از 


ثانا : | > 
الوحدة الثالثة : 


درد 0© :معدل الي سسس 


» الدرس رى ؛ هشتفات الدول لمشنیه: 


درس :الکامل: 


ات تست !| 


» ند رس( : الدول المشنية لضعف تايه 
٭لدسرق :صبعة هيوون ...... 


العسوحة ضوليا ب 00086950۵0 


والحرس © :تطیقات علیلمشقان ی 


الوحدة الرابعق : 
۶ درس و :رباع ولتخفاض سس سس 
٠‏ لدرس © + الدول المظقية لمجموع ۹ فرق قياس زا سس 


00 
reo 
00 
كابر‎ 


#الدرس (6 :المنتإبعات والمسلسلان. 
درس :ماع الحسيية . 
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رس 
0 ۳ 
لبن 

دزسنافی السنوات السابقة يعض الأثماط المدديةكثل التمط] 815646 ) ... والنمط 
۳۷ ... ونلاحظ أن النمط السدی هو ترتيب دجموچلاشن عاد الحقيقية حيت 
تريط بین كل عدد والعدد الذى يليه علاقة ) هذه العلاقة مى لكي توأجد گن طريقها حدود. 
هذا انتم ط أوتوجد حد ما بدون الحاجة إلى معرفةالحدود السطة الف يهن الوحدھ 
سوف نتناول هذه الأنماط بدراسة أكثرعمقًا تحت مسمی جد يذ وهوالتَتارِنات 


٠‏ کا والحد الٹانی بائرمز عي والحد الثانت یائرمز ےہ وهکتا با 
گان ویمکن التعبیرعن المتتابعة بكتابة حدودها بين قوسین کالاتی: _ 
| 26 »طب ».26 ) ويرمزهابالرمزرعر) 2 


168 المتتابعة ع ے٣‏ ں +۱هی‌دالة مجالها صرحي 
فلا نموض عن ں بالأعداد ۲۰۱ ۰۲ ... وینتع الحدود ع ٤٤٠٤2٤‏ 


5/473 


العسوحة | ب CamScanner‏ 


أى أن الحد الأول موم 

أى أن الحد الثاني هرم 

#بالتعويض عن‌ن =۴ ينتج 6 -۷<۱+۳۸۲ أی أن الحدالثالشهري 
أماع ى, فهى الحد العام الذی نوجد منه ای حد من خلال التعویض فإذا ردنا یجار 
السادس نعوض عن ن = ٩‏ ويرمز للحد السادس بالرمز ع وینفس الطريقة 

ن إيجاد أى حد ويمكن كتابة المتتابعة بكتابة حدودها بين قوسين كما يلى : 


أكنب كلا من المتتابعات التی حدها النونى يعطى بالعلاقة: 


۱۰۵۲-60 


۲۰۲۰۱ 
۳2۱+ ( 
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رای اتب نان 


۱-۱۲6 ٤ == 
(6) 


الحد العام تتتابعة الأعداد الزوجية: 9 54 ۸) ...هو ع =۲ 
الحد العام متتابعة الأعداد الفردية: ١ع‏ 00۳ /اء ...هو ع ۱-۵۲ 


6 
٣+0 


هوم - 


المعرفة كالاتى :ع ٤٤×‏ عن ي , -۲ ی حيث ب > 1 


الحل 

بالتمويض عن قيمة بن - ٠٥٤٤٤ ٥٤٤٥‏ 

فی العلاقة یں ر ,٤٢ں‏ 

بوضع‌ن ١‏ شرع 
| ع ہر (بالتعويض عن ع, <۲) 
وضع ں ے٣‏ رہ 


۲ گلا 
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(بالتعویض عن , <4) 
۳۲۲2۰ 
(بالتعویض عن £ -8) 
EE‏ 

ن ۲ ۲-۱" (بالتعویض عن ئ <) ۰ 
الحدود الخمسة الأولى للمتتابعةهی: (۰۲ ۰۱۱۰۸۵4 ۳۲) 
الحد العام للمتتابعة عن ) هو: ی =۲ 


9لا إذا اختدفت |شارة کل حد فى المتتابعة عن الحد السابق له مباشرة مثل المتتابعة 
4 + 2-ل » ...)فان المتتابمة فى هذه الحالة تسمى متتابعة تذبذبية. 
® التتابعة الثابتة هى متتابعة جميع حدودها متساویة ويكون حدها العام على 
الصورة عر > | حیث ] 3 ع ويكون أى حد - الحد السابق له = صفر وقد تکون 
منتهية مثل المتتابعة )٦٦٦٦٦ ٦٦٦٦(‏ أوغير منتهية مثل (1216101)...) 
69 بعض التتابعات ليست لها قاعدة معروفة وبالتالى غیر؛ معروف حدها العام. 


المتتابعة (۲) 6۵ 0۱۱6۸ ...) متتابعة تزايدية لان 
ه> ۲ وان > £ » ۰>۸ او أن عي > ع وعند 
المتتابعة (۸ 0۱0۲۰۱۵ اتناقصية لأن 
4<هاوان:ع,< ۲< او انع < ع وکنا 


Jo‏ کے 
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والملسلسلان 


مثال 


ایا من المتتابعات (ع ى ) تزايدية وأيها تناقصية وأيها غیرد 


0 ۱+۵۲ ۳۹ پل 9ء ۔ 
الحل 


نوجدیاں ,عن ثم توجد یں - عن 
إذا كان الناتج > , تكون التتاب 


تزايدية وإذا كان الناتج < . تكون المتتابعة تناقصیة 
( ع پت٢(‏ +1( ۶٠٢ب‏ + لجاع اج \eur= iF‏ 

“ل > كن ۵۲2 ۵۱-۳۶ + )درجم دو دادو 

ںہ > ی لأن الناتج أكبر من صقر 


سے سے و 
ToT ul Tru‏ 


1 ۱-۲-۱-۲ ۔_١‎ 0 TE 
۳۹ 


*' عن , , < عل لأن الناتج اصفرمن صفر 
... المتتابعة تناقصية لجميع قيم ر 


یت روہ رر 


TU ew 


و ل 59 لع )-0” 2 
ید سر مار 
دم یود( 


وهذا القدار موجب عندما ره عدد فردی وسالب عندما ں عدد زوجی ای أن التتابعة 
ليست تزايدية ولیست تناقصية. 


ما 5ضس 


العسوحة | ب 0908695080 


التسلسلة هی عملية جمع حدود المتتابعة فمثلاً (؟ ٠١28564)‏ ) هی متتابعة تتکون 
من خمسة حدود بينما التسلسلة هی عملية جمع لهذه الحدود. 


بالتتابعة السابقة وذ لك بوضع إشارة 


أى أن:؟ + 4 + ٢+ ۸ +٩‏ هی التسلسلة المرتب 
الجمع بين حدود التتابعة ویمکن استخدام رمزانتجمیع  «‏ »ويقرأ «سیجماء لكتابة 
التسلسلات بصورة مختصرة. 

فمثلً 

التسلسلة السابقة تتكون من جمع الحدود الخمسة للمتتابعة وتكتب بإستخدام رمز 
التجميع بالصورة بي عر وهى تعنى ]+ ع + ب +2 +€ 

ومن ذلك يمكن تعريف المتسلسلة المنتهية والمتسلسلة غير المنتهية كما يلى, 


المتستسلة 6335 ...... 
تکتب بالصورة: ع, ۱ ۷+ع+ یا ا 3 
هوالحد الذى ترتیبه ں فی سل وتسمی القيمة العددية للمتسلسلة اتید 
بمجموع حدود | ابعة الناظرة ففی امتسلسلة النتهية|, + اجب جل عجان 
د سا سد 


آق أن مجموع کل حدود انتتابعة النتهية یسمی متسلسلة منتهية والقيمة 
العددیة للمتسلسلة هی مجموع حدود المتتابعة المناظرة. 


ویمکن ایجاد مجموع مفكوك المتسلسلة 23 "كما 


ص۳0(<)۳+ +۳)۷٣(‏ (۳۷۳۔ے ےم 
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مود 
ب( لمتالحك السات | 


ذا كانت (ع,  )‏ (ھ,) متتابعتین؛ن 3 مرح + ى 3ع فان : 


قاضبة لا 
معدن 


ظ2 ياد عدم 


3 قاصة م 
و له +0 نج 
ود حر 


24 


v= 
۸۸ 55 +۸۲۸۸ _ 
ات تا‎ 


۲۷۱-۷۲۶ t= 
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ويمكن أن نمل إلى بعض النتائح من هذه الخواص منها , 


لا مجموع ااعداد الزوجیة 
تسا ائو مو 428 


.۶ لا ں روم 


آى أن | مجموع الأعداد الزوجية إلى ن حدًا = ں (ں +۱) 
ا مجموع لأعداد الفردية | 


مجموع الأعداد الفردية - + م + +٥‏ ۷+ ...+ 1م -1 


۱-0-0-۷ 


= 


| اانا مجموع الأعداد الفردية إلى ں حذاعن۲ 

مثال 

أكتب كلاً من المتسلسلات الآتية ثم أوجد مجموع المفكوك 
8 

v@0‏ © ج06 9 عم 


3 


الحل 


© بوضع 7= يكونع, -(50 12 ع يوضع =۲يكون ع = )=4 


بوضع ٣‏ يكون ع, ٤ ٩-۲)۳(-‏ یوضع ی < ایکون ], = (1)4= ۱ 
وتکون المتسلسلة هی (ع, + ,٠‏ + 2م +6 


1 
أى أن , المتسلسلةهى (۱ +4 +۹ +۱۱) ويكون کي ۱2۲۶+ +۹ +۳2۱۲ 
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4 


پل تا نما 
ویمکن التحقق من مجموع المنسلسلة باسنخدام الآلة الحاسبة كما يلى , 


8 
نضغط على مفتاح رمز تتجميع 2 حسب اللون المحدد لذلك وهوغالبًا 
و 
مسا (حھا)سی؛ ب قاعدة المتتابعة ولا 
€ نختب قاعدة احتتابعةي؟ كانتا :€3 [0) 3 کا 


نستخدم المفتاح ( ودام (@€) لتنتقل إلى أسفل لكتابة السد الدی تیدا به 


ؤت ثم تقل إى على ياستخدام افتاح (@) اقب عدد الحدود 
وهو ۰٤٠‏ فیکون شكل الشاشة هو 2(2). 2 


[ نضفط على مفتاح [ح] رن تج من انشا موم وو مخ 
الناتج الجمع السابق. 


© برضع ر۲ یکون ‏ ۰=۱+۲×۲ 
بوضع ۳ یکون £ =۷=۱+۲×۲ 
بوضعى ٤=‏ يكون ۷۲-۶ +۹2۱ 
بوضع ر ٥=‏ يكون ع ۱۱۸۵۷۲ 
بوضع ر ٩=‏ يكون ع, 5212 ١+‏ د17 
وتکون المتسلسلةهى مجموع هذه الحدود 


ویو ويس وود 


۳ (+۸) 09 
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غٌ(۲۶+۳-۷)ھ زود م (eure (ex‏ روم م وم 


(E+ 4۳-۷ +‏ عمج +۲+وعه 
err f=‏ 
۲ج کلام 404 
حم ×٣‏ کچھ مود 


۲ 
۲۰-۸۶ بوطعم 


| لات كردي دی 5 


الخ 


۳ ۱۳ 


۳۸+ u) ا‎ 


. (٥ك-۱۹)‏ (نه +۰ 


= أو ده ۲ (مرفوض لان ں و ص +*) 
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بل لمتامك نات 


مثا 
اوجد مایاتی: 
(6) مجموع الأعداد الزوجية إلى العدد ٠٠‏ 
© مجموع الأعداد الفردیة إلى العدد 44 
الحل 


© المجموع -5 +6 +5+ ...+ .10 عددالحدودن د,م 


= )+1( ده لمج ع ممم 
©" 


e = (e) == (1-7 


ملع 


آوجد عدد الحدود فى كل مما یاتی: 
گا انا کان ۲ د + + .+۷ 


©إتاكان + ۳ +ھ + 9-۱-0۲۰۰ 


الحل 


۱۳۲+ + +4 +۱۰ 0 


ur 


f‏ كيد( +0 نا بن 


+= .. (صں+۳۹)(ں۔- 
۳٣-<‏ (مرفوض) )ں۴۵۵ .“.عددالحدود 


© 


Ma ۲+۳۱ 


۲۸۹ ۲۵-۱-۷۱ 


N=‏ .'. عدد الحدود = ۱۷ حدًا 
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العسوحة ضوليا ب 00086950۵0 


نخنب أو الحد العام بالطريقة التالية , 
o‏ 


ext + Ex + XY 

م۴×۲<۴ھ (۱+۱) (۲+۱) 

عع ماك جروج 

(er) 2٥×٠ 

۲۰0۰ 

:.: الحد العام للمتتابعة هو ع م - (ی +١)(ى‏ + ؟) حیث م د + 
1« جم عجو عه 0 


| کا 


وربا ای لعتاعات ملمنسلسرات 


27پ 


0 راجم معنا وأختو نفسك 
عزیزی الطالب 


فى هذا المكان من كل تمرین ستجد 
أسثلة لمراجعة ما سبق فى صورة | بار تا کی على ما سبق دراسته یتم الإجابة فى نفس 
الررقة قبل أن تدخل فى الدرس الجديد وهذا يجعلك مذکر ما درست بإسقرار ولا شاه 
ويجملك فى مراجعة مستمرة لدروسك السابقة ما يجعلك فى تواصل مدا ... 2 .145 
يعودك على التفكير بطريقة مبتكرة وهذه الميزة یقدمہا لك کاب الاهر ز 


۰ تابعنا علي التلیجرام 
7 مسائل المستوى الأول 
لا أكتب الستة حدود الأولى لكل من المتتابعات الأتية: 
() متتابعة الأعداد الفرديةالسالبة التى تبدا بالعدد )١-(‏ 
© متتابعة الأعداد المحصورة بين ١ه‏ ۸۱۰ والتى يقبل كل متها القسمة على و 


اکتب ۱۵۳60۵000۵۵ 


ق أخترالإجابة الصخيحة من بين الإجابات المعطاه , 
© © المتتابعة هی دالة مجالها هو 
[ع* 4 ع- 4 صح ‏ ص.*أومجموعةجزثيةمنها] 

© الحد الخامس للمتتابعة (عی) حيث من ٢٢ں‏ -١هو.‏ 
1 4 ٭ 4 « 4 *] 

© الحد الرابع للمتتابعة (عر ) حیث عر = د۲ + ۳ هو... 
[4 4 ۷ 4 ۷ 4 ۳] 


© ف المتتابعة (عى ) حيث عں پم = ن + عن لا كانع , = ١فإن‏ ے, 
1 ء ‏ ۴ ۸ تا 
© 62 تکون انتتابعة تناقصية إذا كان عی , ۰۳۰۳۰۰۰ عر لکل ں > ۱ 


٩ < 4 > 4 <]‏ دا 


6 هم 


CamScanner ı العسوحة ضوليا‎ 


ف لرياميات 


© 23 تکون المتتابمة ثابتة إذا كان £ عر لكل ب ۱5 


[5= û4 > û > 4 >[ 
١ عن لكل ب‎ 


© 27 تكون المتتابعة تزايدية إذا كان ی , " 


a> 8 6 8 1 


© 4 الحد السابع للمتابعة (ع. ) حيث ی ۲۵۲ + ۳ هو 
WV]‏ 4 إلى 6 ٩‏ 4 ] 
© تا حد الابع للمتتابعة (ع ) حيث ع = لك هو 
$o}‏ ۰۵ ] 
60 6 فى المتتابعة (عى ) حیث عر = ۲۵۳ ١-‏ إذا كان عر = ۷۹ فان ں 
[۳ 4 ۶ 4 ۰ 4 تا 

© 4 الحد النونى تلمتتابعة (۸۸۱۱) 0۲۷ 14 ) ...) هو م 
ur]‏ ۵ ب" ¢ [ur 6 u‏ 
© 3 الحد النونی للمتتابعة (-421) -215)8...) هو 


'u 6 “(1‏ فى 'u-‏ فى ['u()‏ 
١ك‏ ع بين المتتابمات الاتية إذا كائت منتهية أوغير منتهية: 
2 © لمعم وو 


© التتابعة(عى ) حيث عر -ن1-5) ںو سہ+ 
5 سی 
© التتابعة عن ) حیت ان =+ 090130080 4208 0] 
|[ أكتشف الثمط ثم أكتب الحد التالى : 
۹ی ۸۸۱۷۷۷۴۰۰۷۹ ...۳۷۷-۳۵0 س وو وما 
۵ 


8 أختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاه , 
() الحد الخامس فى متتابعة الأعداد الطبيعية التی تقبل القسمة على ه هو 
له û‏ م Gû‏ ۰ 4 کا 
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Ea. 


ريسم اليل اعقاەانمعلسلسزات 


© الحد العاشر من التتابعة التى حدها النونى عر 


© 
(*u)(-u)|‏ لم (+u)u‏ لم d Newt‏ (سجؤرت+6] 
() 44 التایمة التی حدها النونی وی < ۱-7 حيثل 3 سہ* تمثل متتابعة. 


ابعة ((۲ × ۴) ۴(۰ 4 ) » (4 ۵())۵۱ >< )ء ...)ھی 


[تزايدية ى تناقصية 4 ابتة ي تنب 


3 3 أكتب الخمسة حدود الأولى لكل من امتتابعات التی حدها العام يعطى بالقواعد الاتية:" 


1 
© ور 
CO‏ <(-۲)۱(د ۲۲ 
9 ما(ہ) 
[]آکنب كلا من التتابعات التی حدها النونی يعطى بالعلاقة: 
6ع دكمدد إلى خمسة حدود إبتداء من الحد ولي 
۲-0 إلى عمد فيرهلته من الحدود شاه من اح الول 


[] أكتب الحدود الخمسة الأولى للمتتابعة ( ای ) المعرفة کال 
۱ ۱ نم ٤٤ں‏ حيشن ۱5 


ا 
ال أكتب الحدود الخمسة الأولى للمتتابعة (£ ر ) المعرفة كالاتی: 
٢ ۳‏ ں۷ ع حیدں > ۲ 
آلا ایم ارس كريم تمارين اللياقة البدتية لدة ۸ دقائق فى اليوم الأول كم يزيد نفتر 
بعد ذلك بمعدل دقيقتين يوميًا 
© أكتب الخمسة حدود الأولى لهذه المتتابعة. 
©)أوجدالحد العام لهنهالمتتايعة. 
©)أوجدالزمن الدى يستغرقه ڪريم فى اليوم السابع۔ 
© فى أو رهه كتريم نصف ساعة ؟ وضخ | 
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المامر 
3 ۱ 
3 بن لي من ابا ( من )تزايدية ويه تاقصیۃواھا غیرڈللافی کل ممایائیر 
ا سک rE‏ 
هی(" 9دك“ 
| ©=(“ جصع =(" +( 1 
تب مفکوك كل من المتسلسلات الآتية : 
۲-0 ٥خ‏ )0+( 


© OES 


آوجد مجموع المفكوك فى كل من المتسلسلات الآتية ثم تحقق من صحة الناتج 


بإستخدام لا الحاسبة: 
KO)‏ هي سا 
+O 0-۷ FO‏ 
9 0-۸ هم 
(«r ğo‏ هي ما( چ) 


8 4ع أختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاه , 
(؟) التسلسلۃہ 1١+‏ +۱۵ +۲۰+ .... + ١ه‏ تکتب بإستخدام رمز المجموع على الصورة ........ 
Pë]‏ 4 چم وم ه [un‏ 
یز ر سس لاز کت روتام رنه توف 
60 ۸ ۵ 1 وما 


م + بج +.... تکتب باستخدام رمز المجموع على الصورة 
Ok 1 9 0‏ 4 ۶ئ 


© التسلسلةط ++ +( + 


080 


MM 5 
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4 


ربب ملاسان 


© المتسلسلة ۹٩ + ٩‏ +۹۹۹ + 4444 + ....لی ن حدًا تكتب باستخدام رمز المجموع 
على الصورة تہ 

4 5 

سور ےت یہ 


۱-۲ م ۳ 
ق وع آختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاه , 
© التسلسلة1 + +7 + 4 + 0+ ۰+۰٠...‏ تكتبياستخدام رمز مجموع على الصورة 
پک لہ رو وہر û‏ يمن 
NER‏ ۷+۰ تكتبياستخدامرمزالجموع على لو 3 
وب û O û ۷0 ٩‏ کم 
۳ 5 ۱۳۱ تیا ستخدا رمزاجمیع على انصورۃ 
ع 6۶4۱ ۸۷+ 4 ۷ 4 [eng‏ 


۳ 1 ۳ 
سم بأستخدام رمزالجموع على الصورة 


ور( 82 اس 
() المتسلسلة ١‏ + ع + ۹+ 15 + ... ۰ تعتب یا تخر رز دجموع على الصورة 
[قمہ 4 يي کی 2000 
تسه + ل + يلم + 4 وچ 
[ی ۵ ٩‏ ی 0 4 ری 


531 انا عدمت ان چ مق وى ا eur)‏ 


فاوجد لف اف امس قن عا زیر 
7 1 
3O (+O‏ ۳-۲۸۷ 


23 خنب الحد العام لكل من المتتابعات الاتبة: 
0( 0( 
(eevee YO‏ ©( 


۱۵۲۰۱۵ © )ما چ سا ی منا cH aa‏ 6 
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© 3ع قيمة المتسلسلة. 
6ل اسه ق 


(ي)قیمةاات 


© 3 الحد النونى للمتتابعة (1) ٠غ ۰۰۰۲٤٤‏ 


زهي )١-‏ تساوى ... 


u‏ تج اک 

سم فى ۱-۳۷ 4 ۲ ۳۹ 
26 ي 4ے سسیہ 

[mr di ئا .ئا‎ ۳۷۲ 4 vo] 


... 'تساوى‎ "(۲ 
(md « 057 


] 4 ۲۳ 4 “ 4 1 


© الحد انون مستت یزیر 0:۹ .)سر 
[ه+؟ 4 ۲۷ 4 ۲۲ 4 نٹا 


© الحد النونى للمتتا؛ 


(xr û ديا‎ 


(xr فى‎ 6> 08 


را 


67 انتتابعة(ع )۲ ں + ٣‏ متتاب 


[تزايدية ) می كابتة ي تنبذبیة] 
© 89 المتتابعة التى حدها النونی ]ی --احينا 
ثابتة 


0نا کازتں سل م مین 57 
[تزايدية م تناقصية م ثا 
9 ذا كانت ب 3 ملد" )عن ,, - ع ى = -۲ فان التتابعة 


[تزايدية أ تناقصية 


[تزايدية ي تناقصية ي ثابتة ي ت 


© 3 الحد العام للمتتابعة ((۲ ۲۳+ (۳ + 4) ) (4 × ) » (۵ ماع 


ھواں 
(+u)(-u)]‏ 


]۷٥+(0+( لم روج‎ (+u)u ۷ 


العسوحة ضوليا ب 09086950۵80 


(al Siku سار‎ ( 


اوجد قيمة س فى كل مما باتى: 


۳0 ۳-6-۶ O ۱ =+ EO 
3 KG) 0ٹ سادرم الا‎ 


5 ہیل‎ e 
م‎ KG! يطاس وج‎ © 
2 5 
br] الو( +۱ - لو معت"‎ © 
OD (Ter 9 
ھا انا ان د (س) > كيده حيث د : بل‎ 


أوجد (د/)(۴) 


اانا کانت د (س) -م س  ۲-‏ فاوجد نو n‏ 


آلا اذا كان س ع سس هما جذری المعادلة ۲ سن" - (0 +۲) سن -' 


وکان ب زوس -۲/)-۱۸ فاوجد قیمةم na‏ 
آوجد قيمة ی (متا ں-ما د) ۳ 
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فى التتابعة (۱) ۵۰۳ ۷6) ....) نلاحظ أن کل حد من الحدود يزيد عن الحد السابق 
له بمقدارثایت (قيمته ؟) وهذا يعنى أن الفرق بين أ عددین متتالین هو؟ وهو مقدارهابت 
وهذا النوع من المتتابعات التى يكون فيها الفرق بين أى عددين مقدارثابت يسمى با 
الحسابية وهذا القدارالثابت یسمی «أساس امتتابعة» ويرمز له ماد بالرمزء و 


العسوحة | ب CamScanner‏ 


ریب اعتامالصابۂ 
مال 
أي من المتتایسات الاتية 
۱۷۵ ۱۰۱۹۰۲۱۵۲۵6۵ 


الحل 


ممرفة ما إذا كانت التتابعة ([عى ) حسابية أم لا فاننا نوجد ی , - عن فإذا كان 


الناتج مقدارثابت كانت المتتابعة (عى ) حسابية وأساسها هذا المقدارالثايت. 
۲-۷-۱۵ 4 عرد معد 

عدم عام دعر عع دم عع دق 

المتتابعة حسابية وأساسها - 4 
۱۲-6-60 - ۳-2۷۵ ۰ عد ۲۲-۱۹-۱6 

> تہ جج 

:. المتتابعة حسابية واساسها 
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التتابعةالحسابیة(],) تکون تناقصيةإذا کان اساسها سالب (أى و < صفر) 
المتتابعة الحسابية (ع, ) تکون ثابتة إذا كان أساسها (و ‏ صفر) 


.) تلا سان الأساس و = 6 - ۱ ۳۶ اند موجن 


اثلاحظ أن الأساس و = ۱-۸ 


وفی التتابعة(٦٦‏ ٤٤٦٦ء‏ ....) نلاحظ أن الأساس و < 1 - = صفر 
الذالك فإن التتابمة عون حابقة. 

EEE EEE 
ف أوحد اساسهامبيئا ماإذا كاذت التتابمد متناقصة ام متزايدة:‎ 


0 0 0 © 
)م‎ (ur-=(,L@ 

الحل 

امعرفة ما إذا كانت المتتابعة (ع) حسابية أم لا فان نوجد عر ,ع فا کان 


الناتج مقدارثابت كانت التتابعة (ع. ) حسابية وأساسها هذا اللقدار الثابت. 

]۱+ ان 112( +۱) +۱]-[۲ نا‎ ٤٤ ED 
مقدارثابت‎ -۲ ۰۱-۵۲-۱۰۲۷ + ں٢‎ 

۰( ) -(؟ن +۱) متتابعة حسابية وأساسها - و م 

(١ > ۰‏ موجبة) .. المتتابعة متزليدة 

یں 2 ں[(ت+۱)-٢(ں+0۱] e‏ 
ےں؟ ۵۲۹ ۲۵-۲-۵۲۱۸ ٢۲ں‏ ون لم مقدارخابت لانه يعتمد علی نا 
۰( ی) -(۲-۲۵د) متتابعة غيرحسابية 
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ہج جيم 
پیل لمتلعةالصملية 


٠.9 


]ب٣-۔٢[-])١+‎ ں(٣-۔۲‎ 


ے٢۔٣ں‏ ۔ ۲-۳ +۲ن ے۔٣ے‏ مقدارثابت 


(عی) < (۳-۲ ں) متتابعة حسابيةوأساسها 
ابعة متناقصة 


+ و < ۰(سالبة) 


جب ی[ +]- 


لاه یعتمد على قيمة نه 


') ليست متتابعة حسابية 


التمثيل متتابمة حسابية ولتکن (0۲ 6۸۰564 
فإننا نلاحظ أن مجال التتابعة(كما علمنا من الدرس ول 
EE‏ 

وتكون الأزواجالمرتبة الممشلة 


{(re)e(acOe (er) (tee (te0) 
ويمكن تمثيلها كما با لشکل القابل ویکون‎ 
هذا الشكل هو التمثيل البيانى للمتتابعة‎ 
ونلاحظ من الشکل|‎ )٠١)865444( 


سس 


النقط التی تمثل حدود التتابعمةالحسابیةتقع على إستقامة واحدة مما يمنى أن المتتابعة. 
الحسابية هی دالة من الدرجة الأولى فى ن حيث ن 3 ص-* وهو المتفير الستقل دار 
حیث عر < ع هوالمتغير التابع ويكون معامل ںہ هو أساس المتتابعة ای أن العلاقة بين 


نج ب حیٹب ) و 


المتغيرين ره )ی هی ع, 


» و أساس المتتابعة. 


E 


العسوحة ضوٹیا ب CamScanner‏ 


3 
3 
3 إذا كانت (عى ) متتابعة حسابية حدها الأول | وأساسها و فان ع = | وكل حد یزیر 


عن السابق له بمقدارو 

آوآن = +5 عبعر توغ 
ونلاحظ من ذلك أن معامل ‏ يقل بمقدارالوحد: 
فمثلاً ع در +۲۹ عى =۱ + ومعنا 

وبالإستمرا رعلى هذا النمط نجد أ نالحد الٹوٹی لهذه اللتتابعة هو[ ن 
ومن ذلك يمكن تعريف الحد النوتی كما يلى : 

]) 8 - 0 

إذا رمزنا للحد الأول فى التتابعة الحسابية بالرمز | وللأساس بالرمز و فان ٤ر‏ 
(ای الحد الذى رتبته ں) يسمى الحد النونى أوالحد العام للمتتابعة الحسابية 


۳+۱ وھکڈا 
ن رتبة الحد (ترتیب الحد) 


حیث | ی <1 +( -1]1 |حیشن د سہ* ) ں رتبة الحد. 


وإذا كان عدد حدود المتتابعة الحسابية ن فان حدها الأخير عر يرمزله بالرمزل 
لقان [ ل۱2+(ه -۱)و 
وان كتبنا بعض حدود المتتابعة وذلك بوضع ۱ ۷ ۳ ...فی الحد العام للمتتابعة 


الحساه نحصل على التتابعة(|) | + 5) + 1 و )| + 1۳ ...) وتسمی هذه 
الصورة بالصورة العامة للمتتابعة الحسابیة التی حدها الأول | وأساسها و 


يمكن تعيين المتتابعة الحسابية متی علم حدها الأول والأساس 
فمثلاً ادا كان حدها الأول | = ۲ والأساس و = ٣‏ 
فان المتتابعة هى ۱٤(‏ ۱۱۱۸۸۱۵ ...) 


EEE 


یمکن استخدام الآلة الحاسبة العلمیة لكتابة المتئاب 

تب قيمة | (العدد ۲) ثم نضغط علامة [ج)] 

() نضع قبمة و بالضغط على [[2) ثم (العدد ۳) ونضغط علامة [-) فنعطی الحد 
الثانى للمتتابعة. 
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9 بتعراراالضغط على علامة [ت] تعطى الحدود التاليةوهعذا ... 


ای يكون الضغط على الأزراربالتتابع الاتى ؛ 33332333 


لاحظ الفرق بين (ن )۵ ار 
النونى للمتتابعة. 

الإيجاد عدد حدود المتتابعة نوجد رتبة الحد الأخيرفيها ن 
الإيجاد رب ول حد سالب فی | 
ن بحيث يحقق المتباية | گر 
ن لإيجاد رتبة أخر حد موجب فى المتتابعة الحسابية توجد أكبر عدد صحيح 
موجب ره بحيث يحقق المتباينة 
٥‏ لایجاد رتبة أول حد تكون فيمته أكبر من قي 
نرجد أصفر عدد صحيح موجب ں بحيث يحقق المتباينة | 
ت إنا كان أساس المتتابمة (و > ۰) كانت المتتابمة تزايدية. 
٥‏ واذا كان أساس المتتابعة (ء < ۰) كانت المتتابعة تناقصية. 


مثا 

فی امتتابعة الحسابية الاتية(۴ ٠۷٠١»‏ ...) أوجد ٠‏ 

© قيمة ى © رب الحد الذى قبمته ۲ 
9) رتبة اول حد تزيد قيمته عن ۹۸ 


(عں) ترمز للمتتابعة. 


(أقيمة على د ۲-۵۱۸۰ += 
()نفرض ان الحد الذی قيمته = ۵۳ هون 
۲۶٣م‏ 6+۱ 
or=t-urt+r‏ 
۲۲و 


تسد الذى قيمته و هی +" (أى أن ع بم -۲ع) 


1 
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حل آخر نکن 


۱ © لإيجاد رتب أول حد نزيد قيمته عن ۹۸ نفرض أن ى > ۹۸ 
۳( -۱) ۲۷ > ۹۸ 


=+ 


٩۸ >) ۸۶ 
۷ > ۸ > ۲-۸ 


1 
4} <u: 

۰ 44 ھی أصغرقيمة للعدد ن تجعل عں > ۹۸ 
رنبة اول حد تزيد قيمته عن ۹۸ هو 4٩‏ أى بر 


نس 5 
٦‏ کسر رر ہچ بدن مر ہہ 


| ون 


فی المتتابعة الحسابية الأتية (05) ۱٢۱٢۸‏ ...» -۷۲) آوجد ٠‏ 
للا رتبداول حد سالب واوجد 6 قيمة ع من البداية 
68 قيمة ع, من‌النهاية 69 عدد حدود التتابعة 


الحل 

۳۲-۱۸-۳۲ 

() لإيجاد رتبة اول حد سالب تفرض أن ع, < « 

+( )وج ۱ (ده -۱) اس دا و 
2023327 تون < سوج 

کی 

ھی اصفرقیمۃللعدد ن تجعل ر سالباً 


دم عطي 


. رتبة اول حد سالب 


1€ 
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<< 


پا لاه 


=x ۱۲+ ۳۲-۱ ۱۲+ ۱2 EO 
لإیجاد ع, من النهاية فان التتابعة تکون معكوسة وتصبح | = -۷۲) و = +ع‎ )2( 
SNARES = 


ادعدد حدود المتتابعة نوجد رتبة آخ رحد فیها 
+ ل | +( -۱) و .== + زب -۱) ے۴ 


eut = Vm 
۲۷ - عد حدود المتتابعة‎ ... 


نس 


منالع 


متتابعة حسابية فيها £ + 6, ۰۳۰2 ع, = -م أوجد المتتا 
حد موجب فیھاء وإذا كان هم أحد حدود هذه المتتابمة قما رتبته. 


۱۷ 


ہی۳ 


۲-6 O = ے۳‎ +۸۸ 
© ۳-2۷ 

ویحل المعادلتين ©» ©: 

۳+۲ 


بالضرب ۲-۰ والجمع 


وبالتعويض فى العاهلة ® : 
۵( ۲-۷ 


الإيجاد فق تددر ارد 
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(=u) + Yo 525‏ اک 


جس ون + > ون > N-‏ 

ا 

لس ا 

آخرحد موجب‌هو ع ,ٍ 

لایجاد رتبة الحد الذی قيمته -۳۵ نفرض أن عر < -۳ 

۳۵- و <-و۳ ۲۵ج( -۱) دوع‎ (u) +f. 


۷۵ 4 نج 4د دوم 


TEE 
۲-۷۰۱ ۳2۵۲ 
باتباع الخطوات التألية,‎ 

(6 نضغط على مفتاح العمليات [75535) ونختار من القائمة 500 وذلك بکتایة الرقم 
المكتوب أمامها وغالبًا 5 أو3 فى بعض الآلات ثم نختار المعادلة الخطية ي = ۱۸۷ + جم 
وذلك بالضغط على الفتاح [3) 

© ندخل معاملات (1) » (ء) والحد المطلق بالترتیب للمعادلة الأولى ثم للمعادلة الثائية 
مباشرة ونضغط على الأزرا رمن اليسار|لى اليمين مباشرة على النحو التالی : 
00800000002 0ن تتا با 

69 اسندعاء النواتج, 

نضغط على الفتاح [ح] للمرة الأولى یعطی قیمة التفیر الأول | ویکون الناتج 5-25 

ثم نضغط على الفتاح [[ح) مرة آخری یعطی قیمة التغیر الثانی و ویکون الناتج 4 < لا 

دلخروج من البرنامج نضغط على الفاتیح [[] [11000) ج بدا 
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ات 


ہے لی لمتلدةالمسلية 


مثالع 


إذا كان مجموع الحد الثالث والحد الخامس من متتابعة حسابية هو ٠١‏ وحاصل 


شرب حدها الثانی فی حدها السادس = ۸ء فأوجد التتابعة 


Nase 


۸2۳+۷ 

0۳ 
A= EXE‏ 
ب( لمع © 
وبالتعویض من © فى المعادلة ©: 
(۳-۸ 5 +4) (۳-۸ و + و)عهه 
ے (۸۔-٢۶) <)۵٢+۶۸(‏ 4۸ كك ۳د0۸ 
د۸ یت 
ویالتعویض فی العادلة ©: 
عندما و <۷ =( عندما و<-۲ 420 


.. یوجد متتابعتان الأولى هی (۲) ٩4‏ ...) والثانية ھی (14) 0۱۰۰۱۷ ) 


ا 


اسع +۲۷ 
۲۷۰۱ 
۳۹ 


الحد الأخيرل - وم » 


+( -۱) ۳۷ 
سےا ., الحد الأخير هو ع 
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منالع ۳ 
ثلاث أعداد تكون متتابعة حسابية مجموعھا ۱۵ ومجموع مریعاتھا ٩۳‏ 


آوجد هذه الأعداد. 


الحل 

ض أن الأعداد الثلاثة التى تکون التتابعة مى: فى جميع المسائل التىيذكرفيها 
نفرض أن الأعداد الثلاثة التى تكون التتاب ET E‏ و 
رک وج ری 


حسابية تفرض أن الحدود 
۱9-2۳۰ 1 ۱۱4۲+ 
۲۱+۲)9-۱(۰+(۱+ ادم وإذا كان ؛ حدود نفرضها 
-و)۲+ه اب( بی) ٩۳-۲‏ ۱۵۲-۱-)اجف جر 
کر و +۲۵ +ها جر وب | وهکذالتسهیلالحل 
٩۳-۷۵ + ۲‏ ۹2۰ 
دعوم 
إذا كانت و < ۳ ., الأعداد هى ؟ ) 868 


إذا كانت و = -۳ 


مثالع 


أثبث أنه لا يوجد حد قيمته ٠١١‏ فى المتتابعة الحسابية (۱۳) 1۲۱6۱۷ 


الحل 

لعرفة ما إذا كان يوجد حد قيمته ۱۵۱ أم لا فإئنا نوجد رتبة الحد الذى قيمته ۱٥۹‏ 
فإذا كانت عدد صحیح موجب فهذا يعنى أنه يوجد حد قيمته 10۱ 

آما إذا كانت رتبة الحد (ں) سالبة أوكسرفهذا معناه أنه لا يوجد حد قيمته ۵۱ا 
۱۳۰ 0 
, لإيجاد قيمة ن نفرض أن 
(=u) +f‏ 0۸۸29 

۱۵۱-4 - + 

۱۲ ۵ 

., لا یوجد حد قيمته 1۵۱ 


., الاعدادهی ل ) ۲۰۵ 


۱۳+(ں (l=‏ 1۵۱۶۶۶ 
6 ۱۵۱2 4+۱۳ 
ں ورهم وهنا لایمکن 
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7 
إختبارترأكمى + 
> 


83 اجب عن الأسئلة الآتية , 

(0)الحد الخامس فى التتابعة ی ٢٢ں‏ -۱ هو... 
لو ۸ ١‏ 4 

(0)المتتابعة التى حدها النونی عر -١1-‏ ۲ ں هی متتاب 

[تزايدية أ تناقصية ى ابتة 


العسوحة ضوليا ب 00086950۵0 


ال 
ود اتام ااه 


Ê‏ حدد ايا من افتت 
| کونها حسا: 


ابعات الآتية حسابية وأیها غير حسابية ثم أوجد الأساس فى حارر 


(FA Cree YA te (YO مع ووو‎ WO 

ار" سر سو م سو ۷۰۷۰۷۱۹۱۷۰۵ 

©( س ٢+‏ ص ٣٢‏ س +۳ ص عه س + ص ) حيث س » ص كميتانموجبتان 
20 أكتب الخمسة حدود الأولى للمتتابعة الحسابية فى كل من الحالات الآتية: 

=O‏ وده ۲-2۷ رون 


آختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاه , 
(0)تسمی المتتابعة ( عر ) متتابعة حسابية إذا كان ع, 


سس 
۶ [> مقدارثابت م -مقدارثابت م 6 )ا -صفر] 
هن 


[ ند و ی 


يلك ا ی 
4 عق lout 4 tul û‏ 


=O‏ ' 0 ك4 ه ك ۸-0 م (+مى] 


© (عى)- (؟ن +۱) متتابعة حسابية فإن: 
ول اساسها BEA FOG‏ 
لا حدها الأول: 1 4 ۳ 4 ۱ 4 »] 
© الحد اسابع الحسابية () 8 م ) ....) 


]۳ 4 ۱۷ 4 ۷ 4 WN] 
. هو‎ ٥ - ں٣‎ = لحد الحادی عشرمن المتتابعة ( ی ) حیث ی‎ 3 © 


In 4 ۲۳ 4 ۲۷ 4 1‏ 
© 652 الحد النونى للمتتابعة الحسابية (81 ) ۷۷ ۷۳ء ....) هوع ر = .. 


[4ه- ور 4 اجه ut-ne d‏ ل [e-u‏ 


العسوحة ضوٹیا CamScanner‏ 


نت 


ومجمة [أولى الستابمة احسیة 


© 59 الحد النونى للمتتابعة الحسابية ( لغ ل صغرء . أهوع. 
روا ۾ عبت 4 له ۾ ڑا 

[]/آخترا(جابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاه , 
©( ) - (۵ - ۳ ں) متتابعة حسابية أساسها 


]° 4 ۳ 4 حم 4 ۲] 
© الحد النونی للمتتابعة الحسابية (۷) 6۵ ۱۹۲۸ ...۰ ) هو ع 


[r-u م‎ ۱-۵۴ 6 ۱-۲ (i 1+ur] 
۱۷)هو سس‎ ٥٠... 5:۰ ۲( عدد حدود التتابعة‎ © 


© 3 جميع التتابمات الآتية حسابية ماعدا ١‏ 
[مع ۷٢۱۱ء٠‏ 04 


© 4 التتابعة الحسابية من بین | س 
[(ع)=() û +=) ٤‏ 
صد(يو) ‏ من مسحب 


"+ +۱ 
آاوجد. 
() قيمة الحد السابع من التتابعة الحسابية (1) 4۸6۵ ۳ 
٠, +, 0‏ ع من التتابعة الحسابیة (۳ ٩6۱‏ 10۸0 


آختر الإجابة الصحيحة من بين ال(جابات المعطاه . 

(1) متتابعة حسابية اساسها ؛ وحدها الخامس عشر= .4 فان حدها الأول 
{dé ٩ ۲ 4 J‏ 

© متتابعة حسابية اساسها ٣وحدھا‏ التاسع = ۲۱ فان حدها الأول 
[۲ 4 صفر لم -۳ 4 ] 

(©) متتابعة حسابية حدها الأول = - ۲۱ وحدها العشرون ۳۱ فإن هو أساسها. 

[صفر م -م ۵ ۳ 4 ]۲٩‏ 


العسوحة ضوٹیا CamScanner‏ 


© ثبت ان انتتابعة (ع, ) = ۲-۷ ں هی متتابعة حسابية وأوجد اساسها ثم 
أكتب الأريعة حدود الأولى مٹھا۔ الع سس 


لا 3 أوجد رتبة وقيمة أول حد سالب فى المتتابعة الحسابية (/59) ۱۱654 ...) 1ع --) 


|88 فى المتتابعة الحسابية (6۱۳ 615 ٠٠١‏ .......1) أوجد الحد الماشرثم أوجد عر 
حدود هذه المتتابعة. rel‏ 


ال آوجد ع, ثم أوجد رتبة آخرحد موجب فی التتابعةالحسابیة( ۲۱۷ 1غ 17....) Mal‏ 


جد الحد السابع من التتابعة الحسابية (۱۱) ٠۸‏ ۵) ....) ثم أثبت أنه لا يوجد فیها 
حد يساوى صفر ۲1 


اکتب الحدود الثلاثة الأولى من التتابعة (ع ر )= (۲ + ۵ ں) ثم آوجد رتبة الحد النی 


قيمته ۷۲ من المتتابعة وأوجد رتبة اول حد قيمته تزيد عن ۱۰ ۳۱۷۲-۰۰۷۰۲۰۷ 


أمتتابعة حسابية حدها الثانى = ۽ وحدها انتاسع = -۱۷ أوجد نتتابعة تم أوجد ایی 
العشرین منها. ED‏ 
تا ابعة حسابية فيها ٤‏ 215 ع,, = ۲٢‏ أوجد انتتابعة ثم آوجد الحد اسابع 
والعشرین فیھا۔ و 


آوجد التتابعة الحسابية التی حدها الخامس = ١‏ وحدها العاشر- ثلاثة آمثال 


حدھا الثائى. وریہ عم اا 


8 متتابعة حسابية حدها الرابع = ١١‏ ومجموع حديها الخامس والتاس = .4 
أوجد المتتابعة ثم أوجد رتبة الحد الذى قيمته ۱۵۲ فى هذه المتتابعة . [1010-۰۰۸:۶۸0 


9 (عى ) متتابعة حسابية فيها ع, + ے, 4 ع, = ۲٢‏ أوجد المتتابعة كم أوجدرتبة 
الحد الذی قیمته تساوی ٥([ ٦٦‏ ۳۰۶۷۰۰۷۰۱۷ 


العسوحة ضوٹیا ب 908695080 


o 3 


زل تاه لحسلية 


إا ر ع ) متتابعة حسابية فيها م - ع, -5) 6 ۱۱ أوجدالحد النونى ليذه التتابعة 
ومنه أوحد رتبة وقيمة أول حد سالب فیھا۔ 0000000 


| ناتةآعداد فى تتابع حسابى مجموعهم = 1۵ وحاصل ضريهم 
أوحد هذه الأعداد الثلاثة. اعنم 


۳ 


للا متتابعة حسابية حدها الثانی ضعف حدها الرابع وحدها العاشرینقص عن ضعف 
حدها السابع بمقدار؟ أوجد التتابعة. 05000 
قا و آوجد التتابعة الحسابية التی حدها السادس< ۲۰ والنسبة بين حديها الرابع 


ED ۷:4 والعاشركنسبة‎ 


لا 63 (عى ) متتابعة حسابية فيها ع, + ع, = ٤٤١٠م‏ × £ 


أوجد هذه المتتايعة. ساسم 


اذا كونت خمسة أعداد متتابعة حسابية مجموعها ٥٥‏ وحاصل ضرب العدد الأول فی 
العدد الخامس مضافًا إليه حاصل ضرب العدد الثانى فی العدد الرابع = ۱۱۷ فماهی 
هذه الاعداد ؟ [لسمعحيف سيمع 
تلا فى التتابعة الحسابية (۳ 6 ۱٥۰۹‏ ....) 44) آوجد حدها الخامس عشرثم أوجد عدد 


حدود المتتابعة. [we]‏ 


ها متام حسابية حدها الأول- ٤٤‏ كن = ی ٢۶‏ أوجدع, + ےر 0 


اھا 23ا متتابعة حسابية حدها الأول = ۳+ ٤ں ٠٦٤۹<‏ ں ۷۹۴ 
آوجد قيمة ن ثم أوجد المتتابعة. 1 نس( وس 


ا متتايعة حسابية حدها الأول = ۱۲ وحدها الأخير> -؟؟ ودد حدودها :1 حدًا 


أوجد ا 


اذا كانت رم »| » ....» ب ) 157) متتابعة حسابية وكان ب = ۱۹ +1 


ابعة. ی 


آوجد قيمة كل من | ) ب وکنا رتية حدها الأخير. ام 


العسوحة ضوٹیا CamScanner‏ 


انا كانت (۸ | ع ....؛ى » )٩۸‏ تکون متتابعة حسابية عدد حدودها ٦‏ حرًا 
قاوجدقیمتل اد سم 


نتابعة حسابية حدها الثالث يزيد عن حدها الخامسبمضدار۸ وضعف حدما 
ااسابع ینقص عن حدها الرابع دار ۳۱ أوجد التتابعة. وی 


فی التتابعة الحسابية (ہ س +۱) ۲ سن +۵۱۷ ۳٥٣...‏ سس - ۳۰۸۱6 سن جج) 
أوجد قيمة س ثم أوجد عدد حدود التتايعة. merl‏ 


أمتتابعة حسابية يزيد حدها الثالثعن حدها الأول بمقدار» ومجموع مریعی حديها 
الثانی وا ١‏ اوجد المتتابعة. سمسرك سال (-۸ سو سال 


ا فى التتابعة الحسابية (۳ س ٢۷‏ س + ص۷٣‏ ص - 4140۳ 6۰۰۰۰ 0۳) 
آوجد قيمة س » ص ثم أوجد المتتابعة وعدد حدودها. سس 


0 مسائل تقبس مستویات عليافى التفكير 


آختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاه , 
© 589 عدد حدود المتتابعة الحسابية : (/11:1) 16) ....6 ۲۷۱) هو.. 
[er d mM ۰۷ ٢ r]‏ 
© متتابعةحسابیۃشیھا سای بسن ,2)۴ = لفان ع = 
Yo]‏ 4 ۸ ۵ "م 4 In‏ 
(0) متتابعة حسابية حدها الأول ۱٤‏ ع ر = گ ں _, + فان ع مک سس 
۳ 4 ۲ 4 ۷ 4 1۲ 
© إذا كانت (۲۱) س » ۱۵) ص) حدود متتابعة حسابية فان ص = 
٢ ٤ wl‏ ل ۷ 4 ۷٢ا‏ 
@ إذا كانت (۰۱۲ | » ۳6۰۰۰ | 4۸) متتابعة حسابية فان ۰ 
سے ۳ 4 م فى ها 
© عدد الأعداد الصحيحة الحصورة بين ۷ء ٠١١‏ وکل منها یقبل القسمة على ۲ 
بساوی لم 4 ۷ hoard‏ 


جد عدد الأعداد الصحيحة المحصورة بين ۳) 4۲ وكل منها لا يقبل القسمة على ۳ |١|‏ 


العسوحة ضوليا ب CamScanner‏ 


ےت 


مو زأولى دابع لحساية 
(7) عدد حدود التتابعة الحسابية (۳) سن )۷٢‏ ....) ۸ س + ۱) یساوی .. 
J‏ ۷,4 ثم ۳۰ 4 1۱ 
© مد الحدود قردية الرتبة منحدود المتتابعة الحسابية 81 ...۱۸۲ يساوى .-..... 
[۸ 4 ۳ 4 ۷ 4 ۳۷] 
© إذاكان (۲ ك )١+‏ هك - 5۱ + ۳) متتابعة حسابیة فان لع = .......... 
ا ۸ ۲ 4 ۳ 4 »] 
() متتابعة حسابية حدها الأول = ۴۵ وأساسها عدد صحیجء ع ,, مواول حد سالب 
فان ع ۱-1 ٩‏ ۲ 4 سم 4 یا 
(]) متتابعة حسا: ة حدها الأول = ١ه‏ وأساسها عدد صحیح؛ ع ,, هوأول حد موجب 


فاعم 1 6 ۲ 4 ۳ 4 4] 
09 متتابعة حسابية فيها ع ,20 ں ,2912 6 بی ,412 
فان نه × ]$ فك ه ك 5 4 ۳ا 


© اكان ۷ .. 
فان عدد حدودا 


۲+ | ۵ = ب ) ۲۵ تکون متتابعة حسابية وکانت ب‎ 2٠٠ 
مم‎ 4 ٩ 4 ۸ 4 1 
فى ای متتابعة حسابية یکین ہں + وى - ور‎ )( 
اع فق كوو الا قي الا ع‎ 
انا کان (ع ر ) متتابعة حسابية فيهاع , = )" ؛ ]ی = ں٢ فإنأساس التتابع:‎ © 
ندم 6 یہ‎ d عدن‎ 4 uf] 
35 , متتابعة حسابية فيها م = ٤ع ر = فإن ع‎ © 
جك]‎ û نی 4 من‎ û للخم‎ 
و مجموع مقلوبى الحدين الثانى‎ ٠١ أريعة أعداد تكون متتابعة حسابية مجموعهم‎ © 
والثالت يساوى چ فإن الأعداد هی‎ 
0000010 او جک ویر رڈ رر رہ‎ 


ابعة = 


2نا کان ع بے من المتتابعة الحسابیة ۱۳) ج ۱۶١٤١‏ ....يساوى ]ری ,, 


من التتابعةالحسابیة٤٤)  ٣٤٤٤٤‏ .... فإنں: 


را ۵ 4 ۳ 4 ] 


العسوحة ضوليا ب 00086950۵80 


© إذا كان 4 س + ١١‏ ص أحد حدود المتتابعة الحسابية سن - صن ۰ ۳ سن + ١‏ ص ۱ 


٥‏ س + ه ص» .... فان رتبته تکون: 
[الرابع م الخامس أ السادس إي السابع] 
آلا إذا کونت س » ص » ع متتابعة حسابيةفإثبت آن(۳ س ٣٣٣+‏ ص +۳۰۱ +0) 
تكون متتابعة حسابية أيضًا. 
)زا كان الحد الأول والثالث من متتابعة حسابية يساويان على الترتيب الحدین الثانی 
والخامس من متتابعة حسابية أخرى فإثبت أن الحد الخامس من التتایعة الأولی 
| یساوی الحد الثامن من المتتابعة الثانية. 


ذا كان الحد الأخير من متتابعة حسابیة یساوی عشرةأمثال حدها الأول والحد قبل 
ا الأخيرفى هذه التتابعة یساوی مجموع حدیها الرابع والخامس فإتب 
التتابعة یساوی حدها الأول وأوجد عدد حدودها. ۳ 


أن أساس هذه 


۲ کیج کید 


لكآ متتابعة حسابيةفيها £ ۳ وسطا متناسبًا بين ع 1ظ , أوجد المتتابعةثم 
أوجد رتية انحد الذى قيمته + ۱۱۰۷۵۸۴ سام 
إل (س » ص »ع » ل) ....) متتابعة حسابية حدودها موجبة فإذا كان ص ع - س ل 079 
ص ل -۲ س ع = ۳۹ فإثبت ان ۱۹۹ يكون حذا فيها وأوجد رتب 


۳0 


لكل (س › صء ع » ل » ....) متتابعة حسابية فیها س + ل = 4) ص" + ۲-۲2 س 
آوجد امتتابعة. ee]‏ 


سا( 


ا( )ب عي » ....) متتابعة حسابية متناقصة فإذا كان | + ب + ى = !1 )| ناه 4۸ 
قأوجد الحد العام للمتتابعة وأوجد رتبة أول حد تقل قيمته عن 


۲تسا 


(عی) متتابعة معرفة بحیث ع,. 


۰ ان ب > كن + ۰۵ (عی) متتابعةأخرى 
معرفة بحيث عر = 7عى + ؟ أثبت أنكلاً من ع ن) ؛ 2 ) متتابعة حسابية 
وأوجد كلاًمنهما ثم أوجد ال حد موجب فى ااتتابمة(ع 1 


العسوحة | ب CamScanner‏ 


إذا كائت | 6ب ) ھ ثلاشة حدود متتالية من متتابعة حسابية فان د تعرف با لوسط 


الحسابی بین الحدين | » ى وقد علمنا مما سبق أن الأساس = أى حد - السابق له أى أنه فى : 
التتابعة(| )ب عى ) یکون : و حب - | و < هت 3 


جم 


بسومدزليم تت5“ یب 
ركما علمنا فى السنوات السابقة أن الوسط الحسابى يثى عددین یساوی مجهو) لس 

یه فان الوسط الحسابی للحدين | » م هو أ وهو ما يتوافق مع ما ندرسه الان ۱ 
امن ذلك نلاحظ أن الوسط الحسابى لأى حدين عند وضعه بین الحدين فان الحدود 

الثلاثة تكون متتابعة حسابية. 

زاب م) او( اخ ؛م) متتايعة حسابيةوإذا كانت التتابعةالحسابية ۱ 
لتكون من أريمة حدود مثل (] » ب حب » و) فإن ب ) حب یکونان وسطين حسابیین وتسمی 


بخ الحدود التى تقع بين أى حدين غير متتاليين بالأوساط الحسابية. 


العسوحة ضوليا ب CamScanner‏ 


فى الرياضيات 


إذا كان | » ب حدين فانه یمکن إدخال عدة أوساط حسابية مثل مل سب سے 


٤‏ ....» سى بین الحدين | ع ب بحيث تکون الأعداد (] ع سن ) سیپ 4 سپ ۲ ی 


۱ سیر ب ) متتايعة حسابية, 


مقال 


1 ادخل ۷ أوساط حسابية بين ۳) ۳۵ 


۱ الحل 


“ب عدد الأوساط = ۷ ,, عدد الحدودے ٩-۲4۷‏ 


., لدینا متتابعة حدها الأول - ٣‏ حدها الآخیرے ۳۵ ں >۹ 


×× ل < | + (نه <۱) و =e.‏ +( -۱) و 


۳۲۶۸۰ 


.'. الأوساط شی :۱۷ ۱۱٥١۱۱‏ ۱۹) ۱۲۴ ۱۳۱6۲۷ 
ملاحظة: 


دى اس ریت 


الأوساط هی (۷ ۱۹ء 


0 عدد الأوساط الحسابية فى أى متتابعة = عدد حدود التتابعة -؟ = ب - ۷ 
الوسط الذى ترتيبه ر فى متتابعة حسابية - | + ر و 

فمثلاً , الوسط الثالث = | + ۶۳۳ والوسط الخامس 
ل 
2+ 
الإثبات : عدد الأوساط و = عدد الحدود - 


۳۹ 


ن بفرض أن ر هی عدد الأوساط فان و = 


ل + (ده -۱) و 


=( + ۱-۲) و 


6 
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٥ 


يداك اسای 


مثا 


أوجد العددين الذين وسطهما الحسابی ۷ والنسبة بيتهما ۳:۱ 


الحل 


نفرض أن العددین ۲ س ٣٣‏ س 


9 
العددينهما -؟ »رمع »رم بب العددینھما ہ۹ 


عند إدخال عدة أوساط حسابية بين | » ل تكون المتتابعة الحسابية ھی 
(] »| + و »| ۶٤+‏ ...»ل -7 1 »ل - ف٤‏ ل) ويكون الوسط الأول - ع, - ( + وغ 
+ ۲و وهكذا ....) الوسط الأخير- ل - و ) الوسط قبل 


إذا أدخلت عدة أوساط حسابية بين ۲ » 4؟ وكانت النسبة بين مجموع الوسطین 
الأول والرابع إلى مجموع الوسطين الأخيرين هما ١‏ : ۳ فما عدد هذه الأوساط ؟ 


.:. الوسطين الأول والرابع هما ۲ + و ١‏ + ۽ و » الوسطين الأخيرين هما ع؟ - و ۱ ۲۶ -۲و 
EIS SETH‏ 


i ۳- EES 
کیم سس‎ 41٣-٥۸-۷ 
۲ )۱- (+۲ -۱)و‎ (+۱ 


۲-۲ 
٠‏ عدد الأوساط = ٠١‏ 
ا = ۔ ل 
و 
و کا 
د 111+2 


. عدد الأوساط = ٠١‏ 


العسوحة ضوٹیا CamScanner‏ 


العسوحة ضوٹیا CamScanner‏ 


على لأوشاط الحسلية 


]اجب عن الأسئلة اآتية : 
(0) الحد السابع للمتتايعة الحسابية (۲) 8 )ل ) ....) هو سس 
۷1 4 ۷ 4 ۷ 4 ۲] 
© انا کان ےر , , - ی =۴ فان أساس التتابعة الحسابية (ن) = 
r 4 ۳-1‏ 4 ےم ٩‏ تا 
9ق وو)۔ 5 +o]‏ 4 ۳ 4 ۲۰ 4 »] 
© الحد الخامس للمتتابعة(ع) حیث عر ٠٢ں‏ -۱هو. 
٩ 4 wv] 5‏ 4 ۱۳ ۸ ] 


©( ) متتابعة حسابية فيها £ + 6, -608, 
ثم أوجد رتبة الحد الذى قيمته تساوى ٩۲‏ 


العسوحة ضوليا ب 00086950۵80 
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3 78( مسا المسنوی الام 


63| أخنر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاه ٠‏ 
© إذا کونت (م) 2۱۱۰۷ ....؛ 6۲ )٤۷‏ متتابعة حسابية فان ۱۱۵۱۱۱۷ ۳۰و 


[ أوساط حسابية ‏ متتابعةتناقصية ی متتابعةتذبذبية م متتابمةثابتة] 
() عدد الأوساط الحسابية = عدد حدود المتتابعة. 
1 كم ۷ 4 ۲ 4 ۲ 
(۴) عدد حدود التتابعة ‏ لحسابية = عدد آوساط هذه المتتابعة. 
[+؟ م + ى 
© 3ع الوسط الحسابی للعددين ۱۲4۸ هو. 1 4 ۸ 4 
© 3 إذا كان الوسط الحسابى للعددین س ) ۲۷ هو١؟‏ فان س تساوء 
Ind N 4 ۷ 4 YJ]‏ 

أختر الإجابة الصحيحة من بين ال(جابات المعطاه : 
© إذا كان عدد حدود المتتابعة 1 حدًا فان الحد الأوسط هو س...... 
1 4 غر ا شي lı û‏ 
© إذا کان ن هوالوسط الحسابی بين ل » م فان ل + م = 
[ه 4 ur‏ فى چا Iu‏ 
© 53] انا كانت ( ]ی ) متتابعة حسابية حیث عر = ۲ ده + ۲ فان الوسط الحسابی 
بين گے ع يساو ]^ 4 ۷ 4 ۲۲ Ind‏ 


© 63 إذا کان ۱ | +۲۱ ۱5۰۱-۱9 + ۳ ثلائة حدود متتالبة من متتابعة حسابية 
فان | تساوی زد 4 ۲ 4 ۳ ٩‏ ۲ 


(2) فى ای متتابعة حسابية يكون الوسط الخامس هو الحد ---..... 
[الرابع فى الخامس فى السادس ي السايع] 

© عند إدخال عدة أوساط حسابية بين | » ل يكون الوسط الأخير: 
آل 4 لو و بے ل 
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ات 


بل لاله 


رم و إذا كانت | »ب وسطین حسابين بین س » ص 


ص - سر و 
رم" تسارى 


Tl‏ 4 ۳ 4 ؛ ۸ دا 


مسائل المستوی] 
و رز أرخل ه أوساط حسابية بین orwell ٥۸+٤‏ 
ق اذل خمسة أوساط حسابية بین ؛ ۲٣»‏ ثم أوجد الوسط الرايع 0 


ق أرخل ١‏ وسطاً حساب ابين ۲۵6۷4 ثم أوجد كل من الوسط الأول والوسط الأخير [:+: +11 


وبع أدخل :۱ وسطاً حسابيًا بين العددین ۲٤-۲۲۷‏ 0000 


أعددان التسبةبينهما ۱۰:۲ ووسطها الحسابى = ۱۳ أوجد العددين. 5 


[ 7 أوجد عددین يزيد أحدهما عن ضعف الآخربمقدار٣‏ ووسطهما الحسابى - :۱ ام 


3 إذا كان الوسط الخامس بين العددین ۳) 4۷ من متتابعة حسابية هو ۲۳ 
فأوجد عدد الأوساط ثم قيمة الوسط التاسع. Ire]‏ 
[] 63 متتابعة حسابية حدها التاسع يساوى ۲۵ والوسط الحسابى بين حديها الثالث 
والخامس هوء٠‏ أوجد هذه المتتابعة. 035 
لا إذا كانت م ) | ؛ ۲4 ) ب حدود متتالية من متتابعة حسابية 
فاوجد قیمة کل من( ب wer)‏ 
أي 3 إذا كان الوسط الحسابی بين | ؛ ب هو ۸ والوسط الحسابی بين؛ | ) ؟ ب هو 
فاوجد قيمة کل من | )ب ۳ 


© إذاأدخلت اوساط حسابية بین۱» ۱۷ وكان الوسط السابع يساوى ثلاثة أمثال 
الوسط الثاتی أوجد عدد هذه الأوساط. ۷ 


فا أوجد المتتابعة الحسابيةالتى فيها الوسط الحسابی بین حدیها الثالث والسابع هو 
۹ وحدها العاشریزید عن ضعف حدها الرابع بمقدار» sw‏ 
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أن متتابعة حسابية مجموع حديها الأول والرابع - ۱۱ والوسحدالحسابی لحديها نار 
والرابع = +أودد المتتابعة ثم أوجد الوسط الخامس الام ” 


أا 7:4 إذاادخلت عدة اوساط حسابية بین ۴ ) و« وكانت التسبة بين مجموع الوسطيّ 

الأولين إلى مجموع الوسطين الأخيرين ھی ۱:۳ فما عدد تلك الأوساط؟ إم| 
اتا إذاكان | ب وسطين حسابیین بین س ) ص فأثبت أن س - ص = ۴( - رم 
«النسبة بين الوسط الثالن 


زا ادخلنا بین 6۲ ۲۸ عدة أوساط حسابية عددها ‏ وكا 
والوسط الذى ترتيبه (ن -۱) هى ۳:۱ فما قیمةں ؟ mi‏ 


(ذا كانت ص هی الوسط الحسابی بين س » غ فأثبت أن: 
©( س ٢+‏ ص + ع)(۷ ص - س -ع) = صفر 


ص +۲ سن صا+ ۲ 
9 ع ص-سن" 


3 مستویاتعلباف لتنکر 


آله أختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاه؛ 
(1) إذا كانت (س۲) ص٤٤‏ ع') فى تتابع حسابى فان ص' 
0 ۾ شف ي إسابع ي [erty‏ 

© عند إدخال عدة أوساط حسابية بين | » ل يكون الوسط قبل الأخير= ..... 
[ل-4۲ 4 ل م ل+ى 4 ل-د] 

© ذا کانت (ع ی) متتابعة حسابية حیث ع ی <۳ ںہ - ٢‏ فإن الوسط الحسایی 
بین ع م6 ع,, يساوى ۰ N 4 5 4 ^J]‏ 6 کا 
© اذا كان الوسط الحسابی للعددین ۳ س - ۷ )6 س + ۳ يساوى ٦‏ فان س 
^J‏ 4 ¢ 4 -۲ 4 تا 
(2) إذا کان( س ۳۱6 » ص » 6۲۹ ع) فى تتابع حسابی فان ع 
1 ل ۲۷ 4 In 4 r‏ 
(5) إذا كان (۵ | -۱) الوسط الحسابی للعددین (۲ | +۱) 4 (۲ | + ۲) فان ] 
له 4 ۳ 4 ۲ ۸ ) 


-  -_ HFC 
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جج 


رج متتابعة حسابية حدها الأول 


٢۹- - وحدها الأخیر‎ ٢ 
فان قيمة الحد الأوسط‎ 


Y- d ۷ 4 ۷-1‏ فى 1۷۲ 
رج إناكان (/161-7 !)فى تتابع حسابی فان 


اک | ےج ہے [wer‏ 

چ نا کانت )١(‏ ل ۲١‏ ) فی‌تتابع حسابی؛ ۴= ل٤‏ لد )۱2۵ 
فان ل + [+ ¢ -؟ 4 یر چ] 
() إذاكان الوسط الحسابى للعددين | ء ب یساوی و والوسط الحسابى بين | ٢ء‏ ر" 
vie ۳:۵ 4 ۲:۳[‏ ل 0[ 
)ذا کان ب وسط حسابی بين | ) ھ فان ب" - (ھ - ب)' 


هر حيث| > سافان | :ب = 


لے ۵ اه فك اھ ي سدم] 


(6 نا كانت ص وسط حسابی بين س )ع فان لاخ لاع _ شيخ ا سی 
٣ 4 ۲ 4 1]‏ ف کا 


© انا کان | )ب »؟ه فى تتابع حسابی إن ٣٤ھ‏ ؛ ۶ فى تتابع حسابی أيضًا 


فان ۱۳+ و u]‏ فى ٣ھ‏ و كت فى [a1‏ 


() انا كونت| ,ب و و متتابعة حسابية فان تک 


و[ 
١ 1 1‏ 

۱ ٩ ۲ ٩ + ٩ +[ 

9) الوسط الحسابی للحدین الثالث عشر والخامس وا لعشرین من متتابعة حساب 
بساوی ورم ع ,, +ع ,, + ع ې - ۸6فان حدها الأول یساوی 


[۳ 4 مس FY dû‏ ل [rwe‏ 
0 اذا کونت ۱۵) ۴ س ٤+‏ ۽ س - ه متتابعة حسابية فان رتبة أول حد قیمته 
تقل عن )٠٠-(‏ هو «J‏ 4 ۱۷ ۷۸ 5"] 


أله آوجد قیاس کل زواياالمثلث الذى فيه قياس |حدی زواياه هو لوسط الحسابی بين قیاسی 


الزاويتين الآخرين والفرق بین قیاسی الزاويتين الکبری والصفری یساوی ۳۸۰ ۰۰۰۲| 


ق آدخل + أوساط حسابية بين لو ۲) لر ۲۵۹ or rel]‏ ار 
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0 


7[ ادخل‌بین انسدین؛ ں تلاثة أوساط حسابية مجموعها ٤٤‏ وإذا أدخل بين نفس 

3 العددين خمسة أوساط حسابية أخرى كان اول الأوساط الثلاثة الأولى يزيد عن أول 

الأوساط الخمسة الأخرى بمقدار؟ أوجد العددین | )ب ۳ 

0 أوجد النسبة بين اطوال اضلاع ۸ | ب م القائم الزاوية فى ب والذى أطوال اضلاعر 

فى تتابع حسابی حیث | هو الوسط الحسابی بين ب" ) ج 0:۴ 

الگ اذا كان س » ص » ع فى تتابع حسابی فأنبتأن: س + ص ) س + ع ) ص + ع فى 
تتابع حسابى أيضًا. 
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هی عملية جمع حدود المتتابعة الحسابية. 


قا | المتتابعة الحسابية (1» 564 ۸ع۱) يمكن جمع حدودها الخمستوتکتب 
فى صورة متسلسلة حسابية بالشكل حي ٤+۲‏ +۸۰۹ +۱ حیث «ه, ‏ يرمز لجموع 
خمسة حدود متتالية من المتتابعة. 

مع ملاحظة آن المتتابعة عندما كانت مكتوبة فى صورة دالة مشل (عی) (1ن0) 
فان مجموع المتسلسلة المتكونة من الخمسة حدود الأولى یکتب على الصورة 2۹ (un‏ 


9 متموع نا حدا من متالعة حسانية ) 


1رر مجم ن حذامن متهن حساية معلودیةحدیها ونوخرن 
إذاكان الحد الأول من المتتابعة الحسابية هو | وحدها الأخيرهول واساسها و وعدد 


العسوحة ضوثيا ب CamScanner‏ 


یه وبعطی بالمتسلسلة التالیة , 


3 بالری 


هس <۱+(9+۱)+( +۲و) +....ج(ل -فاجل لل 


كما يمكن کناب 


هی دل + (ل )+ (ل -4۲) 
ونجمع المعادلتین (3)»(؟) وينتج أن ٠‏ 
٣‏ مہ-0 + ل) +( +ل) +( + ل) + .۰( + ل )إلى ب من اطرات 

أى أن ١‏ ۲ هس ں (| + ل) ويقسمة الطرفين على ؟ ۳ 


+ر+ں0+ا دق 


حیث ‏ هوعدد الحدود | هو الحد الذى نبدا یه ل هوالحد الآخیر وتستخدم دنر 
القاعدةإذا علم فى المتتابعة حدها الأول والأخير. 


مالل 


3 مجموع العشرين حدًا الأولى من متتابعة حسابية حدها الأول = 4 وحدها 


العشرین = 


الخ 
اور (=u‏ ل ٩۱2‏ 
مثال 


آوجد مجموع المتسلسلة الحسابیة٦+‏ ۹ +۱۲ + 


الحل 

- ۲ > 3 » يلزم إيجاد عدد الحدود بإستخدام الحد النونى للمتتايعة 
بل د | +( -۱)و 
rx (Nu) a= PF‏ 
urs.‏ 


1۵ -]۱+ 4 ¥ 


ید رہ 
یر 
ثم نوجد مجموع ١‏ حدود بإستخدام الحد الأول والأخير 


هس = 0+ ل( کے ہیں 
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اھ0 


19 
۱۳5۳۳۳۳۹۹۹ 
دیما سبع أن ل >( + إن )١-‏ و وعلمنا أن 


ر رت ویض بالعلاق وی فى العلاقة اڈ نیف 


عل لمانا 


إذا علم فی المتتابعة حدها الأول والأساس . 


وت تخدم هه القاعدة 
ويمكن تلخیص ما سبق فبما يلى: أ 
ویمهن نلخيص ما سبق د ل 

وجموع حدود متتابعة حسابية حدها الأول | وعدد حدودها 0 

مل 0+ل) ويستخدم إذا علم الحد الأخیر (ل) 


مر ع[ LO-+‏ . ويستخدم إذا علم الأساس (و) 


اتات 


- 
(6الإيجاد المجموع ص يلزم معرفة عدد الحدود ں وإذا كانت غير معلومة توجدها 
من القاصدةل = | + (ن-1) و 
© لإيجاد المجموع ابتداء من حد معين نوجد قيمة هذا الحد وتعوض عنه بدلا من 
| فى القاعدة التى نستخدمها فمثلاً : إذا كان مطلوب المجموع بدءًا من الحد 
الثالث فإ /1 


شوبع شردآ | 
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ع ف لرياضيات 


62 يمكن إيجاد حد ما إذا علم مجموع المتتابعة إلى هذا الحد ونطرح منه مجموع 
الحدود السابقة له 


فمثلاً م دهم هې ع دصي - هم وان 


أى أن :الترتيب له أهمية كبرى بینما الجموعة لا يهم ترتیب عناصرها. 
الگا ذا كانت امتتابعة الحسابية تناقصية وحدها الأول موجب فان أكبر عدد من 
الحدود يمكن جمعه لیکون الجموع موجبًا هو أكبر عدد صحيح موجب ن 


© إذا كانت المتتابعة الحسابية تزايدية وحدها الأول سالب فان أقل مجموع لحدود 


المتتابعة هو مجموع جميع الحدود السالبة ويلزم لإيجاد الجموع معرفة عدد 
الحدود السالبة. 


(6لإيجاد عدد حدود متتابعة حسابية بحيث مجموع حدود | 


ابعة أكبر من قيمة 
معينة س نوجد أصفرعدد صحيح موجب ی بحيث يحقق التباینة هر > س 
() عدد الحدود التی تجمل المجموع أكبر ما يمكن = عدد الحدود الموجبة. 


مثال 

فى المتسلسلة الحسابية م + ۸ +۱ + ....أوجد : 

00 مجموع ٠١‏ حدًا الأول منها. 

© مجموع .۱ حدود من حدودهاابتداء من الحد السابع. 
69 مجموع حدود المتتابعة بدءًا من ع اك 6., 


2+[ + (نه-1)1] وبالتعويض عن | -ه ) و -م 
ل ل 7 
)+ ۱۳ 


۷ 
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پل ها 
۶0,-۱+(۶0۱-۵ 1 
بإيجاد مجموع | حدود ابتداء من الحد السابع نضع مي بدا من | فى قانون 

[۲ عي + (۱-۱) × ۳] بالتعويض فى صيفة المجموع 


۷۳-۲۱۵۵ 


۲۰ ۶ المجميع‎ 
۳٣۶۶۷۳ ×۵ <]1۷+ 1۳× [× دہ‎ a 


() مجموع حدود التتابعةابتداء من ,ال 


۳ =+ -1)۱ خش +۵24۹ + ۲۲-۲۹ 
+ ۵-1 ۱۲۳۷۱۱ 
بإيجاد مجموع حدود المتتابعة بدا من م الى م , نضع ع, بدا من فی القانون 


ونضع 6 , بدلامن ل 


مل : 
أوجد المتتابعة الحسابية التى فيها م  1١-‏ گن <۸۷ ) هس <۹۸۰ 


الحل. 

الحظأن م هو( ) عن هول أوأن على ۸۷۰۷ 
اوآ: لوجد قيمة ن 

)۸۷+ ۱ 


کس 
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ثانا ,نوجد قيمة وء 


+۷ 


12 +(ن )و 


۴ 


۱ +۱۵24 ]۱92 + 
بعة الحسابيةهى (11) ۵۰۰۰۰۱۹۰۱۵ ۸۷) 


ڑم ۲ 
الل 


- + = حدًا 


عدد حدود التتابعة = قيمة م الأخيرة - قیمة م الأولى + =١‏ 
ونوجد الحد الأول ع, وتعوض بها عن | والحد الأخير ع , ونعوض بها عن ل فى ها 
¢ عي اداع اه 


(+¥ 


ھ۹٠‎ )٦۷+۹( گے‎ 


(=u) +] = بلع‎ 
)۷٢ -م] (بالضرب‎ ں٣‎ =×) «= e 
مإ ۳ے‎ + ur. (eurlu=ee.., 


کور ہی ۰( (N+‏ )۱-0 
ہر ن بإ( مرقوض م ۱۳2۵ 
.. مرو ںی ود انتی يجب أخدها ليكون الجموع 06 هی ٠١‏ حدود 
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مثالع 


أوجد اصفرعدد من الحدود يمكن أخذها من التتابعةالحسابیة(۷۱ 01۸ 
ابتداء من الحد الأول ليكون المجموع سالبًا ثم آوجد أكبر مجموع لهذه المتتابعة 


الحل 


لایجاد ہی تفرض أن ص < ٠‏ 


اك لك اعم ہس =$ ]1+ u)‏ -0) ف] 
٠. ۳-۷ )۱- (+۷۱۷ ۷‏ ج موجبةدائمًا 
UF Des. ۰ < ۳+ ۳-۰‏ 

ڈو که نع 


ب« لسار سوم نشد کته تیزم توه ابعة سالبًا مو ٤۹‏ حدًا ‏ اکبر 
مجموع لهنه التتابعة هو مجموعالحدود الموجبة ولإيجاد مجموع الحدود الموجبة 
يلزم معرفة أخرحد موجب فی هذه المتتابعة. 


رض أن ان > ۰ +( -۱) وک 
٣-۷۹ ۰ > ۲-۱۷ )۱- (+‏ ں +۳ 
د یں - 
له سے < کس ۲62 


4 حذا 


A1 =[r- x YF + عي حش دو‎ 


مال 


أوجد المت ع GE TT‏ 
السبعة حدود التالية لها يساوى )۲۲ 
الحل 
هی =$ [۱۱ +( -100] 4+۷ 
جر O=‏ 
الحدود السبعة التالیةتیدا من عير ۱۷-2۰ ع, +ھا 


5لا 


العسوحة ضوٹیا ب 9086950۵0 


]4۳+۵۷+ [۷-۷ ]4+)۶۷+ (۲ 


O = ۳۷-۹۲‏ بطح © من ©: 
ے المتتابعةهى (8)8)1 ) ....) 


يمكن إعتبار مجموع السبعة حدود الأولى ۷۷ ومجموع الأربعة عشرحدًا الأولى ۴١١‏ لکی يكون 
الحد الأول واحدًا فى الحالتين ونوجد. هي ) هي ونحل العادلنین بنفس الطريقة السابقة. 


إناکان مجموع ر حدًا من حدود متتابعة حسابية يعطى بالقانون هی = ں (د +۱) 
فأوجد المتتابعة وحدها الثانى عشر. 


الىل 


۱ 
عندمان ۲ 


صره 0+1 ك5 .+= 
عندمان ۳ زهی<۱۳۶(۲ ۱۷-6 
.. المتتابعة هى (۷ 04 ) ۲۹۱ ۲-۲۱ 


مثا 
متتابعة حسابية فيها حدها الرابع ينقص عن العدد 4۲ بمقدار حدها الثائى وحاصل 
ضرب حدیها الثالث والخامس یساوی ۳۱۵ أوجد ؛ 5 

69 المتتابعة ثم آوجد مجموع العشرين حدًا الأولى. 


69 عدد الحدود اللازم أخذها من هذه التتابعة ابتداء من حدها الأول ليكون المجموع 


مساويًا الصفر. 

الحل 

0 ل عم += 
لجو + یں | Waste‏ 


O ۷۱-۲ 


العسوحة ضوليا ب 000086950۵80 


© سنن د مم‎ (6۷+ Ds. 


بالتعویض من (1) فى ®): 
(N).‏ 0+ قا ۳۱۵ ۵-٣۶‏ 


.'. التتابعة 11161419 ....) 


© )نفرض أن هر = صقر .$ =[r-x(-u) + Vx]‏ 
کی یٹ 0۷ے UF‏ 


ملع 


متتابعة حسابية مكونة من ۱۵ حد ) وحدها الأوسط = ۱۸ ) والث مجموع 
الحدود السابقة لهذا الحد إلى مجموع الحدود التالية له هی ۱۳:۵ آوجد هذه المتتابعة. 


الحل 


= 
ترتیب الحد الأوسط - ۱+ 
O= ۱2۷‏ 


مجموع الحددوالسابقة دع 
مجم الحددوالتانيا 3 
+( -40] 


۲ ۳۳ 
6۱۴+( -400] + ۴ 
٣ه E‏ 
٭ ۸ + مو ٣ء۶‏ 
۱۱۳-۵ +۲۹ و 1۸-١,‏ 

عاد 9 ۱ 

بحل العادلتین (ء ©: ےئا 


عي ۳۲-۲۱۰۱۱۸۰۱ ابعتهى (1٤۸+۲ء...۰٣۴۲)‏ 


العسوحة ضوثيا ب CamScanner‏ 


رز المامر 

2 
مثا سڈ ا 

7 | بدا موظف حیاته العملية براتب سنوی قدره ۳۰ج ر 7 اضی علاوة ثابتة | | 
قدرها ۱ چیا بعد كم سنه یدبع راتبه ٤4۰‏ جنيه سنوی شم أوجد مجموع لب 
التی تقاضاها خلال تلك الفترة. 


ها سنة يصبح راتبه 44٠.‏ جنیه 


]40-0(+۱۷ 


عي عش Fe x‏ +0۱۵ 
:. مجموع المبالغ التى يتقاضاها خلال 


العسوحة ضوٹیا CamScanner‏ 


.لسم 
تجھ ہو 


3 م 
]اجب عن الأسئلة الآتية, 


© إذا كان الوسط الحسابى للعددين س 186 هوم فان س 


J‏ 4 ۲ طط کا 

© اذا كان گر ۱۵ - ٣‏ ں فن أول حد سالب فى المتتابعة هو 
نر , شاع جک 

© إذا كانت | )14 ) ب حدود متتالية من متتابمة حسابية فإن القيمة العددية 
للمقدار(] +ب) یساوی 


] 4 ۷۲ ۸ ^ 4 J 
الحد الخامس فى متتابعة الأعداد الطبيعية التى تقبل القسمة على و‎ )2( 


I 6 ۲ ٤ ۲ 4 له‎ 


© إذا كان مجموع الحدین الثانى والرابع من متتابعة حسابية بساوی ۲ وکان 
مجموع الحدود السادس والسابع والثامن یساوی -6) فأوجد التتابعة 


العسوحة ضوٹیا ب )90086950۵6 


| مسائل المستوی الول 


أأختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاه ٠‏ 

© ۴ مجموعن حدًا الأولى من متتابعة حسابية حدها الأول | وحدها الأخيرل هو ٠ء‏ 
ار حسمن 4 ۵۰0 4 تاجن 
)623 مجموع ں حدًا الأولى من متتابعة حسابية حدها الأول | وأساسها و هو ..... 
ls 0-0(+۱۱[‏ كه (GO-w+fu‏ 0 
d ۱0-۵‏ (ا+رت-٥0ئ]]‏ 
© ا مجموع اول .۱ أعداد زوجية فى مجموعة الأعداد الطبيعية يسار 
wd ۰ ۸ f]‏ 4 ) 
© مجموع الأعداد الصحيحة التنالية التى تبدأ بالعدد ١‏ وتنتهی بالعدد ۲۰ يساوى 
[md ۲۲ 4 ۱۲ 4 1‏ 

© مجموع التسعة حدود الأولى من متتابعة حسابية حدها الأول ۲ وحدها الأخیر ۱۸ 
هو lod ۷ 4 dA fl‏ 
9 يي (+d‏ = [م ل ۳ d‏ مه d‏ ها 
© 3ا مجموع الأعداد الطبيعية الفردية التی هی أكبر من, وأقل من ۲۰ تساو 
1 4 ۱۲ 4 ۲۲ ا 
© 3 مجموع الأعداد الطبيعية التی تقبل القسمة على ۳ ومحصورة 
تساوی Im ٩ ۷ 4 ۸ 4 r]‏ 
أختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاه , 
© قيمة المتسلسلة الحسابية بي (1/ )١-‏ یساوی .. 
û "1‏ ۲ 4 م ل ءا 

© 60 قيمة اللتسلسلة 4+4 + 14+ ٣+...‏ ں - ۱ بإستخدام رمزالتجميع هی ......... 
۵ 1 تی رو و رس 


العسوحة ضوليا ب 09056950۵80 


المحدة لاولی المنسلسلات احسابية. 


© 54 قيمة التسلسة ۷ + ۱۲ + ۱۷ +۲۲ باستخدام رمز التجميع هى .. 

[ung û erf û revo û ۲۰۵ 
: باستخدام رم الجموع كالاتى‎ ۳۵ + ... + ١١ +۷ + تكتب التسلسلة الحسابيةم‎ 4 © 

لق و( û‏ ح11 [én f‏ 
بالمتتابعة الحسابية (-۱۲) -۸) -4 ۵۰۰۰۰ ۱۲) يعطى عددًا 
موجبًا م صحیخاسالبّا ) صفر لم غیرحقیقی] 
ود الأولى من المتتابعة الحسابية (4۲۵ ۱۱ 6۰۰۰2۸ -14) يساوى ........... 
[صفر م ۲ م ١‏ فى ۸] 


ا() اوجد مجموع العشرة حدّلأيإلأولى من المتتابعة الحسابية (۳) ۱۷٤٤‏ ....) (۳] 
© 59 أوجد مجموع حدود ا أأيجسابية (۲ ۰ ۰۸۰۵ ۸۰0۰) ۳0 
©)أوجد مجموع المتسلسلة ٩‏ + ۱۲ ).+ ۷۲ ۳ 


٤ 


[لیاا ع اوجد مجموع ثلاثون حدًا الأولى من گں F+Ur=‏ جس 


(عى ) متتابعة حسابية فيها ع, ۱1 ع,, = ۲۲ ( موی 
العشرین حذا الأولى کا تسس 
(عر) متتابعة حسابية فيها ع, + ,۰۱۲ 6,, ١۱‏ اوجد ان مجموع 
العشرين حدًا الأولى منها 7 


أأوجد عدد الحدود التى يجب أخذها من المتتابمة الحسابية (1) 27 
حدھا الأول ليكون مجموع هذه الحدود مساويً .4 


مسائل المستوى الٹانی 


لا فی المتتابعة الحسابیة(۱۹ ۰۱۲ ۱۵) .. 
© مجموع ٥١ححًا‏ الأولى مٹھا۔ 
© مجموع حدود المتتابعة ابتداء من الحد الخامس إلي الحد الخامس عشر. 

(۴) عدد الحدود التى مجموعها یساوی ۷۵۰ ابتداء من الحد الأول. ‏ ( ۰:۳۷٥۱‏ حنا] 


اوجد: 


العسوحة | ب 00086950۵0 


3 لَه 23 آوجد عدد الحدود اللازم اخدما من التتابعة (۲۷ 4۲۱6۲4 . 


۰) ابتداة) من الحو 
الأول ليتلاشى الجموع. 


01 
د 3 أوجد اصفرعدد من الحدود يمكن آخدہ من امتتابعة(۷۳۱۸۱۰۸۹ء...) ابی 
من الحد الأول ليكون الجموع سالبًا. = 
ا 3ی أوجد اکبر عدد من الحدود یمکن اخذه من المتتابعة (۲۵ 0114 9غ .)ات 
لحد الأول ليكون الجموع موجبًا. | 
۳ ,جميع الحدود الموجبة من المتتابعة الحسابية (۱۲۵ ,۳۲۲۳ ....) ( 
ا اوجدا 


حدود هذه | 


الحسابية (۲۱۰۲۵) ۱۷ ....) ثم آوجد کم حذا یلزم أخذها مد 
اء من ,, لیکون المجموع ۱۹٥-‏ 500 
2 فى المتتابعة عل - ۴ ....) أوجد : 

© رتبة وقيمة اول حلا لفیا 

© عدد الحدود التی تجعل | 


] 83 فى التتابعة الحسابية (۲۵) ۱۳ 


.) آوجد : 
© أكبر مجموع للمتتابعة. 
© عدد الحدود انتی مجموعها د :۱۲اب ون رو مین 


(=n مہ‎ 


من الصفر. | 


ا 27 (عی) متتابعة حسابية حدها الثانى ۱۳ 
أوجد التتابعة 


حدود الأولى منها ۱۳۵ 
enero)‏ 


الل متتابعة حسابیة مجموع ن حدًا الأولى منها = ۹٦۰:‏ وحدها الأول = ٠٠١‏ وأساسها ٠=‏ 
آوجد عدد حدودها. 2 


ددا متتابعة حسابية حدها الأول يساوى ۱۷۲ وحدها الأخیر پساوی -۲۲ ومجمو 
حدودها يساوى - و أوجد المتتابعة. اسم سس 


۳ 
ربب اننا 


۸۹-۰۱۳0 امن 
۱۷-0 عن --۹۵ [.- 


5 
افوس 


العسوحة ضوليا ب CamScanner‏ 


اوح اولی لمتسلسزان لحسابية 


متتابعة حسابية حدها الثانى يساوى ۱۲ وحدها قبل الأخير يساوى ۸) ومجموع 


حدودها يساوى ٥٥٥‏ أوجد عدد حدودها. ۳ 


ل اس ) متتابعة حسابية فيها ع, - ع, = ؛ ومجموع الحدود الأريعة الأولى مھا يساوى 
صفرًا أوجد التتابعة ثم أوجد عدد الحدود التی يجب آخذها من هذه ابعة بدءًا من 
حدھا الأول لیکون مجموعها ۳۲۰ oer]‏ 


۳ 


مجموع العشبرل حدًا الأولی من متتابعة حسابية یساوی ۸۲۰ ومجموع حديها الثالث 


والرابع يرد شر حدها السنادس بمقداره أوجد المتتابعة. ED‏ 
ابعة حسابية من جموع حدیها الرابع والخامس = ۱۳ وحاصل ضریهما ؛ 


ابعة ومجموع ی مشرحذا الأولى متها یعدم 


حسابية تزايدية یساوی 14 ومريع حدها السادس 
: ين حذا الأولى مٹھاء ‏ ز(۳ ,ویس 
ھا (ع) متتابمة حسابية فيهاع, ۱۹۸ ع, سط وی امتتابعة هم اوجد كم حذایزم 

أخذها من حدود هذه التتابعة ابتداء من حدها ا نریجموعها أكبر ما یمکن 

وأوجد هذا المجموع. 
ابعة حسابية أساسها ) ومجموع الخمسة حدود الأولى 
ثم أوجد رتبة ول حد تزيد قيمته عن ۱۷۷ فى هذه المتتابعة, 


1 ,أوجد المتتابعة 


]- 0 


فی المتتابعة الحسابية (/1) 61119 


) أوجد الحد الذی نید به ليكون مجموع عشرۃ 
حدود منها مساويًا )۷٥-(‏ 


2۸ 
متتابعة حسابية تتکون من ۷۱ حذا مجموع السبعة حدود الأولى منها بساوی ٩۱‏ 
منها یساوی ۳۸۰ أوجد المتتابعة 


ED 


٢ں‏ (۷-ں) فأوجد , 

۳ 1۱3 
© عدد الحدود اللازم آخذها من التتابعة ابتداء من الحذ الأول حتی یکون الجمرع 
مساويًا ۷6 - 


العسوحة ضوٹیا CamScanner‏ 


العسوحة | ب CamScanner‏ 


امتتابعة حسابية فيها ع - )۷ء النسبة بين مجموع الخمسة حدود الأولى منها ري 


مجموع الخمسة حدود التالية لها كنسبة١:‏ ؟ أوجد هذه المتتابعة. ([:.م 


8 
ا 3 متتابعة حسابية ذيها عي = . إذا كان مجموع ن حذا الأولى منها = ضير 
مجموع الخمسة حدود الأولى منها أوجد قيمة ن» 3 


ذا كان هي هو مجموع ن حدًا الأول من المتتابعة الحسابية (] ). 


وکان هې - مي = ۹فاوجدع, 5950 ۴ 


تا متتابعة حسابية حدها الأول يزيد عن ضعف حدها الخامس بمقدار ۲ والوسط 
الحسابی لحديها الثالث وا لساس يساوى ٦‏ آوجد حدها الأول وأساسها ثم آوجد كم 
حدًا يمكن آخدھا من المتتابعة ابتداء من حدها الأول ليتلاشى الجموع ‏ [00-۱۳ 


أ 0 إذا أدخل ںہ وسطًا حسابيًا بین ۳۱:۱ وکانت تسبة الوسط السابع إلى الوسط 
الأخيركنسبة جل فما عدد الأوساط وما مجموع المتتابعة. [st]‏ 


امتتابعة حسابية مجموع الحدود الثانی والرابع والخامس منها یساوی ۱۸ ومجم 
الثلاثة عشرحدًا الأولى منها یساوی ۱۳ أوجد اول حد سالب فى هدهالتتابعة ثم آوجد 
أول حد من حدود هذه التتابعة یجعل مجموعها ابتداء من الحد الأول سالبًا. [2.: .]| 


لاشة أعداد تکون متتابعة حسابية مجموعها 14 وإذا طرح من الحد الأرسط ۲ کونت 


مقلوباتها عندلن متتابعة حسابية فما هی هذہالأعداد ۲۰۸۸۷ 


ت | حدی الشركات عمل صيانة شاملة لأحد مبانبها وحددت موعدًا لاستلامالبنی 
وكان من بين شروط التعاقد أنه فى حالة التاخیر عن الومد أن یدفع السئول ۷۰ جني 
غرامة عن اليوم الأول وتزاد ٠١١‏ جنيه عن كل يوم تال له فإذا تاخر المقاول عن تسليم هذه 
الأعمال خمسة أيام كه يكون إجمالى المبلغ المستحق لتسديد غرامةالتاخیر ؟ ۰ ۱ 


2 


كي مسان نیس مستوياتعلياف آننگ ) 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاه , 
(1) مجموع حدود المتتابعة الحسابية(۲۹ ) س ع ۵۰۰.۰ ۳ س » )٩۵‏ يساوى .. 
[avr 4 ۲۷۹ 4 ۲۰۸ 4 [‏ 
)ذا كان مجموع ره حدًا من حدود التتابعة (۳ -۲ د+) يساوى ٣٣ ٣-‏ 
له ٩ ٩‏ 4 ۷ 4 ا 
(۶) متتابعة مجموع ر حدًا الأولی منها یعطی بالعلاقة هی = ۲-۲۵ نه 
فان حدها الخامس: ]+ 4 ۳۶ 4 ۲ 4 Iv‏ 
© ادا كان مجموع ن حدًا من متتابعة حسابية يتعين من القانون د ر = ن  1(‏ +۱ 
فان حدها العام ےر = 


فإنں 


[u-s f ¢-u (f 108‏ 
(ع) متتابعة حسابية حدودها موجبة فیها £ = (2 )٤ء‏ وإذا | 


إلى كل حد من حدود هذه المتتابعة أصبح الحد الثالث فى التتابعة الجدیدة 

ع -(ع/ ١)‏ فان حدها الأول = ٩ ۳ fJ‏ ؛ ٩4‏ ه] 
()متتابعة حسابية حدها الٹوتی عن نه ) ع بى = -۲ 0 ) هين الأولى 5-2 

فإن نه A‏ 4 ۶ 4 ۰ 4 5] 


7)إذا کان ھ, هو مجموع م من الأوساط الحسابية أدخلت بین العددین | )ص٤ض‏ 
هو مجموع ن من الأوساط الحسابیة آد خلت ب 


اعت 
فان هم روک ۲۲:۵ رونا 
(2) متتابعة حسابية (۱ لی +۲۱ ای + ۴٢۲ل‏ + ٠۵‏ ...) وكان هن الأولی = ن ۲ 
فنك 


پا ¢ دا لبن ك4 [Cu-w‏ 
(8)إذا كانت النسبة بين مجموع حدود عددها ں من متتابعتین حسابیتین كنسبة 
ع من الأولى 


(۳ ل +۲(:)۱ ں + 4) فإن. 


العسوحة ضوليا ب 00086950۵0 


[س+ع فى ۲ص û EF d‏ اس 
© إذا كان مجموع ںہ حدًا الأولى من متتابعة حسابية یتناسب مع نا" فإن حرو 
العام ع ی يتتاسب مع ......... [ عن 4 چن و ۱۰ [ur û‏ 
(9) متتابعة حسابية فیها ھی ابتداء من حدها الأولى ۲ں ) هب ب ى ابتداء من حدما 
الأول< ن فان ھ 


۽ ر ابتداء من حدها الأول = 
اتوج (f ul‏ هن f‏ -ونع 


9) متتابعة حسابية فيها ع , = ں (عدد الحدود للمتتابعة)؛ هی = ں فان 


ld ۷ 4 ۱۷ كم‎ WI 
وحداها الأوسطان ۲۲,۵ ) 14 حيث عدد حدودها‎ 
[re 6 or لم‎ obe م‎ or] 


© متتابعة حسابية مجموع حدودها 
زوجی‌فان حدها یر 


ام حذا يلزم اخنه! ابتداء من الحد الأول من التتابعة ی ) حيث ی -1 ل + احتى 
تکون التسبة بين مجموع اننلث الأول من هذه الحدود إلى مجموع باقی الحدود كنسبة 
۷ اس 
الگا كم حذا یلزم اخت ابتداء من الحد الأول للمتتابعة (٤ی)‏ = ٤(‏ ده + ۱) حتی‌یکون 
مجموع الثلث الأخير منها يساوى أربعة أمثال مجموع الثلث الأول ؟ 3 


أثبت أن (لر س ص۷ )١7‏ متتابعة حسابية حيث ص عدد صحیح موجب وذا كانت 


س = ۷۰ء ص = ل فاوجد مجموع الحدود التسعة الأولى من هذه التتابعةبدون 
إستخدام الآلة الحاسبة. 3 0 


يودع رجل مبلغ ثابت فى بداية كل شهر فى بنك يعطى فائدة بسيطة قدرها /(١‏ فى 
انستة وفی نهاية العام حسب له البتك الفوائد فکانت ۱۱۷ جنيهًا فكم المبلغ الذىكان 
يودعه آلرجل شهريًا. سا 
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الوددة نی لمنسلسلات اي 


51 أوجد مجموع اد ۲۵ حذا الأولى من التتابعة(٤ں:‏ 0 
1 |2 عندماتکون ن عدا فد 
٭ ۲+٣۴‏ عندماتکون‌ن عدذا زوجیا 


۳ 


ذا كان الحد النونى لتتابعة یعطی بالقانون؛ 
0 ای عندما تكون ر عددًا فرديًا 
'“ ۲-۰۳ عندماتكونن عدذا زوم 
آوجد عدد الحدود التى يمكن آخذها من هذه التتابعة ابتداء من حدها الأول بحيث 
یکون مجموعها مساويًا ۲۷۲ ثم عين مجموع کل من الحدود الفردية الرتبة والحدود 
الزوجية الرتبة علمًا بان عدد الحدود زوجی۔ ایر 


اکونت (| + تهب - |۳۲| + تتابعة حسابية وکونت (| ۲ب ۲ب - | ) ۰) 
متتابعة حسابية أيضًا فأوجد كلا من التتابعتین ثم أوجد قيمة ن التی تجعل النسبة 
بين مجموع ں من حدود المتتابعة الأولى إلى مجموع ن من حدود المتتابعة الٹا: 


ابعة حسابية عدد حدودها زوجى فإذا كان مجموع حدودها الفردية الرتب 
۶ ومجموع حدودها الزوجية الرتبة يساوى ۲۰ وحدها الأخير يزيد عن حدها الأول 


بمقدارهر.٠‏ آوجد عدد حدود هذه المتتابعة. 7 


ابعة حسابية حدها السادس والثلاثون يساوى صفرًا ؛ إذا كان مجموع ن حدًا 
الأولى منها يساوى ضعف مجموع الخمسة حدود الأولى منها فأوجد ن ومن ثم أستنتج 
مجموع ٣۹‏ حدًا من هذه المتتابعة الحسابية ابتداء من حدها الثانی عشر. [0:.:؛صض] 
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ابعة الحسابية أن كل حد يزيد عن الحد السابق له بمقدار ثابت من 
المتتابعة )١(‏ 0۷۵۰۲ ) وإذا طرحنا أى حد - الحد السابق له يكون الناتج مقدارثا/ 
ابعة ووالآن سوف ندرس نوع آخرمن ات مثل المتتابعة (۲)۱) ۸4 
ونلاحظ فيها ان کل حد ينتج منحاصل ضرب الحد السابق له فى ٢‏ (أى فى مقدارثابت) ران 
عند قسمة أى حد على الحدالسابق له يكون الناتج مقدارثابت فثلاحظ فى هذه المتتابمةأن,/ 


تعره 

تسمی المتتابعة (عى ) حيث ين عب . متتابعة هندسية إذا كان: 

= مقدارثابت لكل ں د ص * 4 
5 

ویسمی| المقدارالثابت اساس امتتابعة ويرمزله بالرمزى 


العسوحة | ب 908695080 


أى حد فى المتتابعة 


ای أن تابعة الحندسية) = 
أى أن ۱ ر (أساس المتتابعة العندسية) > ی اتسايق تست 


متال 
أكتب الأريعة حدود الأولى للمتتابعة (ع ى ) فيما یاتی ثم بين أيهما يكون متتابعة 
هندسية وأوجد اساسها : 

رت 0 
0ع ) حیٹ ع ۱٤٤۷<‏ ی حل × ۲ , (حی 


(ue) 


الإيجاد الحد الثانی تضع ‏ <۲ 
لایجاد الحد الثالث تضع ں = ٣‏ 
لایجاد الحد الرابع نضع ن < 4 
... الحدورد الأريعة الأولى هی ۰۱۲٩‏ 4۸۱۲۵ 


3 
ولعرفة ما [ذا كانت المتتابعة هندسية أم لا نوجد النسبة ود فإذا كانت = مقدار 


كابت تكونالمتتابعة هندسية وإذا كانت = مقدارہ 


مت گنی 
3 ہبرجت 

() بنفس الطريقة السابقة نجد الحدود الأريعة الأولى هی ١‏ ۲۰) 44۵ ۸۰ 
بو _ ہ(ں +0 _ (د +7 
اچ سی 7 


۔ارثابت ." التتابعة‌هندسية 


= مقدا رمتغير يعتمد على ره 


ا هن 
٠,‏ التتابعة ليست هندسية 4 
9ں =× عن , (حيشن > 0 كت + ستا8 
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التمثيل متتابعة هندسية مثل (0۸ 0۲44 ۰۰۰) 
۱ فإننا نلاحظ أن , 
۱ مجالا 


: 
2 


سو ا ان 8 
ابمدھو( ۰۸۸ ۱۲| 
۱ وتکون الأزواج المرتبة المنلةللمتتابعة هی : 


۱ ومدی المت 


۱1 


۱۲۰۳۰۰۰۸۸۱ 

۱ ونلاحظ من الشکل البیانی أن , سا 

۱ ا حدود التتابعة متناقصة حيث | > :)۰< / < 1 1 
۱ سر سی وو یو جس ان رم 


أوتناقصية أو متناوبة الإشارة تبعًا للحالات الأنية, 
© إذاكان| مرجب ,> ١‏ فان المتتابعة تزايدية 

فمثلاً اعتایما(۸۷۷1۱ء...) 

حدها الاول | -١(عدد‏ موجب وأساسها ر = ؟ (عدد موجب) لذلك فان المتتابعة تزايدية 
© اذا کان | موجب) <۰‏ <۱ فإن التتابعةتناقصیة 


1[ ایت فا 
فمثاً المتتابمة[وء لج 4 


حدها الأول = العدد موجب) وأساسهای 
69 اذا کان | موجب » ر غددسالب 
@ ادا کان | سالبة ١> ٣‏ 
© إذا كان | سالبة ؛ ٭< < ١‏ 
© اذا کان سالبة ؛ ر عددسالب 


احظات هامة 
69 أساس المتتابعة الهندسية لایساوی صفر 


69 إذا كان الأساس مساويًا للراحد الصحیح فإن المتتابعة تكون ثابتة مثل المتتابعة 
زعو اا م 


العسوحة ضوليا ب 09086950۵0 


€ ¢ ۷۱-۷ ۱2۶ ¢ ۴ 


تلاحظ آنن۰ اس ر يقل بمقدارالوحدة عن رتبة الحد (ترتیب الح 


أقأن: ع,<۱ ء۱۹ء ع = ر“ وھکذاویالإستمرارعلی هذا النمط نجد ان 


الحد النونى لهنه المتتابعة. 


إذا كانت المتتابعة | لهندسیة: اوعدد حدودها = ره فإنه برمز لحدھا الأخير 
وتكون الصورة العامة للمتتابعة | لهندسية فى هذه 

الحالة على الصورة 

ونااحظ أن ؛ أى حد فى هذه التتابعة = قيمة الحد السابق له مباشرة × الأساس 


أى أن الحد النونی (العام) للمتتابعة الهندسية هو, 


حيث عر الحد النوتی (الحد العام) » ل الحد الأخير» | الحد الأول » ںہ عدد حدود 
المتتابمة (رتبةالحد) »م أساس المتتابعة. 


الكتابة المتتابعة الهندسية التى فيها | = ه » ر - ؟ مثا نتبع الآتى , 

نکتب قيمة | (العدد ه) ثم نضغط علامة [) ثم نضغط على المفتاح ([<]) ونضع 
قيمة ر (العدد ۲) ثم نضغط علامة [[ت) فتعطی الخد الثانى للمتتابعة ويتكرار 
الضغط على علامة [2) تعطی الحدود التاليةوهكذا .... 
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مال 


بین آنامتتابعد( ۳-۹ ۲ چ٤‏ 
اوجد ماع 


.؟. المتتابعة هندسية 


مالع 


آوجد المتتابعة الهندسية انتى حدها التانی ٠١‏ وحدها الرابع ٠‏ 


لا 


.. عندما م = ٢یکون‏ | =۰ وتكون المتتابعةهى (8) 14۰4۲۰۰۱۰ ۰) 
وعندما ی <-۲یکون |--ه ١‏ وتکون التتابعةهى (- )۰۲۲۰-۲۱۰ 
0 
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ہمد اولی المتتابعة لفندسبن 


مال 
متتابعة هندسية حدها الثانی يزيد عن حدها الأول بمقدار ۳ وحدها الثالث يزيد 
عن حدها الأول بمقدار»آوجد المتتابعة وأوجد رتبة الحد التی قيمته 141 


۳-۱-۸ “الم ہت 
00 ۹-0-۱ 


۱" 
60 0/ 
7 علخ ب 
0۸-۷ ۲ 
وبالتعويض فى المعادلة 0): ۱-۷(۱۰۰)-۳ 
۔ المتتابعةهى (۳ 4۱۲۹6 ... 
الإيجاد رتبة الحد الذى قيمته ۱۹۲ نعوض فى الحد العام 


ERÊ TEN 


بعد سے جچ ۹2۱ 
منالی 

متتابعة هندسية حدودها موجبة فإذا كان حدها الثالث يزيد عن حدھا الخامس 
بمقدار.۲ ومجموع الحدود الثالث والرابع والخامس ۷۲ آوجد المتتابعة 


المل 

0ی ہشیت 
۲-۸-۰۱ © 

عع N= E+‏ را 
ل O‏ 


CamScanner ب‎ |i العسوحة‎ 


eye, 2-2280‏ 
۱۷۱(۔م٢)‏ اند 
| ۵۶۵ +وی دوا و۲۱ + - باه 


)۷+ ۸ ۸()۲-۳(۰۰ 


۱ ٭٭ الحدود موجبة 
۱ بالتعویض فى العادلة © : 


اچ (-+)- 


i |‏ .. المتتايعة هی (1م )4م غ281 


مقلع 


لا كانت (14 ؛ س ۲ ص ع مغ ....) متتايمة فتدسية 
فأوجد قیمة کل من سن » ص وأوجد عم 


الحل 


نفرض أن الأساس دي 
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اوددهولی امتتبمة المتدسية. 


مثا 
إذا كان الحد الأخير من متتابعة هندسية موجبة = ۲۵٩‏ ومجموع الثلاث حدود 
الأخيرة متها = 44۸ فأوجد اساسها » وإذا كان مجموع الثلاث حدود الأولی منها = 14 


فأوجد المتتابعة 

الحل 

'.؛ الحد الأخير= 1۵1 

.. مجموع الثلاث حدود الأخيرة = :0 + 383 د 
٦‏ 1 

ات کے )7+ ی + )ديه (بالقسمة على )٦٦‏ 
7 

.)+ + )در 
2 

tre. ی جع اما‎ + ts, 

(۳ص +۲)( ا = ]ل ,دج (مرفوضة) 

+ جایعوا ۱۰ج یج دير 


۷ ۱٤2)٦+۶۲۰+(۰۰ 


.. التتابعدھی (۱) 4 ۸ ۳۵۹۰۰۰۰ 
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الا 
إختبارترائمى 153 


لك أجبعن الأسئلة الآنية, 
() تسمى المنتابعة التی قاعدتها ی ٤‏ ں ١+‏ بأنها متتاء 
[تزايدية )م تناقصية ل تن 
0)تكتب المتسلسلة الحسابیة ۳ + ۷ + ۱۱ + .... + ۳۵ با 


۵ ¢ ۵ م û‏ ووم 


©)إذا کان ۲| + ۵۲-۱٩۱۲‏ ۷| ثلاث حدود متتالية من متتايعة حسابية 


] 4 ۲ 4 ۲ 4 1 


(۱ )مجموع ۱۵ حدًا الأولی منها 
(ب) مجموع حدود المتسلسلة ابتداء من الحد الخامس إلى الخامس عشر 


ابعة الحساببة التى حدها الأول يساوى م وحدها الأخير 
يساوى ۲۹ ومجموع ده حدًا الأولى منها یساوی ,۲۱ 
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ابعة |الهندسية (۳ ۲۱۲۰۹۲ .....) آوجد كل من: ,ې ۱۳9 
© 3 بین ان المتتابعة (۲ ۱14۸446 
(2) متتابعة هندسية حدها الأول = ٤‏ وأساسها د۲ 


ابعتهندسية وأوجدع, ‏ ۳۷ 


أكتبانخمسة حدود الأولى مٹھا۔ 1 9 
© متتابعة هندسية أساسها = ۲ وحدها التاسع = 1٥١‏ 
أوجد امتتابعة وأوجد ع٤٤‏ 0 
(2) فى المتتابعة (1/7146 16م ....) أوجد :ع ۲ عي الحد النوتى [ 703۳۷۰۰3 7] 
© أوجد عمد حدوداتایت( ۲۸۵۱۵۲۵۵۱۱ 30.۰ ۳ 
© 63 متتابعة هندسية أساسها - ل وحدها الثالث- ۲۷ آوجد هذه التتابعة. 
اموس 
© فى المتتابعة الهندسية (۱ ء۹۲۳ ...) أوجد ام arial‏ 


أخنر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاه: 
© 3 لح الخامس من التتابعة(عی) حيث عر >۲ (6)" ۱۳ يساوى .. 
wd mM ۷‏ ۸ ۸] 
() الحد السابع من التتابعة الهندسية (۹۵ )4۱5۳۲ ....) هو. 
[۰ 4 ۲ 4 + ۔] 
© 3 الحد النوئی للمتتابعة الهندسية (۳) -1) 1۱۲ ....) هو 
لمع 6 I(r ٩ “Wr d "(tr‏ 

© الحد السادس من المتتابعة الهندسية (۴ ۲۱۲۰۹ ....) هوسس... 
J]‏ 4 6 ل 6 Ind‏ 
© 3 الحد السادس من التتابعة الهندسية ([ چچ »ل ) يلج 


]1 4 Fé ۲ 4 ۱[ 


تا 2: 


العسوحة | ب 00086950۵0 


فالبفیات 


لا ختر الإجابة المحيحة من بين اإجابات المعطاء ٠‏ ۱ 
© 63 الحد التالى فى المتتابعة الهندسية(74008 
1 4 
QTR ÊR‏ 


© 3 جمیع التتابعات الاتية ند سية ما عدا اتب 


e-۹ ([‏ ا لرا لوالو 1ار ٹس ى 


)¥$( “4 ۴ 1م 


© تمثل حدود انتتابعةالهندسية مجموعة من النقط المنفصلة التی تقع على یی 
[استقامةواحدة ‏ 0 منحتى دالةتربيمية ٣َ‏ 
منحنی‌دالة آسية ي منحنیدالةتکمييم) 


نی ) هندسية إذا کان .......-. یساوی مقدارثابت (لکل ن و س ) 
: 2 
1 4 ع عير 4 تبون 4 گ ٹم 


- 
اہ 
© 2# التتابعة الهندسية من بین التتابعات الآنية هی ۰۰ 


[(عں)=(4 ")لکل ں٤۱‏ ل (عن)ء طعي لكلن> ١‏ م 


(عن )0-5072 علب >1 م (عں)=(لو(۲×۳)) بل ں۴ 
© تكون المتتابعة الهندسية تناقصية إذا كان أساسها وحدها الأول موجن 


[2]-۰۰[ م >۱ م <صفر ي 3]+(] 
(sew |‏ 


81 () 53 بین نوع امتتابعة (ع ر ) = ۵ × ۲" شم آوجد حدودها الثلاثة الأولى |٠٠‏ 
© أنبت ان امتابعة(عر) ۲" * هى متتابعة هندسية وأكتب الأريعة حدود الأول نا | 


aed 
9ع انبت ان امتتابعة التى حدها النونی یساوی ۲ × مالا - * متتابعة هندسیة‎ © 
۲ أوجد حدها ااسابع‎ 
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اوح ای المتايمةالمندسية. 


|6063 اوجد عدد حدود التتابعة(۰۷ ۱۸۰5 ۱0۸-۰۰ ۳ 
© ۴ فى المتتابعة امندسی(» ‏ ۰۱۵۲ ....) أوجد : 
(۱)حدها العاشر. (ب)رتبة الحد الذى قيمته = ۱۰۷١‏ 1,۰۱0 


| أوجد رتبة اول حد اصفرمن الواحد الصحیح فی اتتابعة(۷۷۹ 1۸۱0۲۵۳ ۰۰.) [ن 10۰ 


|| متتابعة هندسية حدها الرابع = ۸ وحدها السابع = 14 أوجد هذه المتتايعة. (1)۰۰۰:0:۱ 


[ل 23 منتابعة هندسيةفيها ع, ے۱۷ ع, - ۳۸ أوجد امتتيمة. ‏ ہا 


|[ متتابعة هندسية حدها الثانى. ,لل وحدها الخامس چاچ أوجد هذه اللتتابعة.[( پ + 4-)] 


لل 43] متتابعة هندسية جمیع حدودها موجبة وحدها الأول یساوی أريعة أمثال حدها 


الثالث ومجموع حدیها الثانى والخامس = ۳۲ آوجد هذه التتابعة. ۰ (1۰۰۰۳۱۰۵ 


]4 متتابعة هندسية حدها الأول ل وحدها الأخير ٠4‏ وعدد حدودفا ۸ 
آوجد التتابعة. 01 


[]متتابمة هندسية حدها الرابع یساوی ۱۲ ومجموع حديها الثالث والخامس ,۳ 
آوجد المتتابعة. مس (ع سيعت )] 


اَل متتابعة هندسية مجموع حديها الثانى والثالث یساوی ۲۰ ومجموع حدودها الثلاثة 
الأولى یساوی ۵ بین أن هناك متتابعتین وأوجدهما. [(ه»» 


[ceca ea 


| إذا كان مجموع الحدين الأول والثانى من متتابعة هندسية = ۹ ومجموع الحدين 
السادس والسابع منها يساوى ۲۸۸ فأوجد المتتابعة. 00000 


لا متتابعة هندسية حدها الثالث يزيد عن حدها الثانى بمقدار»۱ وحدها الثانى يزيد عن 


حدها الأول بمقدار ۸ أوجد المتتابعة. دص سيو سمس 


[]متتايعة هندسية اساسها عدد صحيح موجب فیھا ع × و 
آوجد | یی ا 
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تا (گں ) متتابعة هندسية جمیع حدودها موجبة فا كان 4م 
آوجد المتتابعة ثم أوجد رتبة الحد الذی قيمته ۸۰ 


2 (عر) متتابعة هندسيةفيها ع =۸ ع ع + 16-۰ أوجد اتتا 
ثملوجد: عر ی رماع 
لق متتايعة هندسية حدودها موجية كان الفرق ہین الحدین الثالث والخامس منها ٢:‏ 
ومجموع الحدود الثالث والرابع والخامس 0 فأوجد هذه المتتابعة. 1۳۱۳۱۱۹۱٩۱‏ 


لق ( عر ) متتابعة هندسية حدودها موجبة فيها ع, يزيد عن ع, بمقدار 0۲۱ ع بنقص 
عن , بمقدارم أوجد التتابعة. اسل 


نتابعة هندسية ۲۱ ومجموع الثلاتة حدود التالية 


مجموع الثلاثة حدود الأولى من 
لها ۱۱۸ أوجد المتتابعة. متسل 


[2) متتابعة هندسية مجموع حديها الثانی والثالث يساوى ۱۲ وحاصل ضرب حديها 
الأول والرابع يساوى ۲۷ أوجد هذه التتايعة. er SIO Were]‏ 


إذا کونت (ك ۲۰ ك » ۳ ك +۱) متتابعة هندسية أوجد قيمة ل 
إذا كانت الكميات س -۲» س +۱) س + ۷ هی الحدود الثلاثة الأولى من متتاب 
هتدسية حدودها موجبة فأوجد س ثم أوجد الحد السابع مٹھا۔ 096 
[:7] موظف راتبه الشهرى ..؟1 جنيه ویحصل على علاوة سنوية تابتة بنسبة ٦‏ زيا 
عن راتب السنة السابقة مباشرة فكم يكون راتبه بالجنيه فى السنةا لساد 


ا 


ثلاث أعداد تكون متتابعة هندسية بحيث یکون مجموعها = ٢٢‏ وحاصل ضربها یساوی! 


جد هذه الأعداد. 
او ۷+ 


[0](ہ۹ س » س » ٦٦٤‏ ....) متتابعة هندسية جميع حدردها موجبة 
آوجد قیم س » ص + غ 
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[2] الوسط الحسابی: 
ضرب حدها الأول فى حدهاا لخامس یساوی تسعة أمثال حدها الثالثأوجد التتابعتین. 


الحدین الثانی والرابع من متتابعة هندسية یساوی ۱۵ وحاصل 


سر وس 


ها لاث أعداد تکون متتابعة هندسية بحیت یکون حاصل ضربهم 
ومجموع مقلوباتها = ۲ فما هی هذه الأعداد ؟ 


ا مسائل نقیس مستویات علیافی التفکر 


إل متتابعة هندسية متزايدة فیها مجموع الحدين الثانی والثالث یساوی ۱۸ ومجموع 
العکوس الضریی لکل من الحدین الأول والثانى = أوجد اهتتابعة. 1-۰۲۱۰ 


3 
534 


۳ 


ادا كانت (| ب ىع ی ...) متتابعة هندسيةوكان | + ب 612 | + رح 


أوجد المتتابعة وأوجد ع, IED‏ 


ثلاخة أعداد تکون متتابعة هندسية مجموعها ۲۸ ومجموع مریعاتها ۳٣٣‏ 
فما فى هذه الأعداد. (nae‏ 


الا أوجد المتتابعة الهتدسبة التی اساسھا ل وفيها ای 2٤٤‏ ں ے 


تنا المتتابعة (عی) معرظة بحيث ار ی فبين نوعها ء وإذا كانت النسبة بين مریع حدها 
الثانى ومجموع الحدین الثالث والخامس هى ج ابعة. إلى 


اال متتابعتان هندسیتان الحد الأول فى كل منهما 1١‏ ومجموع الثلاثة حدود الأولى منها 


ID 


۲۸أوجد هاتین ۱ 


إذا کونت | ب ) ى » و متتابعة هندسية فأثبت آن | + ب »ب + ه + و تکون 
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8 أخترالإجابة الصحیحه من بين الإجابات المعطاه : 
1 0)(اصانت‌سع .فان أساس المتتابعة الهندسية (4) س - ۸۳ ۲ سس + ٠۹‏ .م 


۱ 4 ۳ 4 ۳ ۵ ۱ 
ابعة الهندسية (١٥٥ء‏ 511۲۸ ) ....) فإن رتتبة أول حد اصفرمن الواح 
الصحیع هو. 1^ 4 ٩‏ ۲ 4 ۱ 
| )فى المتتابمة هندسیة(۳ ۱۲۱۰ ...)قیمة آلحد تزید قيمته عن ٠١‏ یساوی ۱ 
1 


rl‏ ۵ ۸۱۳ و 


۱ (6متتایة هندسيةاساسها بن 687 ون 10۸۳ 


فان حدھا لالب 


[7 یپ 


(#امتتيع ةهتسيةطيهاعر ر = ےس لع 


e 0 e ٤ "(0‏ 0 
lO‏ مزلم ينه سمو مو ررم زر رورم 
فان سے 


رد كل م 4 ع نى م 
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علمنا أن الأوساط الحسابية هی الحدود الواقعة بين حدين متتاليين فى التتابعة 
الحسابية وأيضًاالأوساط الهندسية هى الحدود الواقمة بين حدين متتاليين فى المتتابعة. 
]| الهندسبةويمكن إيجاد الوسط الهندسى كما بالتعريف التالى: 
ہی 
اذا كانت | ) ب ) ي ثلاث حدود: الية من متتابعة هندسية فإنه يقال أن ں هی 
7 5 
الوسط الهندسى بین الكميتين | ) م ات 


0 لإيجاد الوسط الهندسى لكميتين لابد وأن تون الكميتين ليما نفس الإشارة ‏ أما إذا 
كانت إحدى الكميتين موجبة والأخرى سالية فإنه لايوجد لهما وسط هندسى حقيقى. 
٥‏ عدد الأوساط = سس بودي -۲ | 

0 عدد حدود المتتابعة = عدد الأوساط + ٢‏ 1 
© الوسط الدى ترتيبه (ھ) من البدايةهو| ر فمثلاًالو. 
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3 الوسط الهندسى لعدة کمیات موجبة عددها ن هو الجذرالنوثى الوجب لحاصل ضري 
هذه الكميات جميمًا أى أن الوسط الهندسى لهذه الكميات > [حاصل شرب هدم پر 


| 
مقلع 


۱ 


= 


فاڑھٹاک مجموعزمن 
الاوساط(حليتا | 


مالع 
.11 أ 
الم 


تفرض أن العددين | )هد 
اعم 


ساس للد ریہ دق 
الوسط تل رر ہی © 
بالتعویض من © فی © 

02٥-۱۳۶۶ ۱۳-۵ 
.-)0- (6-۵ ۳۷۵+ وم‎ 


٩‏ ےم مده 


ا 
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یدزی ساط لس 


مثالع 


إذا آدخلت ه آوساط هندسية بين عددین وکان مجموع الوسطين الأول والثالك 
ومجموع الوسطين الثانى والرابع - ٣۰‏ فما ھی هذه الأوساط ؟ 


الحل 
تفرض أن الحد الأول | والأساس ر 


... الوسط الأول = ] ر ؛ الثائى = | ر٢‏ الثا! 


۲۱ رایع ره 
۰ 9-۳۱۶۱۶۱۱۵ 
بقسمة 9 على © : 


۳-۶ Cady! Let, 
۶+۱ faul 

بالتعويض فى © : 

۷ کہ سی 


.. الأوساط هى ۸۸۱۲۷۰۱۹۱۳۱۱ 


مثالع 


إذا كانت: | 6۱| +۱۱۲۷ + م ثلاث حدود متتالية فى متتابعةهندسية 
اجد قيمة| 


الحل 


7 المتتابعة هن 


.ا 


سیة) | +۷ وسط هندسی بین | +۱ ۱۷| + ۲ 
relorlws=efuef. )۴۶۲۷۰( 0+10-۱0۷+۱‏ 
سرد تھ یہ 8-۰۸۶ 


(r+‏ =„ لدعا 
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مثالع 
ثلاثة أعداد فى تتابع حسابى مجموعها ۳۹ وإذا طرح من العدد ال 
الأعداد الناتجة فى تتابع هندسى أوجد هذه الأعداد. 


الحل 

نفرض أن الأعداد هی | - و [) | + و 

-)+0+۱+) ۳ 2 
., الأعداد هى ۱۳ - و ۱۳ ۱۳ج و 

۳ وعند طرح ۸ من العدد الأوسط تصبح الأعداد 65-۱۳ ٥‏ ۱۳ + و فى : 

1 .ہ۰٠2‏ (۱۳-د) (۱۳+و) ۷- ٢٣-۹‏ 

۱ ات ۲ الاعداد 


مفاله 


ثلاثة أعداد تكون متتابعة هندسية مجموعها. ۲ اذا طرح من الأول الواحد |( 
من نی وطرح من اثالث ١١‏ كانت الأعداد الناتجة فى تتابع حسابى أوجد ار 


العلل 


نضرض أن الأعداد هی | )| | ۲ 


۳ 


۱۳ 


اتب هی 


میس 


60۱+۰ 


+ +۷ 
2 ۱۱-۷۰۲۱ نکون متتابعة حسابية 
لس ۱+۱-۱2 و 


۱۲-۲۱+۱2۹- ۰ 
۸2۱+ ۷۱۲-۳ 


بقسمة 0 على (0: 
(e+,‏ 


0- A-2 


رد .۴۶۱۰۔۴ 
(eyr‏ ۸ ا 1 


+t 
۔- ۱۹م + 6-۱۴ +6 م۷‎ ۶۰ 
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زا انس 
کر رر رد جو ری ۱ 
۳-۱ 


يل الأعداد هی ۱۸+۹٤٤‏ 


tes, 


مثا 
إنا کان (س ٥٤٤‏ ص) فى تتابع هندسی ) ( سد 
اوجد قيمة ڪل من س » ص 


الحل 

++ س ع4 ص فى تتابع هندسی )= س ص 
رصم -00 

اس -46۲) ص فى تتابع حسابى س ۲+ ص ۸2 


۲ ۲ 4» ص ) فى تتابع حسابی 


اس وص دم 6 


بالتعويض من © فى © : س( س) ۱۲ 
N=,‏ ہر سا وا س +۱2۱1 
(س -۲) (س -۸) =۰ س ۲2 )س۸5 


ھی حمل ص د اقيمة س ) ص‌هی ۲۰۸۸۸۰۲ 


إذاكان س ء ص 3 ع*) س ج ص فان 


الوسط الحسابى (ع) = تچ2 ) نوسط انهندسی انوجب (ھ) = س سن 


و نوتيز -1 
:و ے سید سے فا 


هفص سپ س 
.غ > ھ وحيثأنالوسط الهندسى الموجب أكبر منالوسط الهندسى السالب. 
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إذاكانت غ 2۵ 
2 م 
جو د 


۱ وتتحهق المساواة فقط عندماع = 
ملع 
إذا کانت: ۱۱۲ ۲ب 4 ھ؛ ه و آعداد موجبة فى تتابع هندسی 
فاتبتان: (۱۱ +4 ج) (٣ت )1٥٥‏ > 4۸ھ 


الحل 

۰ الوسط الحسایی > الوسط الهتيسي. 
۵ب وسط هندسی بين ۲| 6 4 ع 
ه وسط هندسى بین ٣ب‏ )10 
من ©۰ () بالضرب: 
(1۷+٤ھ)‏ (۴ +9 )> a‏ 


جوم > كت O=‏ 
+9 و> ۸ھ - © 
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س الأوساط العندسية 


© الد العاشرمن المتتابعة التى حدها النونى ی بل - | حيث ن و صن * 
[چ ۾ چ ه د و3 
©)الحد الخامس من التتابعة(]ي)حیث ی > ×٢‏ (م)" ١7‏ یساوی. 
Iw 4 ۸ 4 MM 4 1‏ 
.)داح انی قيمته 

٩ ۳ ۸ YJ‏ ۷ 6 ا 


©)فى المتتابعة الهندسية[ ل ج. 
يساوى -۱6,هی. 


©)(6ى ) متتابعة هندسية حدودها موجبة فيها £ = 6م + 
أوجد انتتایمة 


© مسرن یتسع د ٠+‏ صمًا فإذا كان الصف الأول يحتوى على ٠١‏ مقعذا کل 
صف آخريليه يتسع لعدد من القاعد يزيد عن الصف الذى يسبقه مباشرة 
بمقدارع مقاعد كم عدد القاعد بهذا سر 
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المامر 


3 چچمسستا 


0ن 


© ادخل اريعةأوساط هندسية یه لعفي 

0 ادل خمس اوسا ط 0[ ی 

5 

رق وع ادخل ستة أوساط همین 9 ۳ 
Feo‏ ]+ 


© 9ع ادخل خمسة اوسا 


او آختر الإجابة الصحيحة 
(6 ادوسط الهندسی للعددين 4) 1١‏ هو 


زه 4م ل ےی 


بدعددين ۹ء ص هوه! فان ص تساژی 
اھ م 4ه 
) ں) ے ثلاثةحدود موجبة ومتتالية من متتابعة هندسية فان ں < 


[لٹھ و ردم 4 اه 4 


() إذا كان الوسط الهندسی 


© إذاكانت| 


© الوسط الهندسى الموجب للکمیتین | ) ں! هو 
و 

6 زراں! ىم وتا ي إت ى انا 

يا یت هندسیهما ٤١و‏ على الترتيب فإن أساسها 
5 

© اسداس اسيل ۲ 3 ی ١‏ 1 7 

كان | ؛ ب ؛ م ثلاثة حدود موجبة ومتتالية من متتابعة هندسية فإ 

ليا ۷ ب 


٢ھ‏ عم + 
ای ا 2-۲ دب ل 
2 ۾ !اھ ۱-۱ [ 


oO 
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!ا ا 5-0007 


ریا سان ندیه 
6 0 عددان موجبان جموعهما :۲ ووسطهما اٹھندسی ۸ فماهما العددان؟ |۸١4‏ 
هبات ۸ ووسطهما اٹھندسی ۳ قما هما العددان؟ ‏ (»:۱ 


89 3ع أوجد العددين اللذين وسطهما الحسابی ہ روسطهماانهندسی ۲ me‏ 


5 


7 اعددان موجیان الوسط الحسابی لهما 1۵ ووسطهما انهندسی ,۲ فما العددان ؟ 1 
[[[]] مسان المستوى الثانى 


أالوسط الحسابى لعددین 
آوجد العدد الآخر 


* وسطهما الهندسی) واصغرالعددین یساوی ٩‏ 
ع وسطهما 


inl 


إذا أدخلت ٤‏ اوساط هندسية بین عددين وكان مجموع الوسطين الأول والرابع = ٩۰‏ 
ومجموع الوسطين الثانى والثالث: مدا 


و أوجد العدد 


اَل 3 إذا أدخلت عدة آوساط هندسية بین۲) ۱6۵۸ وکانت النسبة بين مجموع الوسطين 
الأونين الى مجموع انوسطين الا خیرین هی ۱ : ۲۷ أوجد عدد تلك الأوساط. 1 


إذا كان الوسط الهندسى بین س ) ص هو ؟ والوسط الحساپی بين (س + 4) ) (ص + )٦‏ هر 1۵ 
فأوجد قیمتی ڪل من :س » ص شید 

اللا متتابعة هندسية متزايدة جمیع حدودها موجبة » [ذا كان الوسط الحسابی تحديها 
الثانی والرابع يساوى ۸ والوسط الهندسی الموجب ٹھما يساوى ۳۷ أوجد المتتابعة. 


CD 


أوجد مددين موجبين وسطهما الهندسى الوجب یزید عن أحدهما بمقدار ويقل 
عن الآخربمقدارم ud‏ 


متتابعة هندسية جميع حدودها موجبة وأساسها أصفر من الواحد الصحيح والوسط 
الحسابی للحدين الثالثوالخامس يسارى ٣۰‏ والوسطا لهتدسى | 
أوجد المتتابعة. ۲ 
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57 الوسط الحسابى بین الحدين الأول والرابع من متتابعة هندسية موچ ررر 
الحسابى بين حدیها الثائی والثالث هوم 


ألدث انه توجد متتایعتان هندسيتان وأوجدهما ٠‏ 


والخامس والحادى 


متتابعة مندسية أوجد التتابعة. 


لا ثلاثة أعداد فی تتابع مندسی مجموعھا ۱۳ وإذا أضيف لحدها الأوسط | و 


النواتج متتابعة حسابیةآوجد الأعداد. 


ا زع ) متتابعة حسابیة فیها ع, = ۱۹ وحدودها ع, ٤‏ ], » ب فى تتابع هندسى 
أوحد المتتابعة الحساء 


لك متتابعة حساء 


ابية تزايدية حدها ا لثامن يساوى ۱۵ وحدودها ,+ 2پ 


ا تكون متتابعة 
مندسیةأوجد التتايمة الحسابية. 


0000 
63 متتابعة حسابية مجموع الخمسة حدود الأولى منها ۵۰ وحدودها الأول والثائن 
والخامس فى تتابع هندسى أوجد التتابعة الحسابية. متسس 


له ثلاثة أعداد موجبة فى تتابع حسابى مجموعهم ۱۵ وإذا ضرب أصغرها فى ۲ وأضيف 
للاوسط ۷ وأضيف للأكبر ۱۷ كونت الأعداد الناتجة متتابعة هندسية 
أوجد حدود المتتابعة الحسابية, رس 


اق ثلاثة أعداد فى تتابع مندسی مجموعها ۱۳ وإذا ضرب العدد الثانى فى ۲ وضرب الع 
الثالث فى ۳ كانت الأعداد الثلاثة الجديدة فى تتابع حسابى أوجد هذه الأعداد. 

[(ءپ ۳ 

وق ثلاثة أعداد تکون متتابعة هن ۔سیة مجموعها ۲۵ واذا اضيا إلى العدد الثائى 1 

العدد الثالث ۷ صارت الأعداد الثلاثة فى تتابع حسابى أوجد هذه الأعداد. ۳۳۳۰۱ 


2 رب فان 
لع إذا قسمت الحدود التلاتة الأولى من متتابعة هندسية على ٤‏ ۽ ۳ على الترتی 
النواتج تکون فى تتابع حسابی أثبت أن هناك متتایمتین. 
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لود ژاملی [أمساط سيه 


نا كانت (۰۱۱۱ب» ....) متتابعة حسابية) (۱) » | ....) متتابعة هندسية 
فأحسب قيمة کل من | ؛ ں حیث | ب ١4‏ [اعذات 


انا کانت ؛ ) ب ٣٣ھ ٤٤‏ و کمیات موجبة فى تتابع هندسی 
أثيتأن: (۱4 +۳ ه) (ت + و) > برام 


دا كان | ) ب ) ھ ٤‏ کمیات موجبة فى تتابع هندسی 
قاثبت‌آن: (| + ه)(ت + و) > وب ھ 


ذا كانت 5 |۳۰ ب ۲۰ د ۲6 و کمیات موجبة فی‌تتابع حسابی فأثبت‌آن: 
0 دھ> ۱۱و ۲+۱۳ هآ > و بعتو 


|[[9])_مسائل تفيس مستوياتملياف لتفکر 


أختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاه ٠‏ 
© ذا كانت س ؛ ص٤‏ ع) ....) فى تتابع هندسی: 
[؟ص< سبع م سے سرع فم صدسع فى لص -سيع] 

© الوسط الهتدسى للأعداد :۱) ۳) ٩‏ هو ....... 
[si 4 ۳ 4 re 4 ۳۳۳۶[‏ 


ابعة هندسية حيث ع ر = (۳) ل ۱۳ فإن الوسط الهندسی بین 


© ذاکانت(عر) 


ۓاج یساوی سم 1 4 ۲۳ ۵ ۲۷ م ۸] 
© اذا کان (س -۱) وسط هندسی بین العددین (س -۲) » (۳ س - ه) 
ان سن = .... ۳ 4 3.۲ û er û‏ ہج 


() الوسط الهندسى للأعداد ١‏ )1686461 هو... 


TY] 5‏ 4 ؛ 4 ۸ 4 ۲] 
© إذاڪانت | ) ب عه » و اریع كميات موجبة متتالية من متتابعة هندسية 
فان | + و > ... 


[سبھ ي ابوه لي ذه لم ندم] 
0)إذا كانت ] هی الوسط الحسابى بين | )ب وكانت ھ هی الوسط الھندسی بينهما 
وكان | ۳+ ب دع" - م فاع فان + )سس 

]۲ 4 ۷۸ 4 ۷ 4 1 
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dvd ^ û °]‏ ۳ 
© ذا كان | + ب ؛ م فى تتابع هندسی وکانت و هی الوسط الحسابی بين | ,ر 
وکانت ھ هی الوسط الحسابی بین ں ؛ ص فا + 
٩‏ ۳ 4 ۰ ون 

© انا کان ٣٣۲۲‏ ب ص فى تتابع حسابى وكان ۲ | 6۱۲-۲ 4 ه - 1 | 


oi Fore 


فی تتابع هندسی فان = 


]اضف الأعداد »1۷:۱۷ »| على الترتيب إل أريعةأعداد تکون متتابعة هندسية نیس 
على أريعة أعداد تكون متتابعة حسابيةأوجد المتتابعة الهندسية. ‏ [0: 


إذا كانت (س ؛ ص » ع) أعداد موجبة تكون متتابعة حسابیة وكانت | هی الوسط' 
الهندسى بین س ؛ س وكانت ب هی الوسط الهندسی بين ص »ع 
قاثبتان: س' > إن 


كانت (| » ب » ھ) كميات موجبة فى تتابع هندسی 
أثبث آن: (لر 1ء لو ب ؛ لو ھ) فى تتابع حسابی. 


0 © انا کان | + ب + م - ١‏ حيث| ؛ ۲ ى كميات موجية رمختافة 
أثبتان: (۱ -۱) (۱-ن) (۱-م) > ۱۸ بد 


| كانت س ‏ ع*) س و أثبت ان: س + رل > و 
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ر سبق انعدمتاانامتسلسلةهى مجموع حدود متتابعة وتعلمنا كيفية إيجاد النسلسلۃ 
الحسابية والان سوف نتعرف على كيفية إيجاد المتسلسلة الهندسية, 


اذا كانت] + | ى +| ر" + .... م م يلا ۳ متسلسلة هندسية حدها الأول | وأساسها ر 
فإنه يمكن ایجاد المجموع هر لهذه التسلسلةكما یلی , 
عن ءاجام جار یں شر نج O‏ 


وبضرب الطرفين فی ر فإن ٠‏ 
ہ۱ O= peyame‏ 
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وبطرع المعادلتین بكون ٠‏ 
صصك واه ]1و آیآن ار 


سس 


1 الو ا ای الك ۵ 35 
A‏ ام باتوی 
همان مر - أجلي -© 


وآن ل = | م " - ١‏ ويضرب الطرفین فى ر 
فنكون ل = >6 


وبالتمويض من © فى (1) فان 
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۴ 

چو سور سس 
واذا كائت ر ١<‏ تستخدم الصورة السابقة 

©إذا كانت ١<‏ فان ھی < | + + | لین حدّا> | 


انا کان ی > ۱ 


fu 


مثال 
1 [ اد مجموع حدود متتابعة هندسية حدها الأول = ۲ وأساسها <۳ وحدها الأخير= 4۸٦‏ ۱ 


الحل 
این سول 

rx 
تب‎ 


يستخدم الرمز « 5 » لجمع حدود المتسلسلة بعد إيجادها بالتعویض عن قيم ر لإيجاد 
الحد الأول والأساس وعدد الحدود أوالحد الأخير. 


تعتى مجموع حدود اللتسلسلة من الحد الثاتى إلى الحد السادس 
لك نعوض عن ر ٢‏ لإيجاد قيمة | ونوجد ر وعدد الحدود ثم توجد الجموع وسوف 
نوضح ذلك من خلال الأمثلة . 


۸ متسلسلة منتهية لأن لها حد أخير 
. فهى متتابعة غير منتهية لأن لیس لها حد أخير 
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1 


اص - حل ربانتمويض من 8٩-۰۳-۷۰۱2‏ 
ہہ ہے 
۳۵۱-۱ ہی u‏ 


۳-۱ 


مثالع 


متتابعة هندسية أساسها -؟ ومجموع حدودها الستة الأونى = -) أوجد المتتايمة 


الكل 


مكحم 


000 
لتتابعة هی (1)-4 ۸ 


الأساس و۲ ۵-۹۷ ادر 
100 
a‏ (بالتعویض عن | 4۸ ر ۲ں = ۸) 


۲-۸ 
کت 
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amê 
0 


: مھ مہ ہے یں 
وچ 
> .سور 
Te (DF‏ 
ایت 


ھا الثالث يزيد من حدھا 
اد مجموع السبعة حدود الأولى مها" 


نع = 
)و 


90869770 
المسوحة ضوليا ب 6 


=F. 21110 


=e. 


مرفوض | ۲ طط 


)=( وه سک خلا 
mo‏ ۲ ۱-۲ 


۱ يبين الشكل القابل مثلث متساوی الأضلاع طول 
ضلعه 74۰ رسم مثلث آخر فى الداخل عن 
طريق توصیل النقاط التی تمتل منتصفات أضلاع 
الثلث الأكبر ویتم تکرار رسم الثلثات الداخلية 
بنفس الطريقة فأوجد لأقرب عدد صحيح مجموع 
محیطات ال ۱۰ مثلثات الأولی فى هذا النمط. 


محیط المثلث الأكبر = ۲۳ 
محیط المثلث الأصفرالتا! 
محبط المثلث التالی للمثلث الأصغر . 


لممحا 


ور" النمط هو )٠۰۱٣۰ ۱۱٢٢‏ .... إلى :۱ حدود 
مجموع المحيظات = ۱۲۰ + ,1 + ,۲ + .... 
وهی مجموع متسلسلة هندسية 


بالتعویض عن | -:۱۲) )۲2۰۱2 
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اهدده اأبلى لمتسلسرات لمندية. 
المتسلسلات الهندسية غير المنتهية نوعان : 
اللوع الأول يكون فيها | ر | > ۱ وهی متسلسلةلا یمکن ایجاد مجموعها 
اقل | لمتسلسلة؟ + ۽ + ۸ + ....وفى هذه الحالة تسمى متسلسلة غير متقارية. 
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التوع الثاني يعون فيها | | < ١وھی‏ متسلسلةيمكن إيجاد مجموعها 
مثل: المتتابعة (۸) 6 ۱0۲ ....) وفى هذه الحالة تسمی متسلسلة متقارية 
أ أن المتسلسلة الهندسية غير المنتهية هی التى لها عدد لا ٹھائی من الحدود وإذا كان 
مجموعھا صدا حقيقيًا فإنها تکون متقارية لأن مجموعها يقترب من مدد حقیقی [ما 
أن لم بكن للمتسلسلة مجموع فإنها تكون غير متقارية. 


وعند جمع عدد غير منته من حدودھا فان" يقترب من صفرعندما تكون -1 < ر < ۱ 


ويصبع المجموع هب 


مثا 
فی المتتابعة الهندسية (:1 ٠۸‏ 4) ....) أوجد مجموع حدودها إلى ما لانهاية إيتداء 
من الحد الأول ل 
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من © ؛ © نستنتحان: ع =۴ آمثال مجموع الحدود التالية له. 


يزيد عن حدها الفا بمقدار)آوجد التتليسة. 
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اسلا تشن لفن 


سميج وراد 
.=(r- (=0‏ 


با 


:ج (مرفوضة لان دن 


ابعة غير منتهية) 


المتتابعةهى (۱۵۸ ۰۲۸ ۰۱۱۲) 


وچ © +۳ 
۳-۰ 9 


بقسمة 0 على ©: 


jaz 
توجد متتابعتان تحققان هذين الشرطين‎ 
اتابىتھى(»»‎ 


یمیس 


متتابعة هندسية لا نهائية مجموع عدد غير منتهی من حدودها = ۱۲ والنسبة بین 
حدها الرابع إلى حدها الثالث هى ۲:١‏ أوجد التتابعة.. 
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عند تحويل بعض الكسورالإمتيادية لصورة عشريسة نجد أن عملي ن 
لا تنتهى ويوجد بعض الأرقام تتكرر بإستمرار مئل چ 
ولذلك اصطلح على أن یکتب هذا انکسرعلی الصورة ۳ وتقرا ۳, دائر وت 
على وضع شرطة قوق الرقم اندائر وهذه الشرطة تعنى تكرارالعد إا طن | 
على رقمين تاد تمت ان لارام الت أسخل الشرطة تتكرر بو هیر 


ضغ كل من الأعداد الآتية فى صورة عدد تسبى: 


| لع 
| 


وما بداخل القوسين عبارة عن مجموع متتابعة هندسية لا هائية حرو 
الأول وأساسها ج 
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7 لهندس و 


إلا راج ممناوآخترنفسك 


3 
إختبا تراکمی © ا العا 


اللااجب عن الأسئلة الآنية, 
© إذا كان الوسط الحسابی للعددین | ۲۱۱ هوه فان | 
ro]‏ 4 وك غه Id‏ 


(؟)الوسط الهندسى للعددين ۸ ۱۸ هو ....... 
IN d We 4 ۷ d VW]‏ 
© مجموع انصلسة (۲ ر -۲)پساری مس 
ڑ۸ ۲۰ 4 ۷ 4 *] 
© عدد الأعداد الصحيحة الحصورة بين ) ۹۹ وکل منها يقبل على و 

هو... 


IM 6 ۳۸ 4 ۳ û 51 


(@ ادخل ستة اوساط هندسية, 


© أوجد عدد الحدود اللازم أخذها من المتتابعة (۲۷) 16 ۷۱) . 
الحد الأول حتى يتلاشى المجموع. 
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(6 مجموع الست حدود الأولى من لتتابعة (۱ 46۰۲6 )هو سس 
۱ ۷ ۰ ۱ 4 »و 


© 63 مجموع انعشرۃ حدود الأولى من التتابعة 56991 .... 
له ۵ ۳۵ هت ور 
© متتابعة هندسية مجموع الخمسة حدود الأوك متها = ٩۳‏ فإذا ان اسر ۱ 


۳ 


انار 


فان حدها الأول = او و وس 
© متتابعة هندسية حدها الأول = ع ومجموع انثلاث حدود الاواں من و 
ا ۲ 


ابعة الهندسية (4 11 ...) إلى مالا هاي إبتداء من سر 
û ¢1‏ لدوم 
إلى مالا ثهاية إبتداء من حدها ار 
nd med N 4‏ 
إلى مالانهاية إبتداء من جديا 
ا ےم 
© مجموع عدد غير منته من حدود متتابعة هندسية = ۱۱ وحدها الأول = ) فإن: 
اول اساس انتتبمه< [+ ٩ Fa‏ ۰ ٹا 
الا مجموع الخمسة حدود الأولى منها 
23 ۲ ¥ ۰ ۱۳ 
3 أى من التساسلات الهندسية الأنية يمكن جمع عدد لا تھائی من حدودها ؟ فسرإجابلك: 
+O ...+ ۱+۵ +۷۵0‏ +04 + ... 
© لعجت 
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العسوحة ضوليا ب 09086950۵80 


اوح لأجلى المتسلسزان تبیغ 


3 أى من التسلسلات المندسية الاتية يمكن جمعها إلى دہ ثم أوجد المجموع أن أمكن : 
1۱۷۰۲0 0۱۲۰-۰۳ 

O‏ امم 

8 أوجد مجموع المتسلسلات الهندسية التى فبها : 
6ئ۳۶ سعد hey‏ ایوس 


۳ 
=O‏ 7= ال عمد lum‏ رعو عل ل عورد جس 

3ع أوجد مجموع کل منالمتتابعات الهندسية الآتية: 
© )...إلى «حدود) ۱۳ 
© ۵ ....الی 1 حدود) ۳ 
© لمع Yen‏ ] ۳ 

9 أوجد مجموع التسلسلتین الهندسيتين الاتيتين: 
020 سس "(nO‏ 0 


آختر الإجابة الصحيحة من بین الإجابات المعطاه , 

() سیم دم حدود الأول من ات نی تیه | ۱ء ٢<‏ 

In 4 ۳ 6 N ل‎ FJ] ايساوى..‎ 

سو عد ره .) هو.. 
dw ٩ ۲ ٩ FJ]‏ ۳] 

© إذا كان مجموع عدد غير منته من حدود متتابعة هندسية اساسها ‏ هو ع 

فان حدها الأول یساوی .. [۱ 4 ۲ 4 ۳ کا 


1 3 ف 1 
a ¥ û + 4 +[‏ ڑا 
می ل کی ا 


IAN فى‎ le 4 ۱۳۳ر‎ 4 we] 
۳-۱۹۳۲ = متتابعة هندسية مجموع ں حدذا الأولى منها یعطی بالعلاقة ھر‎ 23 © 
IW فان الحد الثالث منها یساوی .. [۸ 4 ۲۳ 4 4ه فم‎ 
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أسثلة على مجموغ عدد محدود من منقابعة هندسية 
|ا|اودد مجموع حدود المنتابمة الهندسية[ 006104 ٦٦٦٠...‏ 


كاه قددشدوتها 5 


أل متتابمة هندسية حدها الثالث يساوى ۹ وحدها السادس‌یساوی ۲۵۳ 


أوجد التتابعةومجموع الستة حدود الأولى منها. سم 


الا ۴2 خم حدا ينزم اخدها من التتابعة الهندسية (۳ 0۱۲۰۱6 ...) ابتداء من 
الأول ليكون مجموع هذه الحدود = ٣۸۱‏ 


۳0 


آوجد المتتابعة الهندسية التی حدها الأول = 
ومجموع حدودها ۳۹٣٥‏ لجسو 


إل 29 أوجد المتتابعة الهندسية التى مجموعها = ۱٠۳‏ وحدها الأخير- ۷۲۹ وأساسهاءم 
۳ 
[] متتابعة هندسية حدها الرابع = ۲4 وحدها السابع = ۱۹۷ أوجد المتتابعةثم 
أوجد مجموع الخمسة عشر حداً الأولى منها feature]‏ 
7 (عى ) متتابعة هندسية حدودها موجبة قیاع -0 عم - £ 2 
أوجد هنه المتتابعة ومجموع الأثنى عشرحداً الأولى مھا 0۷۸.۰۰۰۷ 


متتابعة هندسية حدودها موجبة وحدها الرابع يساوى أریعة أمثال حدها ل 
ومجموع الخمسة حدود الأولى منها يساوى مو أوجد التتابعة ۰ [(۱۳06:۸ 


ل أوجد مجموع حدود التتابعة الهندسية (عى ) = (م " -') إيتداء من حده را 


حدها العاشر 1 
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۳[ 
8 9 نبت ان المتتابعة ‏ 


1١(-)‏ ۲۳۳۲ هی متتابعة هندسية وأوجد عددالحدود 
ابتداء من الحد الأول التی مجموعها ۱۷۵۵۵ اس 


ا ذاکان مجموع ن حدا الأولى من متتابعة هندسية بعطیبالتنون 


هی ۷7۲۲-۱۷۸ فاوجد امتتابمةكمأوجد حدهاالسایع ‏ ((۱۱:0۰۰۰۳:۳۷:۷ 


۸ اوجد هذه المتتابعة. 


الج 
ما ؛۸؛...) أوجد الحد الذى تبد به ليكون مجموع خمسة 
من هذا الحد مساوياً ۲ ۳ 
2 أوجد اقل عدد من انحدودالتی يجباخدهاابتداء من الحد الاول منالمتتابعة الهندسية 

التی حدها النونی۲ ۱۳۲۳ لیکون المجموع أكبر من ٣٠۰‏ 0 


9 آوجد عدد حدود امتتايعة الهندسية التى مجمو حدردها 10 وحدها الأول 
يساوى ۸۱ وحدها الأخير يساوى ۾ 


0 
له متتابعة هندسية تنكون من ستة حدود فإذا كان مجموع الخمسة حدود الأولى متها = 1٦۷‏ 
ومجموع الخمسة حدود الأخيرة منها = ۲۲ آوجد التتايعة ‏ (رمجسسجها۱ 


اقا عددان موجبان | ب( < ب) وسطهما الحسابى )۲ ووسطهما لهندسی الوجب 11 
آوجد العددين ثم آوجد مجموع الستة حدود الأولى من المتتابعة الهندسية' 
( ت-۹ھ) ت 


۱ ار 

أسئلة على عدد غبر منته من حدود متتارعة هلاس 

انيت آن:(عی) = (۲ ۲۳۳۰ ) متتابعة هندسية وبين أنه یمکن جمع عدد لا نهائی من 
حدودها وأوجد هذا المجموع ابتداء من حدها الأول 0 

ابعة مندسیة أساسها 7 ومجموع حدودها إلى مالا نهاية ابتداء من حدها الأول = 

آوجد المتتابعة [(۰+چس] 


]7:1 اوجد المتتايعة الهندسية التى مجموع عدد غير منته من حدودها يساوى 1۸ 
وحدھا الثانى يساوى ۱۲ 


للم 
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تتابعة فيها 2ع ۱١١‏ كي ۲ں +۱ 
الانهاية وأوجد هذا المجموع 


ومجموع مد غيرمنته من حدودها يساوى گج أوجد هذه امتتابعة. 


ع ) متتابعة هندسية فيها ع + £ - 1١‏ 2, + £ 
أثبت أنه توجد. وأنه يمكن إيجاد مجموع عدد غير مث 
وأوجد هذا الجموع بدءًا من حدها الأول 
) متتابمة هندسية فيها £ 2٤٤<‏ - 7۴ 
أوجد المتتابمة ومجموع حدودها إلى ما لانهاية. 
( ع ) متتابعة هندسية فيها م, - ,= 0 ) هم الأولى ۱۸۰2 
آوجد المتتابعة وبين أنه يمكن جمع عدد لانهائى من حدودها وأوجد هذا المجموم. 
تتابعة هندسية لا نهائية مجموع الحدين الأول والرابع منها = ۳۸ ومجم اله 
۳ أوجد المتتابعة ثم آوجد مجموع حدودها إلى ما لا ناب 


وحدھا الثانی يزيد عن حدها الثالث بمقدارء أوجد المتتابعة. 


[] مجموع حدود متتابعة هندسية إلى ما لا نهاية یساوی أريعة أمثال الغرق بع 
الارن والشانى فإذا كان عم ١)‏ أوجد المتتابعة.. 


246/473 
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الحسابی للحدين الثالث والخامس = ٦٦‏ وا لوسط | لهندسی الموجب لننس الحدین = 4۸ 
أوجد المتتابعة شم أثبن أن مجموع ای مدد من حدودها مهما كبر لا يمكن أن يزيد عن ۷۷۸ 


00 


5 إذا كانت (١ء‏ س » ص » ....) متتابعة حسابية» (1) ص » س » ....) متتايعة هندسية 
فأحسب قيمقكل من س؛ ص حيث س ٭ ص ١‏ ثم بين أنه يمكن إيجاد مجموع عدد 
سو 


ا انا كانت ع ع ب > م فى تتابع حسابی ) وكانت ۷ ) ب + ٥٥٥‏ ھ فى تتابع هندسی 
فاوجد قیمۃ کل من ب » ھ شم آوجد مجموع عدد غير منته من حدود التتابعة 
الهندسية (ه هت + ۰۱۲ 0350 

2 كلا من الكسورالعشرية التانية على صورة کسراعتیادی بإستخدامالمتتابعة 

eT CT CAF 


العسوحة ضوليا ب CamScanner‏ 


المافر 
[ جا 


کے ا 3غ بدا شخص العمل فى مصنع ہمرتب سنوی قدرہ ۷۲۰ 
علاوة سنوية قدرها 7 من مرتب السنة السابقة أحسب مرتبه فى زنر 
ومجموع ما يحصل عليه فى السنوات السبع الأول 
ن الإجابات المعطاه : 
d wv]‏ ۲۰ 


إل آختر الإجابة الصحيحة: 
+A +E KOD‏ .+= 


© ®8 متتابعة هندسيةحدها الأول يساوى مجموع الحدو د التائية إلى م 
هذه المتتاب 5 آ 4 ۹ ۳ 

()) مجموع متتابعة هندسية غير منتهية حدها الأول 2١٤‏ ی <۳ كن 
۲ ۳ 

4 + ٩ +[ 85 

09 (عى) متتابعة هندسبة فيها = پاپ ع, ہ فان مجموع عد 


4 6 4 2 4 «[ 


العسوحة ضوليا ب CamScanner‏ 


پل المتسلسراتالسحسية 


[لڑااخترالإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاه ٠‏ ۱ 
۳ 5-5 
() متتابعة هندسية مجموع ن حدًا الأولى منها يعطى بالعلاقة ھ ں ۲۳ 58 


ud ۲۲ 4 ۴ 4 ۸[ 

€ a از‎ 

ار ۷ ٩‏ يال ¥[ 

ARK MK ان‎ 

(۳؟ 4 ٭٭ 4 $ û‏ چا 

5 0 3 سے کا 

û + 4 + û 21‏ چا 
ات حدودها إلى دہ يساوى 

0 اک 


چا جن ۸ تھا 


نکی 


و وو مر سی وو توت ی 
ما لائهاية يساوى .. 


۱ ۱ دا‎ ١ 
] 4 2 ٩ جج‎ 

(0) متسلسلة هندسية» ص, الأولى = ۲۵۵ وأساسها = جام 
i û <® ۸‏ 


فان مجمو: انهاية 


© متتابعة مندسیة (۲ ۲ +۲۰۱ -۳-۴۰۱) 
سس (حیث )> ) [۰ ٩‏ ۱۷ 4 ۷ 4 گٹا 
()إذا کانت س مجموع ره حدًا متتالية من متتابعة هندسية) ص حاصل ضربهذه 
الحدودء ع مجموع مقلويات هذه الحدود فان ()" 

[س ي صا ى ص" ي ص؛] 

© س » ص عددان موجبان» أدخل بينهما وسطان هندسيان موجبان» ادخل بین س ء ص 
أيضًا وسطان حسابیان آخریان وكان مجموع الوسطين الهتدسيين = ۱۸ ومجموع 


الوسطين الحسابين = ۲۷ فإن بس + ص = 
[ 4 0۰ 4 ۲۷ 4 ۳۰] 


العسوحة ضوليا ب 00086950۵0 


nn 


| ج 
LE‏ 


3 متتابمة حسابیةولا کان غر = 
(عی)۰(ع )إلى حا 


١ه‏ آوجد قیمن. 


متتايمة هندسيةفيها ]  )۲-‏ 2۲۵1 هم 
اللا أوجد مجموع مدد لا نهانى من حدود التتابعة الهندسية: 

|" (5.)* .....] ابتداء من حدها الأول ۔ 
3( .]هد سرد 
أمتتايمة هتدسية حدها الأول | وأساسها ر وغدد حدودها ں٤‏ إذا كان 


هن تیم فأئبت ان مجم مقلويان هذه دوپ 
7 


انا كان ھی هو مجموع ن حدًا الأولى من‌انتتابمةالوندسیة(١ء‏ 7+ 
| حل مجموع ن حذا الأولى من التتابعة امندسی(۱» - چ پچ 
ج ھی ثم لوجد النسبةبين ر £ 


العسوحة ضوليا ب 00086950۵80 


تمهيد کنیا ما نحتاج إلى معرفة عدد الطرق الختلفة التى يمك ن أن نرتب بها مجموعة 
من الثیاب المختلفة لإرتدائها لذلك فدراسة مبدأ العد يفيدينا فى معرفة عدد الطرق. 


فمثلاً ای و جوم وب ٤‏ 0 
ن أن يظهرهذا الشخص فى زی 


۲ بنطلون ألوانهم هی [أسود » ار ] قبكم طريقة یمکن 
مكون من تى شيرت وينطلون. 
بالتفكير قليلاً نجد أن كل تى شيرت يمكن أرتدائه مغ بنطلون من البنطلونين 
ویمکن توضیحه بالمخطط التالی ویسمی بمخطط الشجرة البيانية. 


EET 


العسوحة | ب CamScanner‏ 


1 عدد طرف الإختبار 1 طرق مختلفه ويمكن معرفة ذلك ایضا ی 


ومبسطة كما يلي 
عد طرق إختيارتى برت - م طرق غ عدد طرق إختيار بنطلون ے 


1 
... عدد طرق ال ۱-۲ طرق یں 


ومن ذلك بمکن إستنتاج القاعدة التالية ٠‏ 


إذا أمكن إجراء عملية بطرق مختلفة عددها م وكان لدينا فى نفس الوقت عبر 
يمكن إجراؤما بطرق مختلفة مددهاى فإن عد طرق | 0ب 


ويمكن تعميم القاعدة كما يلى + 

إذاڪان عدد طرق إجراء عمل ما یاو طريقة وان عدد طرق إجراء عمل ارم 
دوق ةوسن عد رق اجرد عد تال بي ملویقة ون نی هط صو ومو 
طريقة فان عدد طرق إجراء هذه الأعمال معا = )6و 
کے 
ميدأ العد الشروط هو نفس ميدأ العد ولكنتا نبدأ أولا يالخانة الشروطة انعرف سر 
الطرق التى تحقق هذا الشرطثم الخانة التاية لتی بها فرط ونعرف عدد الطر ات 
۱ تحققها هى أيضًا وهكذا -. 


قث 
إذا كان لديتا الأرقام [ ۲۲۰۱۰۰ 10۲] ونرید تكوين عدد مکون من ۴ رام مخنا 
فبكم طرية يمكن ذلك ؟ 

ورد على هذا السؤال فإننا بدا بادخانة | الخانة ۰ الخاد العشران الم 
المشروطة أولاً وهی الخانة الیسری خانة | عددالطلق _ ٣‏ 0 0 
ان لايمكن إستخدام الصفرجهة اليساروالا اسبح العدد مکون نرق فتط 
لذلك فانه يمكن وضع ؛ أرقام فقط فى هذه الخائة 

.", عدد طرق [ختیار الرقم فى خانة المثات: 
ویعد إختيارقيمة فى خانة النات يتبقى ؛ أرقام نقط ند 
ارالرقم فى خانة شرا 
فی خانة العشرات يتبقى م أعداد فقط نختارمن بينهم لخانة الأحاد. 


۱ EE, 


العسوحة ضوليا ب CamScanner‏ 


نابا المد 


. عدد طرق إختيارالرقم فى خائةالأحاد = م 
.. عد الطرق الكلية - ٣٤ ٤‏ يرم - ۸و طريقة 


مثا 


مول تجاری له ثلاثة آبواب بكم طريقة يمكن لشخص الدخول والخروج من اٹول 
بشرط أن لا یسمح له بالخروج من أى باب دخل منه؟ 


1 الدخول الخروج . الإختيار 
عدد طرق الدخول إلى امول - م طرق ع 


EEN Au 
عدد طرق الخروج من امول = ۲ طريقة. ات لور‎ 


عدد طرق الإختبارح ٦-۲۷۳‏ طرق 


2 
feu 1 

ود جه 
1 15 : ا 
ھ XK‏ 9 ست هت 


العسوحة ضوٹیا CamScanner‏ 


من الشجرة البيانية, 
عدد طرق الإختيارج عدد طرق رقم الأحاد × عدد طرق رقم العشرات × عدد طرق رز 
: 5 


۱۲-۳۷۲۲ طريقة 
منالع 


ثلاثة اس سنوی محافظۃانقصر فيه أرعة فنادق اعد 
بها يمكن نزول كل شخص فى أحد هذه الفنادق وحده. 


الحل 
الشخص الأول يستطيع أن يختار أحد أربعة فنادق 

.:. عدد طرق إختيار الشخص الأول = ؛ طرق 

وعندما يختارفندقًا معينًا فإن الشخص الثانى لا يجد أمامه سوى أن يخ 
بين الثلاثة الباقية 

.. عدد طرق إختیارالشخص الثانى ٣=‏ طرق 

ویالتالی عدد طرق اختیارالشخص الثالث - ۲ طريقة 

... عدد الطرق المختلفة - 4 ×۲ ۲٠۲»‏ طريقة 

مثا 
دخل بوسف مطعم لتقدیم الوجبات الجاهزة فكان المطعم يقدم و أنواع من الوجبات 
الساخنة و۴ آنواع من السلطات و٤‏ أنواع من الشرویات گم عدد الوجبات التى يمان 
أن يقدمها يوميًا هذا الطعم على | 


المامر 
2 
3 
3 


الحل 


عدد طرق الإ ختیار= ہ ×۳ × 4= .+ طريقة 


العسوحة ضوليا ب CamScanner‏ 


نسیت رحاب الرقم الخاص بها لد خول الانتر: رنت وكان لدیها العلومات التالية: 
9 يتكون العدد من الأرقام, ۳ ی و 


6العدد مكون من خمسة أرقام . 


@ العدد زوجی۔ 
قما هی عدد الخیارات الممكنة أمام رحاب لاستعادةرقمها ؟ إذا علم أن الأرقام لا تتكرر 


نبدا بخانة الأحاد الشروطة (العدد زوجی 446۲ ) 

عدہ طرق إختيارالرقمفى الخانة الولی = ۲ طرق 
عدد طرق|ختیارالرقم‌فی الخانة الثانية = ٤‏ طرق 
عدد طرق إختيارالرقم فى الخالة الثالة = ۲ طرق 
عدد طرق إختيارالرقم فى الخانة الرابعة = ۲ طرق 
عدد طرق إختيارالرقم فى الخانة الخامسة = ١‏ طرق 
عدد انطرق (الإختيارات) - ۳ ٣×‏ ×۳ ×۲ ۷۲-۱۷ طريقة. 


العسوحة ضوثيا ب CamScanner‏ 


دا من + ت تیدا بعدد ن نار 
که عددًا من خمس خانات تيدأ بعدد فردی يمكن تکونیها من الأرهام 
۱ » + دون تکرار 


الحل 

تبدا بخانة الأحاد المشروطة (۱) ۴ » ه لأن العدد فردی) 

عدد طرق إختیارالرقم فى خانة الأحاد (الأولى) = ۳ طرق 
عدد طرق إختيارالرقم فى الخانة العشرات (الثانية) = ه طرق 
وهی باقى الأرقام بعد الإختيارالأول (ہ ارقام) 

عدد طرق إختيارالرقم فى الذانة الثالئة = طرق 
عدد طرق إختيارالرقم فى الخانة الرابعة = ۲طرق 
عدد طرق إختيار الرقم فى الخالة الخامسة = ؟طريقة 
.. عدد الطرق = ۳ ×۵ برع »رم ۲> ,و۳ طريقة 


منالع 


بم طريقة يمكن تكوين عدد مكون من | أزيعة أرقام مخ 
بحیث يكون رقم المشرات زوجيًا. 


الحل 
تيدأ بالخائة المشروطة وهى خانة العشرات 

نبارائرقم فى خالة العشرات زوجيًا ۲ ) - ۲ طريقة 
عدد طرق اختیارالرقم فى خانة الأحاد ۲۶ ضرق 

نبارائرقم فى خالة المنات ۲ طريقة 

بارائرقمفى خانة اف ے١‏ متريعة 

عدد طرق الإختيارح ۱۱۸۳۷۲ و طریقة 


“من الأرقام [ ۲ ۷۰4۰۳ 


العسوحة ضوليا ب CamScanner‏ 


إفتبا راقم رت 


لا اجب عن الأسئلة الآنية, 
(2)عددان وسطهما الهندسى = و فان حاصل ضربھما =.. ف 
1 4 م d‏ م [vd‏ 
© الحد العام متتابعة الأعداد الزوجية (400) 405 ...) ھوعں 
[u @ rau ¢ u û u]‏ 
© متتابعة حسابية فيها ےر = ع , + + فإن أساس التتابعة بساوی 
r]‏ 4 ۲ 4 ۱ ۸ -۳] 
© إذا كان الوسط الهندسى للعددین ٩‏ ) ص هو وا فإن ص 


© أوجد مجموع حدود التتابعة الهندسية (عر) = م۵ ) 
إبتداء من حدها الرابع إلى حدها العاشر. 


© أوجد المتتابعة الهندسية التی مجموع عدد غير منته من 
حدودها يساوى 4۸ » حدها الثانی يساوى 1۲ 


العسوحة ضوليا ب 00086950۵80 


]| مسائل المستویااول 
3 


۱ أجامعة تھا ثلاثة بوب بكم طريقة يمكن لأحد الطلبة الدخول والخر 


فان ون مر 

1 

۱ ألا 53ا مطعم یقدم ٦‏ انواع من الفطائر» ۽ انواع من السلاطات )۲ انواع م1 
۱ كم مده الوجبات التی يمكن أن يقدمها يا على أن تشمل الوجبة و رز 
كل من الفطائر والسلطات والمشروبات, ۳ 


ٰ۷ 
ا کم عدا و من ثلاخۃارفام بحيث يكون رقم الأحاد من العناصر|,,]. 


ورقم العشرات من السناصر | ۴ ) ] ورقم اللات من العناصر[ ۷:٦٦١‏ 
|[ مسائل امستوى لثلى 

قا أختر الإجابة الصحبحة من بين الإجابات المعطاه , 

© عدد طرق جلوس ۴ أشخاص على ثلاثة مقاعد فى صف ح 

۱۸ ۱ 4 ۲ 4 1 

© عدد طرق تکوینعدد منثلاثة أرقام من الأرهام ( ۸۲ 641۳ 0] إذا معا 

بساوی: [ه 4 ۳ 4 هم / | 

© عدد طرق تکوین عدد من ثلاثة أرقام من الارقام [ ۱ ۲۲ » 11۳ 0) دون 

پساوی سس 1 4 م ل ۰ 4 

آختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاه , 

© 3 عدد طرق جلوس ٤‏ طلاب على اربعة مقاعد فی صف یساوی .. 

rst یی ل‎ 4 + 4 J 

© عدد طرق نزول ۲ اشخاص فى أربعة فنادق حيث ينزل كل شخص فى أحد هه ال 

وحده يساوى ... xr 4 ۲۰ û rx‏ ¢ ا 


7 


العسوحة | ب 0908695080 


© 6ا عدد الأعداد الکونة من رقمين مختلفین ماخوذة من الأرقام ( 1۱۳۰۰۰۳۰ 
یساوی. 


[ixr 4 ۳۸۳ (f ۷ 4 x] 
۷0۲0۰66۰۱۳ [ عد الأعدادالمكونة من أريعة خانات مختلفة ماخرذة من الأرقام‎ © 
قعاؤق سس‎ 


f ۲۱۳۷۹۷۵ ۱ 1×۲×۳×۱[‏ مد م ایدم ۳ ] 
© عدد الأعداد الكونة من |ریعة خانات مختلفة تبدأ کل منها بالرقم ٦‏ ماخوذة من 
الأرهام ( 6۳ ۰5۵4 ۷) تساوى ... 


f xxx 4 ۲۶۴۳۷۱۶۶۱‏ مد م مد 
© 53ا عدد الأعداد الفرديةالمكونة من ثلاثة أرقام مختلفة ماخوذة من الأرقام 
[25681) تساوی 


[xr م ۷۸۲۸۵ لم‎ ۳۷۲۳۷۸ f ۵۸ 


620 خم عدد الأعداد المكونة من ثلاثة أرقام ماخوذة من العناصر [ ۲ 0۳ ۰1۵ |۷| 


]کم عدد الأعداد نکنة من ثلاثة أرقام ماخونة من المناصر [۱ ۲6 40۴ 1 


که عددًا من أريع خانات يمكن تکونیه من الاعداد۱) 6۲ 4۳ 4 ۵4دون تکرارالرقم ؟ (:1۱ 


[ تا خم عدد الأعداد نون من أربعةارقام مختلفة ماخوذة من العناصر [ ۰۲۰ٌٌَ)) 
بحيث یکون رقم الأحاد ؟ 0 


لا کم عدذا من خمس خانات تیدا بعدد فردی يمكن تکوینها من الأرقام 6۷۵۱ 64۱۳ 1۵ 
دون تکرار. r‏ 


که عدا من خمس ارقام تبدا بائرقم وتنتهى بالرقم ه من الأرقام ( ٤٥٤٢‏ 0640۳ 
دون تکرار. 9 


بكم طريقة یمک تعوين كلمة مكونة من ثلاثة احرف من كلمة شجرة؟ ‏ »| 


ابش طريقة يمكن آخذ صورة تذكارية لعائلة مكونة من أب وأم وثلاثة أطفال يقفون 
ممًا فى صف واحد ؟ ۳ 


العسوحة ضوثيا ب CamScanner‏ 


اك و تن هة ی 1 
۳ 


ع ف الريافيات 


ترتیب هذه المجسمات فى صف واحد. 


ك۳ 


۴23 تبدا نوحان ترخيص ا سیارات فی إحدى الحافظات بثلائة من الحروف اپ 
يتبعها ثلاثة رقم غی اف رکم مدد اللوحات التی يمكن الحصول عليه بر 
أنه لا يوجد تکرار لڈی من الحروف أو الأرقام فى أى من لوحات التراخیص . ۳ 
الاق الصرف ای (فیزا كارت) تحتوى على أربعة أرقام من الأرقام .إلى وس 
مختلفة يمكن انتاجها؟ 


ال بكم طريقة يمكن أن يختار طالب مقررين دراسيين الأول فى الهندسة وان وا 
الجبر إذا كان مطروحًا له + مقررات فى الهندسة » ۳ مقررات فى آلجبر ؟ ۳ 


کم عدد الأعداد الکون: ل منها من تلاشة أرقام مختلضة ماخوذة مار 
[ ۸0۵۰۲ ] بحیث‌تکون اصفرمن ۲۹۰ ۳ 


a‏ إذا علمت أن مجموعة أرقام شبعات المحمول فى إحدى | لدول تتکون من إحدى عفر 
رقم فإذا كان الرقم (۲۵.) ثابت من الیسار آوجد أكبر عدد من الخطوط بمكزان 
تتحملها شبکات الحمول؟ بم 


ل سال کس موان باکر 


أكم عددًا يمكن تكوينة من أريعة أرقام مختلفه وتحتوی على الرقمین ,»۴۸ ۳ 


فق بخم طريقة يمكن تكوين عدد من خمسة أرقام مختلفة من الأرقام [۱ ۵۱ ۱10640۳ 
جاوزعددین زوجیین ولا عددین فردیین 1 لہ 


بكم طريقة يمكن تكوين عدد مكون من ریة ارام من, إلى ۹ وتكون محصورقبع ۱۳ 
و۷۰۰۰ ولا یکون مددًا فرديًا و 5 


CC FA 


العسوحة ضوليا ب CamScanner‏ 


عدد صحيح فى جمیع الأعداد الصحيحة الموجبة الاصفر منه فان هذه 
العمليةتسمى «مشروب نفد 

فمئلا 

إذا ضريتا العدد ع فى جمیع الأعداد الصحيحة انوجبة الأصفرمته خالتالی ؛ 
۲ لاهن السليةتسس مشوب وکل 

وبالتالى فان۳۱ > ۲ 
: د اک 90 سو 
ومن ذلك يمكن تعريف المضروب كما بلى , 


العسوحة ضوليا ب CamScanner‏ 


فان <۱) عندما ں <۱ فإن|!_١‏ ومن ذلك فا 


ع 


=u 
الگا أكبر عوامل إن هون وأصفرهم هو الواحد.‎ 
اه = ں ان -احیدن ود سہ*‎ © 

اند = ں (ن )إن ۲ <ں (ں -۱) (ن -۲) اند 

أى أنه يمكن کتابة مضروب العدد بدلالة مضروب عدد أقل منه, 

فمثلاً | = ٥×۹‏ ۱۳۲۲۵ 
۲۷۲۷۵۷۵۷۱ ۱۷) وه 
۱۸۳۸۵۷۵۸۱ )0۳۹2 اک 


@ مضروب ای عدد صحیح موجب یقبل القسمة على مضروب 
موجب أقل منه. 


أى عدد صحيع 


m= 


اث _ ۳۱*۱ 
اکچ اک 


الد لك 1*۷ , ۷۱۸۰۹ 
9 ال , کال 


اه ۷ ل ۵۱۶ +۱2۷۲ 


العسوحة ضوليا ب CamScanner‏ 


لمعرفة العدد الذى فضروبه 
ا1 نقسم علي و تم على 
ثم على «وهكذا إل أن 
نمل إلى ناتج القسمة ١-‏ 


(ن+ )زجاع 


ں٢+٣و‏ مور 


ن.--م (مرفوض) » 


0 1 ديس 
wj EI EI ° EO‏ 


العسوحة ضوٹیا CamScanner‏ 


ل )كك 


) 1 
EET 


اك 
لفات بت 

ژردچ )اا اید 

اا 

ك لك 

ابرعم ۵ 5 
۳ (لادں 3 مرم*) 


آوجد قيمة ن. 


لا - و لک 


إذا كان لدی احد. محلات الأزياء ” ألوان لودیل معين من القمصان وأراد ثلاثة أشخاس 
إختيارثلاثة منها بالوان مختلفة. 

فبكم طريقة بمكن إختيار هذه الألوان الثلاثة ما ؟ 

بالطب فإن الشخص الأول يمكنه إختيارأى لون من الستة اون ای أن لہ طرق للإختبار 
أما الشخص الثانى فيختاربعده لون من الخمسة ألوان الباقية أي أن له ه طرق للإختبار 
ما الشخص الثالث فيختاربعدهما لون من الأريمة أنوانانباقية أى أن نه طرق تانب 
فيكون عدد طرق إختيارالألوان الثلاثة, 6 - طریقة 

ول ثلاثة ألوان تم إختيارهم معا يسمى تبدیلاً لستة ألوان ماخوذة ثلاثة له 
كل مرة ويرمز لذلك بالرمز" ل, وتقرأ «ستة لام ثلاثة». 


العسوحة ضوٹیا ب 908695080 


۹ × | تکتب بالال الحاسبة كالاتى : 


amaa2 


۱ آوان لم تعنی حاصل ضرب عدة عوامل عددها ۲ تبدأ بالعدد ٦‏ وکل عامل 
أ ينقص واحد عن سابقه. 
508 کل هبو عدد العوامل ۲ ویبدءان‌بالعدد هوالعدد الذى قبله ٤‏ 


u"‏ ۷ »ده ئ نضرب العدد ۷ ×العدد الذى قبله وهکذا إلى ۽ عوامل 
مما سبق نستنتج أن, كل طريقة من طرق اإختيارتسمى تبديلة وتعرف كما بلى , 


التبديلة لعدد من الأشياء هی وضعها فى ترتيب معين. 
ویمکن صیاغتها رياضيًا بالتعرف التالى, 


حیث ہیں روط ووسہ+ ., 


ان الرمز“ل ویقرا لامي »يدل علیعددتبادیل«ن» من الأشياء المختلفة 
ماخوذة منها «ى » من الأشياء فى كل مرة حيشى < ن 
ون "ال = عدد الترتيبات التى يمكن تكوينها من ں من الأشياء 
بحيث یحتوی كل ترتيب على م من هذه الأشياء 
فمثلا *ري = عدد الترتيبات التى یمکن تكوينها من ه أشياء بحيث يحتوى کل 
؛على ۳ من هذه الأشياء فى كل مرة 


rxtx‏ (لاحظ أن العدد الأخير - (ه- ۳ +۱) -م) 
٭ل, = عدد الترتيبات التى يمكن تكوينها من ه أشياء بحيث یحتوی ڪل 
ترتیب على ۽ منهذه الأشياء فى كل مرة. 


O 


العسوحة | ب CamScanner‏ 


(لاحظ ان المدہ الاعیرے 


اوآ هل ۱۳۳۸۵۸۰ 
ْنَا انعامل الأخيرض حاصل الضرب هو (ده - 1+۷ 
25 


ولا ضرينا البسط والمقام, 


اس 


بے 


1 وحیت‌لن: له = 
فان ر شس رج شر وحیث آن : |1 مڈ_٘.- 
ولع x=‏ 


أو بصورة أخرى ال. 


مما سبق نستنتع أن 


(+ ملت‎ (=u) (=u) u 


آف2 ان دن رں۔0 


آما [ذا كانت ي مجهولة فیشضل استخدام الصورة: ۳ 
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الگا لہ 0-00۳۳( .د إن دي + ويستخدمإنا كانتي معلومة 
2 بج و رون وس + 


O‏ = نون 


۱۶۲۴۳۰۰ ں عدد العوامل والحد الأخير - ١‏ 


9× د ای3 = (ن - ۱ ٣-‏ -...وستخدم فا لإختصارالشرويات 
5 اك 
8,- 0ھ 000 


پر لال رسب ل ليو 


EKE 
بمکن أن نستدل فی المسائل اللفظية على التباديل من خلال الجمل التالية,‎ 
([اختبار نجنة للقيام باعمال مختلفة الحدبد وظرلة كرئيس ولاش‎ 
الإختيارعلى التتالى (واحد ورإءآخر.‎ 7 
غير مسموح بالتكرار التراديل لترزيب فبها حاء)‎ 
: )السحب بدون إرجاع دون إحئل)‎ 
توزيع عناصر على أماكن بحيث یشفل كل عنصرمكان واحد فى نفس الوقت.‎ © 


مثا 

[ اجدفیه ۲ نياك هل لد 
الحل 
JO‏ ۳۱-۱۷۷۷۸۱۷۹ 


۱-۱۱۸۳ 
:(- 0 


العسوحة | ب CamScanner‏ 


استخدام لح 
پرمڑللتبادیل بالحا. 
تحساب قيمة ال بالحاسبة تضقط با 


نادرم 1 رتخد اتب ری 
ابع على لفاتیح الأتية 


4 ا2و 


فاوجد: لحف 


نید بقسمةالعدد ۷۲ علی + ثم تقسم العدد الناتج على ٠‏ 
ثم نقسم العدد الناتج على ٤‏ ثم نقسم العدد الناتج على ٣‏ 
تم نقسم العدد الناتجعلى ۲ حتى تصل إلى العدد ١‏ 

دم بد ×٣‏ 


من امفترض وجود م أعداد متتالية حاصل ضریهم 11۰ 
حیث أن العدد رقم آحاده «صفره فإننا نيدأ القسمة 
بالرقم ٥٥ء‏ ثم نحاوللعدد لتالی له ۰٩۰‏ وهكذا ویمکن 
إيجاد + أعداد متتالية حاصل 


تقسیمه بای صورة 
ضربھم یساوی ۲۱۰ 
ال ديد 

ox لك‎ 
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0 


لد 
۷ء0۴ 


مال 


لذاكان: "ال + ال + لدم 


الىل 


ال + ل + ل = 


فاوجد قيمة ؛ إن +1 :إن 


=u) عجن‎ 


اجان ور 


یں 


لخ[ لدل 
مثالی 


[ هن 


الع 


ل کلم 


الم 


۰× (ت.+1)(ں) (ں -) (ں )= ٠ں‏ (ں -۱) (ں.-۷) 


بعاد 
كل 


CERES 


2 اله 4-۱4 ال+- ۳ 
(ں +1 )إندء ات 


العسوحة ضوليا ب 00086950۵0 


العام 
و 
3 


الممسوحة ضولها بي 


8 ازب ں من عناصر فى صف واحد فان: 


© عدد طرق إختيار المنصرفىالمكان اأول نه 
© عدد طرق اختيارالعنصرفىالمكان الثانی = (ه -۱) 
زان عد ان اه ویس ا 
© عدد طرق اختيارالعنصر فى المكان الثالث < (ں - ۲) 0 1 
إلى أن نصل إلى آخر عنصر والذى يكون له طريقة واحدة 
أقأن عدد طرق‌اختیارالعنصرالاخیر <۱ 
اانا عدد الطرقالتی ترتب بها ں من العناصرفی صف وای 
>ںا(ں۔١)‏ )0=( =x xx‏ 
تن" عدد طرق‌ترتیب ن من العناصرفی صف واحد ای 


0 انیبان KEE‏ 
اسائرۃ 


٠×‏ وشكذا 


لیس لها دحم بداية ونعط هی فان يبد الترتيب یشم 

الأول ف اى مکان على الدائیة ويذلك يكون تسر الاول طریقۃواحدۃفشد ری یی 

فی أى مكان وی بمجرد وضعه فى هنا لمكان فیعتبر تحدد به يداية رب 

نلاخرین ثم نبدا ترتيب المناصر الأخرى ويكون , 

عدد طرق إختيار العتصرفى المكان الول ے٠‏ 

عدد طرق إختیاراتعنصرفی المخان الثانى = رن 

عدد طرق إختيارالعنصرفى المكان الثالث = (ن,) .... ومكنا 

الى أن نصل إلى آخرعنصرالذی یعون نه طريقة واحدة. 

أىأن. عدد طرق اختيارالعنصرالاخير - , 

این عدد الطرق التى رتب بها من العناصر على دائرة 
(tu) - u) x=‏ 


۹۶ء ۵۔١‏ 
آیآن عدد طرق ترتيب ںہ من العناصرعلی دائرة - | -۱ 
o‏ 
° 
camseanner‏ 


ادنیل 


مثالی 


ج‫ جج مقاعد بحیث يجلسون: 


() فی صف واحد. © على شکل داثرة مستد؛ 
الحل 
(1)یمکن للاشخاص الخمسة أنيجلسوا فى صف واحد بعدة طرق عددها 


کیرٹ 


١‏ طريقة 
(؟) سکن للاشخاص الخمسة أن يجلسوا على شکل دائرة بعدة طرق عددها 
لفحل لك <۳۷ ۲4-۱۲۷ طريقة 


منالع 
| سے ژ ہے[ 


الحل 
لدیٹا ٦مقاعد‏ یراد اختيار؛ منهافی کل مرة. 
عدد الطرق ے٦ل‏ 


متلم 
أوجد عدد الكلمات الختلفۃ التی يمكن تكوينها عند أخذ ) حروف من كلمة ار 


الحل 


لدیٹا ۷ حروف من كلمة لدرسة» يراه إختيارع حروف مختلفة فى كل مرت 


2۹۰ يعدم بر 


عد الطرق ال 1×۷5 ×0 ×= ۸4 


العسوحة ضوليا ب CamScanner‏ 


مثالع 
مجلس إدارة شركة یتالف من ثمانية أعضاء بكم طريقة يمكن أن نختر 7 
رئيس وامینًا ومحاسبًا؟ مم 


الحل 
الإختباررئيس للشركة أمامنا ۸ إخ 
تبارأميئًا للشركة أمامنا ۷ إختيارات 

ارمحاسبًا للشركة أمامنا + إختيارات 

بيئة على ۸ أشخاص مأخوذة ثلاكة ثلاثة 


J‏ هنا 


مثالی 


کم عددًا یمکن تکوینه من الأرقام ۷٦٦٤٠٤٤٤‏ یتکون من أريع خانات مختلفة؟ 


الحل 


ات ی سر 5000.2 


عدد الطرق “لي = ۱۲۰2۲۷۲۳۷۵۲۶ عدا 


العسوحة ضوليا ب CamScanner‏ 


المحدة لثاية ال 


ال س 


آختباتراکمی 


اجب عن الأسئلة الآنية, 


© اللتتابعة التى قاعدتها ےر -؟ ں +۱ تكون متتابعة. 


6 ثابتة] 


٤۸ 4 1‏ كو 4 ] 
(© متتابعة هندسية مجموع ں حا الأولى منها يعطى بالعلاقة هر 1-۲2 
فان الحد السابع منها یساوی: 


[ue f ۱۸ 4 ۲ 4 1‏ 
© ذا كان مجموع عدد غير منته من حدود المتتابعة البندسية التى حدها الأول 
۸ هو ۷۲ فان أساسها یساوی: 


(2) كم عدد الأعداد المكونة من أريعة أرقام مختلفة ماخوذة من العثاصر 
لعا 


اعددان موجبان وسطھما الحسابى یساوی ٠١‏ ووسطهما الهتدسى یساوی ۸ 
أوجد العددین 


العسوحة ضوليا ب 00086950۵0 


0 سانل المستوى ول 


8 أختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاه ٠‏ 
ره ننه م وم 


11 
ا مجموعة حل العادلة| س -۱ ۱ هی 
{r 4 ۱ 4 hep‏ 


0 
(6) مجموعة حل العادلة اس +۲ = ۹۷۰ هی :..... 0 
تلع û‏ لعا 4 ۱ و qm‏ 
EE‏ داوم 


ك ۷ فان ن: 
© إِذا کان تچ =۹ فان إن = 
اذا کان[ +£ > ۱۲۰ (ن )٤+‏ فإنإك +۳ 
1 4 ۲۰ 4 ۱۳ 0 ۱ 
1 4 ه 4 صفر ۵ ۱ 
1 4 ۲ 4 4۰ ۱ 
r 4 1‏ 4 ۰ 4 ۲ 
1 4 ؛ 4 ۱4۰ 
[1 4 صفر ۰.6 4 ۱ 
أعضاء بكم طريقة يمكن [ختیاررئیس ونالب رئيس 
YJ]‏ 4 ۰ 4 ۵ ن "ا 
۷ ۷۷ ع ل "ا 


© إذاكان. 


4 ۲ 454 1 


9 نا کان “ل 
60 ذا كان ٣ل‏ 
(6 اذا ڪان ل =۳ 


العسوحة ضوليا ب 00086950۵0 


الوح لتلية لايل کک 


أختر الإجابة الصحیحة من بين اإجابات المعطاه , 
u 4 ۱ "0‏ فم صفر لم ن-٠]‏ 


© "ل -لاء Im ۸ ۷ 4 ۷ ٠٠‏ 
© الك 4 لك ¢ ۷ 4 In‏ 
0) ۶ - اذك 4 لك 4 5 ۸ ۷] 


© إذاكان ید < ۲4 فان ٣‏ ل, 
9 إذاكان ال = ٣فز‏ 
© إذاكان ال <۱۷۰ فان ۳-۵ 
© انا كان “لي ۱۲۰2 فان قيمة نه = 1 4 ۶ 4 ۶ 4 ۲] 
© نا کان "ل = ل فان نه 1 4 ؛ 4 ۰ ٩‏ کا 
() عدد الطرق التى يمك نأن يجلس بها ۳ أشخاص على ٥‏ مقاعد تساوى --...... 
]° 4 ۲ 4 م 4 ا 
© 3 عدد طرق ترتیب حروف كلمة مصنع تساری ...-.... 
[؛ 6 ۱ 4 ۲ 4 *۷] 
© 83 لجنة مؤلفة من ۱۲ عضو عدد الطرق التی يمكن بها | ختیاررئیس ونائب رئيس 
لهذه اللجنة تساوی ۰ 4 ۳ 4 ۲ 4 ۳۲] 
© 2 عدد طرق إختيارعدد مکون من رقمین مختلفین من مجموعة الأرقام 
[166040۳] تساوی 1 4 ۳ 4 ۷۲ 4 ] 
9) 9ن عدد طرق ترتیب ۷ أطفال فى دائرة تساوی. 


[ne 4 ۷۰ 4 ۷ 4 1‏ 
© )رقم تلیفون یتکون من ۸ منازل 


ح يجب أنتكون أحد الأرقام »1.44 > 2 830 اك 


بيتما باقى المتازل تتأئف من أى رقم دون قيد »كم عدد ارقام التليفونات المختلفة 
المتاحة؟ MA]‏ لم سس f‏ ۱:4444 4 ليلع 


۰ ]¢ ك ۲ 4 ۷۲ 4 ۳۲] 
زنر ۳ 4 ۲ 4 *] 
٩ 1‏ ۲ 4 ۲ 4 تا 
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۳ o 
يا سال لستو لف‎ 


[[] 3 نكم طريقة يمكن دحسام انيتناول وجبة ومشرويًا من ثلاث وجبان(معری, 
- سمك) ومشروبين (عصير - مياد غازية) مثل ذلك بمخطط الشجرة البيازية. 


ام عدا مکونا من رقمين یکن تكوينه من لارام( ۲4۸۳۱۲6 


۳ 


|3 کم عدذامعوذا من رقمين مختدفین يمكن تكوينه من الأرقام۱٣٢٤۴ء‏ ہم 1 
1 


لتعا كم عدازوجيًا مکین من رق مختلفین يمكن تكوينه من الأرقام ۲٤۱‏ م ,سس 


1 
2٣٦‏ مو و وت رم 


۳ 
بالرقم ه بدون تكرار للرهم ۲ 


۳ 
FEST‏ سس تحت 
]کم عدذا يمكن تعوینه من را ۳ 6۲۵ ۱+ یتالف من أربعة أرقام مخت 
القسمةعلى؟ 3 
[] 3 خم طريقة يمكن نكوين لجنة من رجل وسيدة من بين ٣‏ رجال و سیدات رم 
لا بكم طريقة يمكن |ختیار حرف صحيح وأخر معتل من اریعة حروف صحيحة لو 
معتلة؟ 2 


أتعطى مدرسة ثلاثة جوائز الأولى فى القسم الأدبى والثائیة فى القسم العلمی وال 
فى فسم الرياضيات فإذا كان عدد المتسابقين ۲۷٣۸‏ 4 على التوالی فبكم طريفة 
يمكن توزیمها؟ Im‏ 
لل 3 يقدم احد محلات الأيس کریم ثلاثة احجام مختلفة وخمس تكهات (صفير- 
متوسط - كبير) (فراولة - مانجو - ليمون - حليب - شيكولاتة) كم عدد الإختبارا 
المتاحة لشراء واحدة منالأيس الكريم ؟ ۳ 


لل 23 من مجموعة من الحروف [ | )ده و هء ر أوجد , 
(1) عدد طرقإختيارحرف واحد. (8) عدد طرق اختیارحرفین: 


لق بكم طريقة یمکن: 


0 


١ه‏ أشخاص فى ٤‏ مقاعد على شكل داثرة ؟. 


العسوحة ضوليا ب 09086950۵80 


AO 2 _ 


لاجد قيمةكل من: 
بین ۷ هدك 0 
ا 
ما سیر | ©9© 2-1۱۳ ۳ 
تفر EON‏ 5 
RO‏ اليك ۷ ۱ و مان 5 
پور ۵| © © "رمال 7 
لر has ٠‏ 
۳ 8 و 5 
[]آوجد قیمةں التى تحقق كل من: 
0ك e‏ 1 
مت مل با 
+ ۱ 
۵ے" ۳ ھا ۳ 
۷ ۷۳-۵ ۳ 
۳-۸9 ڈیر یہ ۳ 
AO‏ ده | 0 1 
اگ اوجد قیمة ں نا كان : 
m= "AO‏ 0 | ۲۰۵۷۵ ۳+۵ 5 
© (ه +( = ۳ ا ٣۶۷(0‏ :ےہ 2 
7 روز واو رادت ۱ 
u O uO Tel * u]‏ 
آ]ذاکان ال > إن < ۲6 آوجد :إن - ی ۳ 
]دا كان ۱۳۳ ۰ ں٠‏ اوجد لایر 0 


RO 1 


العسوحة ضوليا ب 09086950۵0 


اچد :اس 


- قيمة: نا 
ع إذا كان “ل - يي بل أوجد قي 


اوجد قیمة: له 
۰۱ یں "ل سد 


أوجد قيمة: ی 


كان ال ٤=‏ × ل 


نا 3 من بین ثمانية طلاب بكم طريقة یم کن لعلم التربية البدنية إختيارثلائة طلاب و 
تلوالآخر) للإشتراك فى فرق كرة نقدم وكرة السلة والكرة الطائرة على الترتيب. ۱ 


اد 
ذاكان ١٭ا‏ : كدر فماقیمة:ں؟ 


(xv xox x) لق‎ "= J أن‎ 


نا 
هد انا كان “ل > “لي فأوجد أقل قيمة للعدد ن تحقق المتباينة السابقة. 


إذاكان “ل + “لى <۸ فاوجدقیمة:ں 


العسوحة ضوليا ب 00086950۵80 


علمنا فیما سبق أن التبادیل هی | 
الأشياء ما خوذة كلها أوبعضها فى کل مرة 


تقام الباراة على ملعب الفریق الذکور أولاً فإن الترتیب هنا له آهمية 
فتكون الإختيارات المکنة ھی , 

(٤ص)+(۱:ھ)ء‏ زلا tu) (few) (s‏ عم اتف (ص 1 ( هت 
( ھ5 )6)5( (a5)‏ 

ویسمی كل إختيارمن الإختيارات « تبديلة » 

اما إذا أردنا إقامة مباراة بين فریقین من فرق الأندية الأربعة فى أحد الاحتفالات 
الرياضية ففى هذه الحانة لا يهم الترتيب وتكون الإختيارات الممكنة هی ٠‏ 

(1 س۱ مل (1 ۱۰( دعسل سل زم )ا 

ويسمى كل إختيارمن الإختيارات : توفيقة » 


العسوحة ضوليا ب CamScanner‏ 


مما سبق نلاحظ أن 
(٥ب)4(ت٢٢)‏ تمبرمنتبديلين لزاون 

أمازرءى)ء ی( تمبرعنتوفيق ادد ن[ | ا ا 
فى النباديل نهتم بانترتيب اما التوافيق لا هتم بالترتيب. 5 


جزئية التی, 
ا ی ون ١‏ || 


وتھرا «ن قاف ر یدرم( وتقرا ی شوق ر۰ 
فمثلآ 
“دي تعنی عدد المجموعان الجزئبة التی تحتوی كل منها على ۴ عنام ری 
تكوينها من مجموعة تحتوی على ه عناصروتقرأ ٠‏ قاف ۳ اوہ فرق ٠‏ 
وأيضًا 
“ى, تعنى عدد المجموعات الجزئية التى تحتوى كل منها على ؛ عناصرید 
تکوینها من مجموعة تحتوى على ٩‏ عناصر. 
عدد المجموعات الجزئية الخاليةالتى يمكن تكوينها من مجر 


أن وھی على عدد المجموعات الجزئية الرباعية التى يمكن تكوينها من مجموعة تحترغ“» 
٤‏ عناصر وهى بالطبع مجموعة واحدة حيث أن أى مجموعة هی مجموعة جزئية من 
أيضًا ونلاحظ فى مثال الأندية الأربعة السابقة إننا نختار فریقین من) أندية 
يلة وعدد التوافيق یساوی + توفيقة. 


العسوحة ضوليا ب 00086950۵0 


نان لندائدق 


تو (0(0-0 ۲ (ه یج 
[ ۱-۷(/۰)(/-۲ 


98 .تت ے ده دس وی 
تا 


وبمخن |استنتاج النتائجالتالیة , 


اقانون التبسیط) 


وتستخدم هذه النتيجة لحساب القيمة العددية للتوفيق انا كان م > چن 


ار 


العسوحة ضوليا ب CamScanner‏ 


هناك بعض الجمل الدالة على التوافیق والتى لا تهتم بالترتیں, 


€ إختيارمجموعة من الأشخاص (دون تحديد عمل كل منهم حسب , 
۱ الا اختيارمجموعة جزئية من مجموعة كلية. 
©الإختياراوالسحبدفعة واحدة (مما) أوعشوائيًا بدون ترتيب. 


تیب 


مم ملاحظة أن , 
(٤٤ب)ء(ب٤‏ ]) تعبر عن تهتم بالترتيب فى التبادیل. 
آم[ | س) :)مر عن توفيق واحد حيث لا نتم بالترتيب یز 


مثال 


1 ن: ۱6 
آوجد ناتج کل من : (0 د 


اث 


5 
xet 


سسجت 
باستخدام الحاسيةر 
يمكن استخدام الفاتيح| 


0 


فاق من اليسار لیمین لكتابة مدای 1 


خمابلى؛ 5 انتج + [2) (ق) (2) g~‏ -- با 
o)‏ 


۱-۳ 


العسوحة ضوليا ب 00086950۵80 


| هن 


پوت سج : 
۱ سس فاوجد قيمة ,ن. ۱ 


١ الحل‎ 


قاس 000 
N=‏ د 
نان وه ا ںاو جو 
(ن-۸)(ه +07 ۸2۰2 6 ۷-2 (مرفوض لآن ں وین 
حل آخرنان ۳ 
ها 
لا 
ال لعا 
[EE‏ 
E PP‏ 
=u’ =‏ 
= شا = نان جود 
(د -۸) (ن +۷ 70 


۵<-۷ (مرفوض لآنں 3 صہ*) 


۳۱ 


العسوحة ضوٹیا CamScanner‏ 


xé 


تا ۱۷۲۷۳۹۶ 


t= (۳۷ ےل‎ 


“ل د ۲۷ نظ ۹۷ء۷ 


مال 


[ باعن اہر ي آوجد قيمة؛ ر 


الحل 


ہیر 


u 


ج“ لاریم 


ما۳ و +۳ ۳-۱ )+( 


= (مرفوض لان ر و ص *) 
۳ م + + ۱9-۳ 


Peas‏ ۱۷۰۰ (جه) 


العسوحة ضوليا ب CamScanner‏ 


مثا 


پیا ڪان“ کلب <۲۱۷۷ ٩۷‏ کون ۷۱۵ أوجد قیمة؛ من 


ںا كلك امهرمع الى 
u‏ ۵ 
۱1۳۳ 
دک Wes‏ 
0 | ۷۱ 
0000 
لاني <۷۱۵[ ۱۷۱۳۰۶ اليد "الى 1 |۷۲ 
۲ |۱۳ 
F=f sur,‏ 9 
8 ۱ 
بحل (1)) (7) معا بالجمع 
035 ویالتعویض فى (7) عن ره 


ملع 


بكم طريقة یمکن إختيار لجنة من ۳ آشخاص من بين ۱۲ شخص 

الحل 

٠:‏ الإختيارلا یعتمد على الترتیب فان کل |ختیاریسمی توفیّا 

عد الإختيارات- !ای - ادا کل 
مثالی 

بكم طريقة یمکن إنتخاب لجنتین تتکون کل منها من أريعة أشخاص من بين 
عشرة أشخاص بحيث لا يدخل شخص فى کلتا || 


لا 


۶۱ء ہو طريقة 
۷۴۲۲۴۴۴ ی 


ويعد إختياراللجنة الأولى فإننا نلاحظ أن عدد ا امخاص اصبح ٦ ٠‏ أشخاص نختار 
منم لجنة من ؛ اشخاص. 


عد طرق نتخاب اللجنة الأولى = اد 


سس 2 


العسوحة ضوثيا ب CamScanner‏ 


ری دید 
۱۷۷۳۲۰ 


E‏ ہین ۱۲ طالبًا و٩‏ طالیات بحيث تتكون|/ 
اید سدیندت ات۰۰۰ (6 اريعة طلبة أوثلاثة طالبات. 


عدد طرق إختيارم طالبات: نت 

(3) عدد طرق إختيارأربعة طلبة وتلات طالبات .۰وہ فان نضرب ناتجی ازختباین 
ib‏ نا ڪان الريط بين اختبارین عرد ۾ 

ختيارأريعة طلبة او تلا م مات لمحت 


9 + 14/ - ۵۷۹ طريقة 
باسكال 
بلیز باسکال 1701 - 776) :هو فيلسوف فرنسی ورياضى وفیزیانی قدم نی 
الا حتمالات وصمم تنظيمًا ثلائيًا من الأرقام سمی مثلث باسکال فى حساب الاحتمالاة 
واخترع باسکال أيضًا آلة حاسبة تؤدى عملیات الجمع وا لضرب. 

من تأمل مثلث الأعداد المقابل , 

©الصف الأول 

(ں <۱) من العناصرماخوذ منها 


ے: او ١<‏ آو ںے۷فی کل مرة 
فیکون آی. 


٢۳ ۵‏ آب عاوهکنا ... 


العسوحة ضوثيا ب 908695080 


lily 
وينتهى بالواحد لأن یی‎ ١< , چ كل صفيبدا بالواحد لان د‎ 
كل عدد فى اى صف بإستثناء الصف الأول يساوى مجموع العددين الموجودين.‎ © 
+۸۸۲ -7-7 
پوجد تمائل حول العدد الذى يتوسط الصف (إذا كانت بر فردیة)‎ @ 
بوجد تمائل حول العددين اللذين یتوسطان الصف (إذا كانت ن زوجية)‎ © 


للك نطرالشكل الحندسی 


هوالقطعة المستقيمة التی تصل ب 
مددأقطارالمثلث = صقر 
عدداقطارالشکل الربا 


عدد اقطارالشكل السداسی - (- ٣‏ 


عدد اقطارالشکل التمانی = چ (۸- ۲۰2۱۳ 


:عد اقطارانشکل نو عشرة اضلاع = (,۳-۱) ۳۵2 
خعايمكن استخياه لقاعدة لال 


ایکون عد الطارالشكل السداسی = ای-۲ 


العسوحة ضوليا ب CamScanner‏ 


(irl 4 {rer} 4 )۲( 4 {re} 
pO 4 6 ۲ حب بل‎ 
)اذا كان | ل هم فاك حدود موجبة ومتتالية من متتايعة مندسية‎ 


فوت دب [ابم م لع ا رم 2 


(ب )ل + ل رم 


© آوجد المتتابمة الحسابية انتی حدها السادس یساوی ۲۰ والتسبة بین دبا 
الرابع والعاشر كنسبة ع 


العسوحة ضوليا ب CamScanner‏ 


1 0 2 
زر 


0 مسال لمستوى all‏ 


وج اددرالإجابة الصحيحة من بين الاجابات: بحل 1 ۱ 7 
۳ ۳ نو ۷ ٩‏ ۱۰ 

مهف [صفر م ١‏ م ۰ م ۳] 
٩ ٩ 4 ۱‏ ۸ 4 ۲] 

u 4 ١[‏ 4 صفر ىم د؟] 
ل 4 "ن 4 "س ۾ "نع 
(٭ ) "م ê‏ "هنم خى "ما 
[1 4 صفر م ۹۹ ۸ ] 
]١ 4 ۵۰ w~" 4 4]‏ 


دا کان "د = ۲۵و اوجد قیمة: ن ۳ 
[للأمدرسة بها ٠‏ معلم یراد تشكيل لجنة مكونة من ؛ معلمين بكم طریقة؟ ١‏ (:1 
آلگا أخنر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاه , 


0+ + ار 1 4 ۱ ۸ ۷ ۸ ] 
ہا ما + ان جاو جام بای بای 
[ 4 ۲۲ ك 4 4 iu‏ 
Me 4 ۲ f J‏ 4 ۷] 
٩ 4 ۸ 4 vJ]‏ 4 ۲] 
1 4 ۸ 4 د ٩‏ کا 
rE TY‏ ۸۷ 1۷ 
[۱ 4 ۲ 4 ۳ ) سنا 
٩ ۰ ۸ 4 ٩ f]‏ گا 
1 ۰ 4 ۸ ۸ »ع 


©إذاكان یں 
© اذا كان ۳ی 


العسوحة | ب CamScanner‏ 


اسان مان فال فان 
۲ 4 ار 
0 جئزنا کداں او داب جار + کار ۴ فزن 

۳ 4 و 


(9) عدد طرق إختيارفريق من ؛ أشخاص من مجموعة بها ٩‏ اشخاس, 
1 4 ۷۰ 4 سر 


a 
0م اتا ساب ا‎ 

1 4 ۲۷ 4 5 
© 2 عدد طرق |ختیار۳ اشخاص من ه اشخاص = ......... ۳ 
1 4 ۲ وى 
67 مدد راچان هیحان يحتوى على رم 9 
72 ۵ م 4 0۲۰ 
© 63 عدد طرق إختياركرة حمراء وأخرى بيضاء من بين ه کراتحمرا مر 
û 1‏ م 4 1۸۲ 
نات العنصرين التی يمكن تكوينها من ( | د» دواد 
°1 4 ° ¢ ۲۱۵۲۰ 
1 46 ۷ 4 4۱ ۱ 


] 


© إذا کان “ 


©إذاكان "قار _ 
© إذا ڪان | 
OEIC O)‏ فان 
LD)‏ 
© إذاكان ال ۱۳۳۱۳ اف ہہ فان ر = 


© اکان "د = د فان "ای 


العسوحة ضوليا ب 00086950۵0 


يميجولائية لنوئيق 


ا كانت المجموعة سح - [ | ناب ) )و ه » و ) أوجد , 
() عدد المجموعات الجزئية الثنائية لهذه انجموعة. 
ر عدد الجموعات الجزئية الثلاثية لهذه المجموعة. 


[© و بكم طريقة يمكن للجنة مكونة من خمسة أعضاء أن تتحن قرارًا بالأغلبية, 


In 
بكم طريقة يمكن [نتخاب لجنتين لتكون كل منها من أربعة أشخاص من بين عفر‎ [ 
۳۳1 أشخاص بحيث لا یدخل شخص فى کلتا اللجنتین.‎ 


من بین ۱۰ معلمین ؛ ۸ معلمات فى مدرسة بكم طريقة یمکن تکوین لجنة مکونة من ٤‏ 


معلمین و ۳ معلمات لتمثل المدرسة فى مناسبة ما ٩‏ ا 


ع يوجد فى أحد الصفوف .۱ طلاب ؛ ۸ طالبات بكم طريقة يمكن تشکیل لجنة 
أنشطة خماسیةتتالف من ثلاثة طلاب وطالبتین من هذا الصف ؟ 


۳۳ 


لآ 8 من بین اريعة معلمین يراد إختيار معلم لتدریب طلبة الأولیمبیاد فى مادة 
ثم معلم آخرلإعداد الإختبارأوجد عدد طرق الإختيار. ım‏ 


انا كان ۷ے - ۱۳۰ آوجد قیمة “يان _,. 


22 ادا کان ۲ - قماقيمة |ره-و 0 
لذ كان “من _, دم فماقيمة اور 5 

۶ں ےھ أوجدقيمةإن-) ۳ 
تاکن ال ۱ هو فاوجدقیمةں» ر resell‏ 


تا ڪان ال 
5 
التی تجمل هذه العلاقة صحيحة. 


۲ ی فاوجد قیمة و ر ثم أوجد اقل قيمة لعددں 


له دان + فاوجد قيمةن. 0 


العسوحة ضوليا ب 00086950۵0 


3 2گ 2ڈ اذا کان “ی = ۳۰۲ فاوجد قيمةن. 

اذاکان ناوي :"ی 1:۷ أوجد قيمةن 

اذا كان ۱۷ ے۱۷ فاوجد قبمة ر 
کان ۷٥ےپ‏ ا روه 


اکانت ان ۳۶۷۱و ۸ فأوجد قيمةبوي 


ا کان س - کی ,وو س + سی = وال شأوجد قیمة ڪل من س مس 1 
۳ 


Ê‏ أكتب بدلالة التبادیل کل من: 


WO | AO} وس‎ | AO 
BAO! wO | ہو‎ 
: الگ اتب مستخدما الصورة ىر كل ممایاتی‎ 
گل ۲ 7 ال‎ 
هد‎ | 99 1 9 
1 1 
الي 1 ل‎ 1 ٣ 
© 0 O 0 TAO 


[[] مسائل تقيس مستویات علیاف آتفکر 


أختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاه ٠‏ 

© إذا كانت "الم »لب ۳6 * الي فى تتابع حسابى فان له 
1خ م ۰ ۱۰ 

rev 4 1‏ 4 مب ل 7 

وی مسر إن نجي ع سس 

بر مود جک 

()إذاكان "دار ے > "دار / 3 سہ* فان مجموع قیم م دس 


ساس بای 
o]‏ کون 7 
©) إذاكان؟ × یر = - ان 


العسوحة ضوليا ب CamScanner‏ 


re 4 ۳ 4 1‏ 4 يع 

(6 إذاكان "د » "د )"اقا فى تتابع حسابی بان ن 

MN 4 ۷ 4 ¥ 4 1‏ 
فا قاری 


]۲ 4 + ٩ + 86 ف‎ 


قائبت ان:ں > +٥‏ 
اكان "قر >1 “فى >۱ قما قیمة:[۷- ر " 
اانا کان او + ای نآ + ون + ہ اوجدقیمة:ں ۳ 


:ی ۴:۵ آوجد قيمةن ای( 


ااانا كانت س- مجموعة غير خالية وكان ٣ہ‏ - [(1) ب):/ 6ب 3 سرد | چں) 
وكان عدد عناص ر رہ يسارى ۷۲ )ع 2 ( (1) ب] :۱) د د سہ) 


أوجد عدد عناصر ير ۳ 


0 
5: ) 
9 


العسوحة | ب CamScanner‏ 


الوحدة الثالثة : 


والدرسھ : مشتقات الدوال المثلشية 
الدرس 2 : تطبیقات على المشتقات 
والدرسھ :الكامل 


العسوحة ضوليا ب CamScanner‏ 


إذا كانت د :] | ؛ د[ ] حیث ص = د (س) فان ای تغیرفی قيمة س من س, إلى 
سب فى مجال د يقابله تغيرفى قيمة ص من د (س,) إلى د (س,) وعليه فان : 
مقدارالتغیر فى س = ۸ س (ويقرا دلتا س) = سس - سر 
مقدارالتغیرفی ص = ۸ ص = د (سم) - د (س,) 

ویاعتبار( سی ) د(س)) E)‏ 
نقطة على منحنى الدالة د 

فان لکل تغیرفی [حدائیها السینی من 
سن إلى س = س + و 


بحیدس + ه 3 ]| ) ن [) ری 


العسوحة ضوليا ب 00086950۵0 


بحدت تخیر مناظر فى إحدائيها الصادى يتعين بالعاقة , 


2ق 22 و سم الدالقت بدالة التغير فى د عند سے 
ی و 7 
۱ اتا كلا الرمزين ۸ بس اوھ یمثلان التفیرفی سس ۳ 


مثال 
إذا كانت د (س) - م س٢‏ + س - ۲ وتغيرت س من ٢ای‏ ۲ + ھ فاوجد ر 
التغيرت ٹم أوجد ‏ ([6 مقدارالتفیر فی د عندما و < ٣ر‏ سم 

| الحل 
د (س) = ۴ س؟ + س ل س تتغیر من ٢‏ لی ۲ + ھ 

س ,=۲ » د )۱۷۲۲-۲۱۸۳2 ویکون : 

۵( +ه) ۱۲+ )۲ +(۱+ه) -۵۱۲+۱۷2۲ +۲+۲۵۳+و-۲ 

۲۵۳+ ۱۳و +۱۱ 
ت (ھ)= د (۲+ ه) -د (۲) < (۳ ۲۵ +۵۱۳ +۱۷۲) ۳۱۲ ۱۳+۲۵و 


4:۱۷ =u ×۱۳ + (or) 
()ت (-۰,۱) ای ایجاد التغير عندما‎ 
(۱۳ + (=) ۴ > (N=). 


بقسمةدالة التفيرت على و حيث و ۶ , نحصل على دالة جديدة م تسمی دالامتوسط. 
التغیرفی د عند س = س, حبث ٠‏ 
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سے مسوم 
لگادالة متوسط التغير فى د عندما س سم 
69 متوسد ترش عنم تقیر سیم 


الحل 


و (سں) = نآ + من 


a‏ د (س) = سس +۲ سم 

مرو ہو رارق د( س + ه)ء رس +ھ)+٣(س‏ +ھ) 
دزرس +ھ)>س)إ +1 سن و + و + اس ١٣ھ‏ 

دالة التغیر 


ت(ھ)<د(زس + ه)- د زس,) 
= س +وس فرج وج مسو +۳ - سن] مسن 
ات(ق) -؟ سه + و +۳ و دم (ا س + م +۲) 


0 دالة متوسط تخیر 


وس + +۲) 
َ‫ 

(7)عندما تتغیر س من ۳ |لی ۷ 

متوسط التغیر - ۲ × ۴+ (-۱) + ۸-۳ 

ویمکن ایجاد متوسط التغبز فی د عندما تتغیر س من ۳ إلى ۲ 

بان نوجد د(۳)) د (۲) تم نوجد المتوسط كما بلی , 

عندماتتغیر س من ۳ إلى ۲ فان س = ۱٣‏ سپ ۲۵ 

ویکوند (م) دو +۱۸۹ ) د() ۱۹+٤5‏ 

د(سی)-د(س) 


۲س + و +۳ 
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إذا كانت د :]| ين [- ع حيث ص = د (س) ٤‏ سد » سس + 1]3 ویر 
وكان لتوسط التغير م (ھ) نهاية عندما م = ٠‏ فإننا تحصل بھ ده تال 


جديدة تسمی بمعدل تغير الدالة عند النقطة س, حيث ؛ 


وو د 


معدل التغيرفى د عند سس = ها 
بشرط أن تكون النهاية موجودة 
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ثق سه د (س) 7۷ س 


نی" د (س)< 7 س۲ 
حیث س طول نصف قطرالدائرة 


ب د(س) =4 س۲ 


س د(س) =" 


و 


إذا کانت د (س) = س٢‏ + سس م 
من ۳ إلى ۳,۲ ثم أحسب معدل 
الحل 

د(س) ده (۳) < ۱۲-۳-۹۹ 


۱۳,۹۵ == (F1) ٢+ ۲)۳,۲( = )۲,۲( د(سم))ھ د‎ 


د(س + ھ)= د (۳+ ه) -(۳ +۳(۲+۲)۵+ه) -۳ 


۹+ و +۲ +وب ۲و -۳عوا+مو +۱۲ 


بیو تلو فاخ ااي هام وو 


م۸ 


.معدل انتغير ‏ وا م(ھ)۔ نهجبا (و +۸) =۸ 


2۲5  یچ‎ 
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حيث س م | فأوجد ٠‏ 

فى ص عندما تتغير سس من س إلى س + و 
وأوجد هذا المتوسط عندما تتغير س من ۲ إلى ٥ر٢‏ 

,لگ معدل التغیر فی ص عندما س - ۳ 


ت (ه) د ه (سم + ه)-د(س) 


سے (بتوحید المقامات) 


-۲و 
(س +۵ -۱)(سم -) 


6 2 


سب 
ای تج 6۳ 


عندما تتغير س من٢‏ إلى ور تكون سر ے ٤ء‏ ھ = ور - ۷× هرم 


.6 (ه) د 


0 07 
6-70-٥٥ 


() معدل التفير- لوا (و) - تھے 


اپ ات 
۶ (س وس 


في 
لس )رمن 


عندما س = ۳ يكون معدل التغیر- 1 
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سرک ے مجال د[-۸) مم[ 
عند سے Ne‏ فان (س) ماس +ھ 


معدل تفر - وس م ا نب ودک ہے 


اد اچم ص اس 
Tea ITE /907‏ 
سن +۵ +م- ۔ں۔ 


سم فو ا 


عندما س ١=‏ یکون معدل التفیرے سے ے. 


نها 
ژ3 


یم ودةعندها 
0 
3 +4 
فان د (سیم) =( س ٣)۸+‏ > د(س +ھ)=(س +۵ +۲)۸ 
:ال معدل التغيرفى د 
نيا د(سس + م)-د(س) ‏ سے د(س,+1)۸+9-د(س +۲0۸ 
و 3 رج 


7 
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ع ف اريافيات 


ملع 
آوجد دالة متوسط التغير فى د 
من س, إلى س, + ھ ثمإستنتج معدل الت 


الحل 
اد (س) < ص٣‏ 
عندما س = سم ۰( )= س 


عقدما من كاي 25 د(س + ه)ء رس مه 
د(س +ھ)۔د(حسم) (س+ھ)؟۔ص؟ 
۔سسے سے سے 


دالة متوسط التغیر: 7 0 


دالة معدل التغیرے ٹا م (و) - سی سیا 
(س +ھ)٢۔-‏ س 


ہو لو ھا ےرم 
وی ےسیو ۳۲۳ 


عندما 
., معدل التغير فى د = ×٣‏ (۲)۱- ۱۲ 


ملو با سح 
يوضع الشكل المقايل: 1۳ 


بملايين الجنیهات» ره الزمن مقدرًا بالشهور ۱ 8 
أوجد من الرسم متوسط التفیر فى جملة 1 


(0)من‌الرسم د (۸) -۵ ) دوہ 
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أى أن متوسط جملة المبيعات یتزاید بمقدار مليون جنیه شهريًا خلال هذه الفترة 
()منالرسمد (۱)-۲ ۰ د(۸ 
متوسط انی رد ہے 4() -(۸) ۲م 


صفيحة من العدن على شکل دائرة تتعرض للحرارة فتتمدد بانتظام محتفظة بشکلها 
آوجد معدل التغير فى مساحة سطح الصفيحة بالنسبة إلى طول تصف قطرها عندما 
یکون طول نصف قطرها ۷8 ( 1-7 


الخل 
بفرض أن طول تصف القطر= س .. مساحة الصفيحة -7 س٢‏ 
.د (س) = س۲ 


ووب د(س + ه) کد 


۲ 


ے 7 (س + )2-1 سن ے 2 [(س +ه)۲-سی۲] 


و 
معدل التغير- لوا م زو) ۔ پر نیس (س+ھ) - 


1 وق وی اج سی 


1 


= ×٢س‏ 
عندما يكون طول نصف القطر= 14 


. معدل التغير = لك × ۲ »14 - ۸۸ 


O 
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عزیزی الطالب 


فى هذا اکان من کل تمرين ستجد 

أسئلة لرجمة ما سب فى صورة إختبار ترا کی على ما سبق دراسته یتم الإجابة فى بر 

فة قبل أن تدخل فى الدوس الجديد وهذا يجعلك لذکر ما درست باسفرار ولا 

ويجعلك فى مراجعة مستمرة لدروسك السابقة ما يجعلك فى تواصل مع ما درمت وي 
يعودك على التفكير يطريقة مبتكرة وهذه الميزة یقدمہا لك کاب الماهر فقطء 


مسائل المستوى الأول 


[]آختر الإجابة الححیحة من بين الإجابات المعطاة : 
© قيمةدالة التغير للدالةد (س) -؟ س + ١‏ إذا تغیرت س من ۳ إلى ٤‏ یساوی: تا 
]1 4 ع 4 rar‏ 

© قيمةدالة التغير للدالة د (س) = س" +۱ [ذا كان التغیررفی س ار 
عندما س -١يساوى‏ الث bt 6 wft d‏ 4 ا 

© قيمةدالة التغير للدالة د (س) = س۲ +۲ س -۳ عندما س 1۲ 
چ ۵ ۶ ۲۵ 

۳-۲ س ودالة التغيرن عندما س =۲ فان« 

MJ‏ و N û wı‏ 6 سا 
ure 4 ve 4 1‏ سس 


۸ س = -۱یساوی. 


تا كانت د(س) = س؟ +۲ سس و قن التغيرفى د عثدما: 
© تتغیر س من ۲ |لی! dJ‏ ص و تپ "٢‏ 
© س - -۲) و <۱یساوی لفن و اه ا 
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٥ 
0-5 
زا كان د (س) = م س - ؟أوجد دالة التغيرث م أوجد متوسط التغيرعندما تتفير‎ 
ٹم أوجد معدل التفیرعندما س ے٢ سب‎ ۲٤ سی من؟ إلى‎ 


و آخترازجانه الصحيحة من بين الإجابات المعطاة, 
() [ذا كان د( س) = س" + ۳ فإ 


[Nure 4 ۰‏ 
© اذا كان د (س) ۲ س - ۳ فإنت (۳ر 

[Awe 4 ۲ ٩ ۷ الك ا‎ 

© 7 اذا كان متوسط التغير فى د = ۲,6 عندما تتغير س من ۳ إلى ۳,۲ فان التغير 

فى د يساوء 


In 6 ۸ كم ۷۸ م‎ ۷ ٠ 
متوسط تغير الدالة د حيث د (س) = س٢ + م س + ه عندماتتفیر س‎ )( 
إلى ۲ یساوی 1 4 ۳ 4 ۷ 4 نم‎ ١ من‎ 
فا‎ ١ إذا كان متوسط التغيرفى د = -٤ر٤ عندما تتغير س من ٤ر٢ إلى‎ )( 
0 6 WS d wft 4 ۰-1 يساوى‎ 
= )1( إذا كان متوسط التغير فى د = ه عندما تتفیر س من ۲ إلى 4) د‎ © 
]5 تساوی: ]+ 4 ۷ 4 مك‎ )٤( فان د‎ 
: متوسط التغیر فی محيط مریع طول ضلعه س یسا‎ © 
]6 4 *- 4 ۱ 8 1 
7۳۷ متوسط التغير فى حجم مکعب عندما یتغبر طول حرفه من وم إلى‎ 


یساوی [rir 4 ۲۷۸ ۱۷۰  [‏ 
متوسط التغير فى مساحة مريع عندما يتغير طول ضلعه من ٢‏ إلى م 
یساوی: [-۰ 4 -۲ 4 ¥ 4 10 
© 3 يوضح الشکل المقابل منحنى الدالةد 5 - 
حيث ص = د (س) فى أى الشترات یکون ۳ : ۲ 
متوسط التغير فى د هوالأکیر ۳ 
[1)ت] 4 [acu]‏ 4 


٢ lae 4 [ca] 
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المامر 
2 
3 |[[]|سال‌لست‌لنت 
5 ۲ وذلك عت 
11 أوجد متوسط التغير ندال د حيث د (س) = سس + ؟ س وذلك عندما تتفير رر 
۲ إلى ۲,۱ ثم أحسب معدل التغير لهذه الدالة عند س ٢٢‏ 5 


الم 
۳ 
]نا کان د (س) سس" +م س ١+‏ أوجددالة متوسط التغير للدالة ثم أوجد مت 

التغیرعندما تتغیر من ۳ إلى ١٠ر٣‏ ثم أوجد معدل التغیرعندما س = ام 
أوجد متوسدتغيرالدالة ص + + س - س؟ عندما تتغیرس من إن وى 

آحسب معدل التغیر فی هذه الدالة عندما س - ٣‏ سم 
[]آوجد متوسط تغیرالدالۃ ص = س٣‏ - ٤‏ عندما تتغیر س من ۲ إلى ۷,۱ 

وأحسب معدل تغیرها عند س =۲ تس 
[]آوجد دالة متوسطالتغير للدالة د حيث د (س) = ل ثم أحسب معدل التفبره 

الدالة عندما س إ۴ ع 
اا ادا كانت ددالة حيثد (س) سل 

() دالة متوسط التغير للدالة. 

© معدل تفیر هذه لد عند س = ٣‏ 


, دجوأف١+‎ 


ا انا كانت د (س) كسب فأوجد دا معدل التغير عثدما سی سم 
وأحسب معدل التغير عندما س = م 


أ أوجد دالة متوسط التغير للدالة د (س) = بل - س عندما تتغیر س من سس 
إلى س + و ثم أحسب معدل التغیرفی الدالة عندما س = لقنا 
8 أوجد دالة متوسط التغير فى د حيث د (س)۔ .207 عندما سد سم 
ثم استنتح معدل التغير عندما سس -. کہ ۳ 
]23 أوجد دالة متوسط التغير للدالة د (سن) .سن سم عتدما سن سني 
ثم أحسب معدل التغير لهنه الدالة عندما س - ۷ 


لذا كانت د (س) <] س + ب فأوجد دالة التفيرت (و) مندما س = 
وإذا كانتت (اه) - هعندما د (۱) = ۳ فأوجد قیمتی | عن 
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0 
ةانم للع 


7 إذا كانت د (س) = س١‏ + | س  ٣‏ فأوجد دائة التغير ت(ھ) عندما س =۲ 

وان كانتت( + ) = فاوجد فيمة | 11 
[] نا كانت المسافة فى التى تقطمها حشرة خلال زمن قدرہ نبنانية يعطى بالعلاقة. 
۲-1 + ؟ فأوجد متوسط التفيرفى السافة عندما تتفيرن من ں و 

إلى شم أحسب معدل التغيرفى ى عندمان رٹ n‏ 


[] 3] صفيحة دائرية الشكل عند تسخينها تتمدد بإنتظام بحبث تحتفظ بشكلها 
آوجد معدل تغير مساحتها عندمایکون طول نصف قطرها م ial‏ 
3 سقط حجرمن ماء ساكن فتکونت موجةدائرية تزداد بإنتظام بحيث تظل 
محتفظة بشكلها الدائری أحسب متوسط التفيرفى مساحة سطلحها عندمایزداد 
طول تصف قطرها من ٣‏ إلى ۳,۱ ثمأوجد معدل التغير عندما يكون طول نصف 
قطرھاہ ر٣‏ (3-7) 0 


۳ 


89 صفيحة ممدنية مربعة الشكل تمد بإنتظام يحيث تحتفظ بشكلها أوجد دالة 
فى مساحة سطح الصفيحة عندما يتغير طول ضلعهامن ۳ إلى ۴ + و 


ومن دأحسب معدل انتقیرفی للساحة مسا یکین طول انلع سم 8 
[[] مكعب يتمدد بإنتظام بحيث يظل محتفظً بشكله أحسب متوسط التغير فى مساحته 
الكليةوذلك عندما يتغير طول حرفه من ٣م‏ إلى 2۳۲ ثم أحسب معدل تغیر 
مساحته الكلية عندما يكون طول حرفه ۳۴ 1۳۳۷۳۳۷۷۱ 


لا 63 كرة من عدن تتمدد بالتسخين محتفظة بشعلها الكروى فأوجد معدل التغير فى 
حجم الكرة بالنسبة إلى طول نصف قطرها عندما يكون طول نصف قطرها 1۳۷٣(۷‏ 
ا 8 فتمة منانسابون کروی شک تتمدد محافظة على شككها الكروى أحسب توس 
التفيرفى مساحة سطحها الكروى عندما يتغير طول نصف قطرها من ٥رہ‏ إلى ۹ر٠‏ 
علما بان مساحة سطلح الكرة يساوى 4 ]7 ثى ' حيث نی طول تصف قطرالكرة.  ۴٠١|‏ 


لك 3 اذا خانت انكمية ص(مُقاسۃبالکیلوجرام) التى تنتجها شجرة برتقال متوسطةالإنتاج. 
یتوقف علی عددالکیلوجرامات س من المبيد الحشرى الستخدم لرش الشجرة طبقًا لعلاقة: 


ص -٠..-‏ سكيم أحسب متوسط التفبرفی ص عندماتتغیر س من١‏ ای١ 1٦1‏ 


اس و جات 
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المامر 
3 و 

۳۳۹ تهایساوی ضعف ارتفاعها امنا ۔۔ 
أل صفيحةعلىش تایرشن مساحته اانا لتر 
3 باتحرارة محافظة على معلھا أحسبامتوسطالتفين اتخيرارتامي 


منم إلى ارم ۳ 


9 مستطیل طوله شعف عرضه يتمدد بإنتظام بحيث يظل محتفظا بشکله وینشی 
النسبة بين آبعاده أحس ب معدل التنير فى مساحة سطحه عند مايكون عرضه وم 
وأحسب معدل التغيرفى مساحة سطحه مندما يتغير طوله من ۰ إلى ۱ ۲ [»») 

|2 أختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
© ذا کانت د (س) = س * فان معدل تغیرالدالةد عندما سس ح١‏ يساوى .. 

ا( ۱6 Gû‏ ۱۶ لم - 


© [ذا کانت د (سس) - لا س فان معدل تقر الدالة د عندما س = 

یساوی: o]‏ + 4 ۲ ئا 
©)إذا كانت د (س)= متا س فان معدل تغیرالدالةد عندما س = 

يساوى ..  +[‏ صفر ۵ ۱ ۵ ۔] 


سس هين يبا فلس + ھ) -د (س) 
[ه 4 ەس فى سس" فى غيرموجوية] 


إن نیا د(س+2)-د(س) 
سم ہس 


©) إذا كانت د ( 


© إذا كانت د (س) = 


3 
1 4 سب و دسا و 


131 


عي 4 ماه 6 مناه 4 ماگ 
وضع الش كل المقابل المتحنى ر = دژں) 
ى جملة مبيعات أحد منافذ بيع أجهزة 
الحاسب الال مقدرًا بملايين الجنيهات) ن" 


الزمن مقدرًا بالشهور. 
من الرسم متوسط التغیرفی جملة المبيعات 
عندما الزمن‌من: 
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اپ 


0-0-0505 
ولد ؛ إلى ں = ۸ يساوى .. 


۸۵-1 4 ۸۶« 6 هه لم [Me‏ 
تالا ب = ۸ !لی ں = ١۰‏ یساوی 


]= م VF‏ لم لله فى IW‏ 
[صفر 6 -۲ 4 ۱ 6 ۷۲] 
سن" +1 عندما س <۲ 
۱-۳ عندما س٢‏ 


لا ں = ؛إتى ںہ = ۱۲ یساوی 


وت ساندد درس -[ 


فإن: 


ولا متوسط تغير الدالةعندما تتغیر س من ۲ إلى ۲:۱ یساوء 


[اه ي صفر ىم -م م ۲] 
ااال معدل تغير الدالة عندما س ح١یساوی‏ ..... 

او ۷ ۳ هف 
مسائل تقيس مستویات ملیاقی التفكو ] < 8 


لق فى الشكل المقابل , 
منحتى الدالة د حيث ص = د (س) 
حدد الفترات التى يكون فيها متوسط 
التغیرفی د ثابثًا وفسراجباتك 1 


سن جا 


1 1 
2 صقیحه رقيقة على شکل متلت متساوی الأضلاع تتمدد بإنتظام بحیث تظل محتفظة 
بشکلها آوجد متوسط التغير فى مساحة الصفيحة عندما یتغیر طول ضلعها من ١٠ا‏ 
اف رم ۳ 
منلث متساوی الأضلاع أحسب متوسط تغیر مساحة سطحه عندما يتغير طول ضلعه 
من وم نی 7 ۱ لديم | 
اا صفیحة من العدن على شكل مريع تتعرض للحرارة فتتمدد محتفظة بش كلها أحسب 
التغيرفى طول ضلعها عندما تتغير المساحة بمقدار ۳4 بدا من اللحظة التى يكون 
قیها طول الضلع وم 2 


۳ تیم 
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فی الشکل المقابل: 
منحنی د :]| » د[ ع حيث ص = د (س) ) 


1 ی 
م قاطمًا له فی التقطتین (س, د (س)) مر 7 


1 
»مس + مع رس + ه)) | 0 05 
ام 
فان ميل "ےر فرق الصادات. 2 ا 
تن سد ول 1 1:1 


_ د(+ھ)-د(س)_ دس +ھ)۔-د(س) 


او تی و 


ویکون میل القاطع هو - طا ی = 


دنس +ھ)۔درس) 
حك م (و) (دالة متوسط التبا 
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تا 
انت اتةه( س د(سم)) إلا 1 
"بويج ةعلى منحنى الدالة د وتحرکت بللما 
ہیں و على النحنی بحیث تقترب من 2 
یی یاد م7 الیشع جت ویصیح 
ےئ للمنحتى عند ى أى أن وه صفر 9 
بی میل الماس عند ج = ظا ل 
د(س+ھ)۔د(سم) 
ا 


ف انوجدت ۳ ا 1 | 


کی 


ین ميل اماس لمنخنى الدالة د حیث ص = د (س) عند النقطۃ(س, 6 د (س,))) 
پساوی معدل التغير فى د عند س = سب 


لکل قيمة للمتغیر س فى مجال د یناظرها قيمة وحيدة لعدل التغیرقی د وعلى هذا 
فان معدل التغيرهودالة ايض فى المتغير س يطلق عليها «الدالة المشتفة؛ 
أو «المشتقة الأولى للدالة» أو «المعامل التفاضلى الأول» وبمكن تعريفها كما يلى 


دا کانت د :]۲ ۲ ب[ ع؛ س 3]]» ب [فإن 3 


إذا كانت ص = د (س) فيرمز للمشتقة الأولى للدالة د باحد الرموز 
EE‏ 
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رس مندانتطد(ص ۰د(صم)) ذس 


فمئلاً 0 حیث ۳ 0 
د ومیل لماس متحنى الدالةد حيث د (س)= ۲سا 
اد الدالة اه تمد للدالة د أومیا 7 8 
من ایند زس سس ہر 
0 زد ولا +ه) -د(۱ 
= معدل التغيرفىد عند (س -)١-‏ 0-5 ه 


۳( +اه +( 
اج 
ا ۴وا ی ل 


اوو ي 
بس سر ہر و 5 


نها 


و 


مثال 


آوجد الدالة المشتقة للدالة د حيث د (س) = س٢‏ + ۳ سس + ہ مستخدمًا تعريف 
المشتقة ثم أوجد ميل الماس لنحنی د عند النقطة (-۳۰۱) 


المل 
٦‏ د(س) = ض٢‏ + ۴ س + و 
درس + ه) = (س +م)'+ م (س +و) بو 
= س +۲ س و + وا + م سن +۳و بو 
د(س + ق)- د (س) د س +۲ س و + وم مس + م واه 
٢س‏ فر + وآ+۲و 


س5 سے 

= ۲(۵ س +و +۳) 
برس نوس د( ماد س 
كرس نوا لاس د 0 ہی 


أوسا ( وس + و +۳) 
(-)۲+م (-) += 


د (س)=۲ س +۳ د( 
النقطة (-۱) ۳) تقع على النحنی د 
. ميل المماس عند النقطة (-۰۱ ۳) = د (-) ےر 


۳+۱- 
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أوجد مستخدمًا التعریف الدالة المشتقة لكل من الدوال الآنية: 


(۳(:0)-(۲س -۲ 0 د(س) سل 


الحل 
() :۰ د (س) ۲۲ س -۲ د(س + )= س ۳-2۲۶ 


د(س + ھ)- د (س)= ۲٢‏ س +۲ ۳-2 - ۲۲ س -۳ 
رقف سل سا 


با (س)= وج 


0 و ا س-۳ 
ار 0 


ے نب ۲۲ +۵۲ -۳- ۷۷ س ر م٣‏ س +۲ -۳ +۱۷ س -۳. 
وفنا 2 | و -۴ +۲۲ س-۳ 
(المرافق) 


7 ٢س‏ +۵۲ ۲-۳ سس +۳ 
7 ه[(۲س+۱+۲-2۲س-۳۲] 
2۲ 


= جا OT‏ 
سد سی 


۱ 
0 (س)س چم ود (س + )= ب + ور +۲ 


۱ 
ا۷س -۲ 
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۱ ۱ 
د(س + ه)-د(س) سيج و س +۲ 


ع فلبانیات 


_ اس +ع سه کے ھ2 
E‏ 


: 5 
:و (س) نيا دس د ھا دا 


خی راا کے 
سوج یں مسج 


ے صا ے 
SKEET ۶‏ 


س ) سحلي و سم 


(س +۲)' 
مثالع 


اوجد ميل المماس لمنحنی الدالة د حيث د (س) = س٣‏ + عند النقطة| (mY‏ 
ثم أوجد قياس الزاوية الموجية التى یستمها هذا المماس مع الإتجاه الموجب 
لمحورالسینات عند النقطة | 


الحل 
ہن تباین DOOD‏ 
٠.‏ التقطة(۲)۱) 3 للمنحنی د 
ميل المماس عند (س <۱) = معدل التغیرفی د عند (س = ۱) 
ے تھے د(۱+ھ)۔د(0) 
تیۓ الفط دنا 


و 
:- میں الس ۔ تهب [(۱+ھ)'+0]-و 
میا 1 7 

مب (۱-۲)۵+۱ 
وج نہیں 


5 ا وي 8 
او raxe‏ 


5۷۱ (()۔ے‎ l= 
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پمال تفا 


dle 

إذا كان د (س) -] س ۲-۳ حيث | ثابتأوجد , 

® المشتقة الأولى للدالةد عند أى نقطة (س » ص) 

()) قيمة | إذا كان ميل المماس لمتحنى الدالة عند س - ١‏ یساوی ۹ 


المل 
© د (س)× | س۲-۲ “.درس + )| (س + و)۲-۲ 
و (س) نیس د(س + ه)-د(س) 
2 


(س) ہے 001 E‏ 


ے تو ا(ت+ھا٦۔-٢۔ا‏ ت٦٦٢‏ ھۓ اس ٢۵۰۶‏ اس٣‏ 
ودح 7 و 


د ا 


0 


۔ نها [ (س +۲)۵-س۲ (س + و)۳: 
= | لعل سس هیر[ 
(س)= | ×۴ س ۴| س۲ 

(9) :+ ميل المماس = (س) ٩<‏ عندما س ۱ 

00۳۹۰۰ ۷ء۹ 2 

ملق 

اذا کان د (سن) = | س؟ + ب س ع 

® المشتقة الأولى للدالة د عند أى نع 

@ قیمتی | »ب إذا كان ميل المماس ی الدالة عة (-۲-۰۱) 


الواقعة عليه یساوی۱ 


عق 


د (س) سس۲ + ی س 
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8 n 


کے 


د (س + )| (س + و +ب (س + ها 
!ووس و اوجن س دو 
0 
ەة5۶ْ یر یز قش یر رر 
ررس چاو + نو = و لاش + اوو 


| 

۱ برس ہے واا سداد 

۲ (س)- تھا( سےا وجت) .(س)ع!| سبيت 
[ذاکان ميل الماس ‏ د (س) 12 عند س < -۱ 
!×+ 


Hee 
تقع على النحتی د‎ )1-1-( ۰: 
د (س)= ا سا + س‎ 
)"جب‎ 


کر رہ © 
من © © بالجمع 


وإذا وجدت مشتقة للدالة د عند كل نقطة تنتمى إلى الفترة ] م » و [ نقول أنالدالةه 
قابلة للإشتقاق فى هذه الفترة ولذلك فإن الدالة كثيرة الحدود تکون قابلة للاشتقاق 
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رد ال اشناق 


إذا كانت الدالة د معرفة عند س = | (حیث | تنتمی إلى مجال الدالة) وكانت 
قاعدة الدالة على يمين | تختلف عن قاعدتها على يسار | فنبحث عن قابلية الإشتقاق 
عند س = ]بان توجد المشتقة اليمنى للدالة ويرمز لها د'(]*) والمشتقة اليسرى ويرمز 
ھا( ) حيث: 

اهشتقة الیمنی - د (+) - نا 5-2:2( 

الشتقةالیسری-  )-(‏ نصا یٹ 


وتكون الدالة د قابلة للإشتقاق عند | إذا فقط إذا كان :(5 1= 00٥‏ 
ويرم زلشتقة الدالة بالرمزه' (0). 


عل 


العسوحة ضوليا ب CamScanner‏ 


الدالة د غير متصلة عند س <1 

لأن الدالة غير معرفة عند س < | 

.. دالة غير قابلة للإشتقاق عند س > | 
© عند بحت إشتقاق دالة عند نقطة فى مجالها يفضل بحث إتصالها عند هذر 


النقطةاولاً. 
فإذا كانت د متصلة نبحث الإشتقاق. 
فإذا كانت د غير متصلة فالدالة غير قابلة لاش 


الحل 
٠.‏ د (س) كثيرة حدود مجال ددع 
۲۲۸۱-۲0-6 


.. د معرفة عند س <1 


ہے تھا د(8+۱)-د() _ نب [(۱+)۲-(۵+۱)+۳]-۲ 
یت 2 و سے سس 


5 
نیا ۳-۳+۵-۱-۵+۵۲+۱ تھے وا+و 
SESE‏ ا ہے ۔ 


و رم + )وع 


اق عند س۱ 
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| ت قابلة للإشتقاق عند س ے؛ 


الحل 
لإيجاد مجال الدالة د نضعالمقام =. 
کت س 


... دمعرفة عند س - و (4) سل 


1 5 
:فا ہبی جن 


د قابلة للإشتقاق عند س = ۽ 


مثالي 


أبحث قابلية الإشتقاق تال د عند س ےإحیث ‏ 


ب مجالد< ع .'. الدالة معرفة عند س ١<‏ 
EOS‏ 
الشتقة اليمثى - ")= 


دوب دیا پا د 


ODD 
و‎ 


۴ 


تس ۱۸۲ 
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(۱+ه)-د() 
المشتقة اليسرى - 5 ((-) = لها دیل 


۔ تھۓ ۷۔-۱(۲+ھ)ا]ے؛ 
SE‏ ع 


أأبحث قابدية امتاق ندال د عند س ے٢‏ حیث ٠‏ 


ورين)_[كس-؟ة عندماس>۲ 
8 8-7 عندماس <۲ 


الدالة معرفة عند س ۲ 


الشتقة لین 2 <(*)۔ پیب لهم د 


هيا ween‏ 
- ويا دوو فف و مق 
راع 
المشتفة اليسرى > و (ن-) ‏ نها 9 (9 + ه) - د (0) 


0 


نم [(۷+ھ)٢-٠]-(-)‏ 
= کے 
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را 


نها ۵4*4 + - 1+9 _ تھسا 4و +وا 

و رد موب ال 
ویب دق ویب و .ی 

t=,‏ (۹*)> كان 


,, الدالة د قابلة للإشتقاق عند س <۲ 


lio 


( حر تق اداد جيتس | سد۔٢‏ 


الحل 
د(س) اس | 


_ [سن-۲ عندماس>۲ 
وس عثدماس < 


+ مجالد<ع 
.. الدالة معرفة عند س ٣٤٤‏ د (1) 1-۲ < صفر 
وروم هيبا د( + ه)- د( ہہ لھا 


0 
ا 


وروم تھسا د(۲ +ھ)-دل) _ ها [1- (1+ه)]حد 
2 و و 


۳ 


CN (N 
٠= الدالة د غير قابلة للإشتقاق عند س‎ ٠ 
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وبا 
ارت | 


د(1)* (۳۸ +۳2۲ 
النایةائیمنی > و ((*) = لها (س ۲ +۱)- (۲0۱ + 


0 


النهاية البسرى- د (۱-) < تک (س؟ -۱) = (1)1 1 صفر 

الا 

... الدالة غير متصلة عند س ١=‏ 

.: الدالة د غير قابلة للإشتقاق عند س ١١‏ 

مالع 
ا 090030 

سو ٹہ تعاس دا 

قابلة للإشتقاق عند س =| فأوجد قيمة | 


النهاية اليمنى للدالة د = النهاية اليسرى ندال 
سا (س۱-۲)- فسا (۱ اس -)) 
(۱۷-۱-۲ ۲-۱۰ 


صفر- 2۲-۱۲ ۲-۱۲(+۲) 


العسوحة ضوليا ب CamScanner‏ 


لبومسارأفتونفسك 


[]آجب عن الأسئلة الآنية ٠‏ 
() [ذا كان متوسط التغيرفى د = ۱,۲ عندما تتغير مس من ۲ إلى ٣ر٢‏ 
فان التغير فى د یساوی: ۳٣ 4 N]‏ ل[ ۳« d‏ ۳] 
(7)إذا كان متوسط التغير فى د = ۽ عندما تتغير س من ١إلى‏ 4۳ (1) 12 
فإن د(' اپ ۷ 4 ۸ 6 ن] 
() متوسط التغیر فی حجم مكعب عندما يتغير طول حرفه من ٤‏ إلى ٦‏ 
پساوی: ۷ ل م Ind Md‏ 
() متوسط تغيرالدالة د حيث د (س) = س۲ ٢+‏ س عندما تتفیر س 
من ۱ إلى ۳ یسا [صفر 6 ۷۲ م ۷ 4 ا 


(2) آوجد معدل تغيرالدالة د حيث د (س) - س 


(5)إذا كانت د (س) = س۲ - س + ١‏ فأوجد دالة التفیرت عندما س - ٣‏ 
ثم أحسبت (-مر.) 
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51 أختر الإجابة الصحبحة من بين الإجابات المعطاة , 
© میل ماس منحنى الدائۃد حيث صن = د (ص) عند سس 2 س پر 
فى د علد سن = سی ااا 
/ [متوسط التفیر ‏ دالةالتغير أ معدلالتفیر ور 
1 (ك)الشتقةالڈولی للدالة ص = د (س) عند س = ١یساوی.۔‏ لیم 


د(+ھ)-د(ا ى دل(+ی۔ 
E 0 1‏ 4 خلا )دري 0 


د(+ھ 
9 
© مشتقة الدالة د (س) = س۲ عند س =۱ تساوی 
سن 4 ۲ ٩‏ رہ 
© مشتقة الدالة د :و (س) > ۲ سس | ھی 
[صفد 4 ۲ 4 ۲ 4 ۲ 
(2) الدالة د تكون قابلة للإشتقاق عند س = | | د مجال الدالة إذا كات 
[د() #اوجود 4 5()ماوجید 4 0(5)-ثايت ل دارا )ليهاو 
© انا كانت الدائة د قابلة للإشتقاق عند س = | فإنها تكور نند س۱ 
[د(س)غيرمعرفة ي متصلة م غيرمتصلة م د(س)غيرسيفة] 
© إذا كانت الدالة د حیث د: 
س + عندما س <۷ 
1۶ او ميا یب 
قابلة للإشتقاق عند س =۲ فان | -. ۱-1 6 ۱ 4 صفر 4 ۲ 
© إذا كانت الدالة د حيث و : 


2(-ھ)۔: 
4 کی 


العسوحة | ب 09086950860 


بل 
چ إن كانت الدالة د حیثد: 
سا + ت س-۹ عثدما سی 
دلا یوون 520207 


قابلة للإشتقاق عند س ۲ فان ۲ | -ب 

٩ J]‏ ۴ 4 -۷ ۵ صم 
چ وع أوجد الدالة المشتقة للدالة د حيث د (س) = س' - س +۱ مستخدًا تعريف 
إلشتقة ثم أوجد ميل الماس عند النقطة(-۱١۷)‏ 5 
[وجد مشتقةالدالةد حيثد (س) = س" + ٤‏ ثم أوجد ميل المماس لنحنى الدالة 


عند النقطة(-۱) ۳) الواقعة علیه. 0 


9 أختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاه : 


© اكات اسان د | 


إن ١+‏ عندما سا 
س۷+۲ عندما س>۱ 


قابلة للإشتقاق عند س ١=‏ فان 4 ۲ 4 ۳ 4 ] 
س٤۱‏ 
س <۱ 
4 ۲ فق ۴ 4 )| 


اسان عندما سج٢‏ 

©إناكات اد درس[ 0ی 

حيث | ب ثابتان فإذا كانت الدالة قابلة للإشتقاق عند س =۲ 
٩ 5‏ ۲ 4 ۳ 4 ۲1 

سا+| عندما س<۲ 

اس جين عندما س > ۲ 
قابلة للإشتقاق عند س < ۲ فان | + ت ۲ 4 ٩۰‏ ۲۳ 

عندما سج٢‏ 

عندما س>۲ 


قابلة للإشتقاق عند س =۲ فإن د (۲) = ۱ ۲ رجگ 
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فان۲)-ب 


ول کت اند | 


س" 
لا عاتتادالدہ(س)>| 
03 


۳ 


أ مسائل المستوی الثاني 
لق إناضانت د (س) م سن؟ مع س + ۷اوجد مشتقة لدالةد متیر 
الشتقة تم آوجد ميل الماس لنحنى د عند النقطة (-541) ۳ 


الا أوجد بإستهدام التعريف مشتقة الدالة د حيثد (س) = س! هدس 
وبين المعنى الهندسى لشتقة الدالةعند س٢٢‏ 7 


1 
1 جد بإستخدام التعريف مشتقةالدالة د حیث د (س) ۲2 س +۲ عند سے رئ 
آوجد قياس الزاوية الوجبة التى یصنعھا هذا المماس مع الإتجاهالموجب لمحورالسينان 
الأقرب ذقيقة. ۳ 
6 أوجد بإستخدام التعريف مشتقةالدالة دحيث د(س) ۵-۱2 س -۲ سآعنر 
النقطة (-م)شمأوجد قياس انزاوية الموجبة التى یصنعها هذا المماس معالإتجاد. 
الوجب لحورالسينات لأقرب دقيقة. fl‏ 
[لهاأوجد مستخدمًا انتمریف الدائةالمشتقة لكل من الدوال الاتیة: 
0( س)= سا-۴ س +۱ ¦ 0د (س)= اس 
RO‏ د (س) عمس +1 0 د(س) بل 


۱ 0= 
© و(س) = س + | © درس )داس 
[]ارجد المشتقة الأولى لندالة د فى كل مما یاتی وعين فيم س التى تكون مندهاالدالة 
غير قابلة للإشتقاق : 
0 د(س) سل ¦ ©سء عير 
0 د(س) یو | دس 
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»> ر 
دنا 


ا أبحث قابلية الإشتقاق لكل من الدوال الاتية عند النقط العملا 


(0)د (س) س'- سس عند س ۱ 


© (س)۲ س'-؛ عند س =صفر 


سا 8 
9( س)= بج عند س ۲ 


د (س)= اس عندسداءعندس دم 


7 أبحث قابلية الإشتقاق للدالة د حي : 


دس[ 


سا عنما سج 
سیت 
بر عنما سم سد 


س-۲ عندما س٤۲‏ 
و سب 
اگداد بيد مینک 


فأبحث قابلية الإشتقاق للدالةد عند س ۲ 


اق للدالة د عند س ١‏ حيثاء 
سب8 عندما سا 
اسن +1 عندما س١‏ 


[للا بحت قابنية اندانة د للإشتقاق عد س ١١‏ حیث ٠‏ 


سا ٤+‏ س-۴ علندھا س< 
د(س) 


۳ س۱۲-۲س +۱۱ عندما ‏ س>۱ 


لكل 3 أبحث قابليةالإشتقاق للدالةد حیث د (س) - | س -۲| عند س <۲ 
آلا بحث قابلية الإشتقاق للدالة د حيث د (س) = س | س |عند س ٠=‏ 


قا بحت قابنية الإشتقاق للدالة د حيث د (س) = (س - )| س | عند س - ٠‏ 


SS 
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ا 2 أوجد قيمة الثابت | إذا كانت الدالة د حيث: 
|سآ۱+۲ عندما س ۲5 
درس تا سنج 


متصلة عند س = ۲ ثم أبحث قابلیةالاشتقاق للدالة عند س > ٢‏ 1 


لا كانت الدالة دحيث, 
س4 عندما سا 
درس[ یه ما س14 


متصلة عند س = ۱ 4 أوجد قيمة الثابت | ثم أبحث قابلية هذه الدالة لاج 
ناذا كانت الدالة د حيث , 


55 عنما ٭< س١‏ 
د(س) دأ س 


س+۲ مندھا سن >۱ 


اق عند س ع۱ ب 


متصلة عند س = ١‏ ف أوجد قيمة الثابت ‏ ثم أبحث قابلية هذه الدالة د ٹإشتقاق عند س ے۱ | 
[7] إذا كانت الدالة د حيث؛ 
٣س‏ +1 عندما سن <۲ 
8کس نما موی 
متصلة عند س < ۲ فأوجد قيمة الثابت | ثم أبحث قابلبة الدالة د للإشتقاق عند س ۲ 10 
اتا 62 أوجد قيمة الثابت | إذا كانت الدالة د قابلة للإشتقاق عند س ,هك / 
۲ س +۳ عٹدما س< 5 
= ۳ 
وھ اس+۸س۔١‏ عندما س>م 1 
انا کان د (س) - | س٢‏ + ب حیث1ء ب ثابتانأوجد» 
© انشتقة الول للدالة د عند ای نقطة (س » ص) 


© قيمتى | ؛ ب إذا كان ميل المماس منحنى ادا من النقطة (۲»-۳) الواقمة عليه 
يساوى ۱۲ اسنا 


17( کان د (س) جل + ب حیٹ | ں دابتانأوجد » 

© المشتقة الأولى للدائة د عند أى نقطة 

© قيمتى | » ب إذا كان میل الماس: 
يساوى -م 


( س« ص) 
لنحنی الدالة عند النقطة (و اا 
en‏ 
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لححت 
tea‏ 


اى الدوال الاتية قابلة للاشتقاق عند س۲ 


5 


229 


۳1 


© ذا كانت الدالةد : د (س) = 


قابلة للإشتقاق عند س ٠<‏ فان ك 


ما سا 
(©)إذا كانت الدالة د : د (س) =| 


ل -۲ 


قابلة للإشتقاق عند س - فان له 


© 


۳ س-۲ 


لت ۴۳۵0 


9 


4 فارن بين المشتقة اليمنى والمشتقة اليسرى لكل من الدوال الاتیة وأثبت ان کل 


منها غيرقابلة للإشتقاق عند النقطة س <۱ 
LO E Rl‏ ۵ 
1 
آچ جا 
naa afl‏ ود ها 1 ۳3 
وروی دع رد 

ا أختر الإحابة الصحبحة من بين الإجابات المعطاة ٠‏ 

© اذا كانت ددالة وكان د (1) <۳) ۵ )١(‏ <۱ فان تس د (س) 


6 ۱ 4 -۳ 4 غيرموجودة] 


ك -طا۲س عندها سن ٠<‏ 


عندما ‏ س > ۰ 


[-۱ 6 صفر فم ۱ 4 -۲] 
عندما سح 


عندما سب 3 


[سفر 4 ۱ ي ۳ 4 -] 


۔۔۔۔۔ ۲2۸۳5 
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3 


[]| مسائل قیس مسنویتهلیای التفكه 
ا ابحث فابدیۃالڑمتعاق شاد د (س)- |(سس - 16۳ عند س = ۳ 
الا أبحث قابدية الإشتقاق للدالة د عند س ت٢‏ حیٹ ٠‏ 


سن5 +1 عندماس ۱5 
+۳ سس مساے<ت<ہ 


| کا کات اسائۃدحیث: 
| عندما س <۱ 


د(س) | 


أبحث قابلية الإشتقاق للدالة د عند س 1 
ا إذا كانت الدالةد حیث: 

_ [دس ١+‏ عندما|س |۱۶ 
ا 


أبحث فابليةالإشتقاق للدالةه عند س ر 


[ إذا كانت الدالة د حیث, 


| 


س۳ متدماسس چاو 
هاسآ+م ‏ تعاس6 


١2 )1( +‏ أوجد قیمالثابتینبء ے 
ثم أبحث قابلیةالإشتقاق عند سے 
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5 
علمنا ان الشتقةالأونى داد هی وا(س) ییا 23۳(2)-د(خاً 
ولاحظنا أن إيجاد المشتقة الأولى لبعض الدوال مثل د (س) - س۴ + س +۲ سا 
تحتاج إلي كثير من الجهد والرقت للوصول إلبها لذلك سوف نتعرف على بعض قواعد 

تسهل علینا إيجاد المشتقة الأولى دون عناء أوجهد فیما يلى ٠‏ 


وذلك لأن : 
ص د د(س)ے بی د(ص+ھ)دھ 


27 امت 
2 


روااھت -وا(س) - نها کٹ صفرًا (ه ۶ 


5-4 
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إذا كانت ص = | سن 


إذا كانت ص = سس 


فمثلاً 


إذا كانت ص ۓ سس٣‏ 


إذا كانت ص =۲ س؟ 


إذا كانت ص =۲ س 


مثال ۱ 
آوجد المشتقة الأولى لكل من الدوال الاتية: ا 
(60د (س) ده © (س) مس1 


8ص © ص د ٣٤‏ س٣‏ 


د (س) = صفر 
دک (س) ۲ ×۲ س وس 
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حہت وجموع حالتبن او القرق نبتهما 
إن) كانت ع »ى دالتین قابلتين للإشتقاق بالنسبة للمتغیر س فان ع + و تكون 
ایشا قابلة للإشتقاق بالنسبة إلى س ویکون سك (ع + و) د دع ي در 
کے وس وس وس 
وبصفة عامة قان 

زا كانت د, )دی ؛ ....» دی دوال قابلة للإشتقاق بالنسبة للمتغير س فإن: 


گے درغ هخ شرع دی (س) 
دن (س) عم (س) عق (س)٭ ۰.د دن (س) 


فمثلا 

كد (س ۳+۲ سآ+وس) | 
وس 

فو و تا رج 

ےہ ؤس ")عي ویر (ه سا 

ے٣‏ س + وس +بو 

مثا 

اوجدالشتقةالڈولی لكل من‌الدوال الأتية: 

)د(س) ۲ س۲ +۳ س٢‏ وس + ہ 

ا2ا ص = س (×٣س٦-‏ و س -۷) 


+۲ س؟ + سس +1 ےہ 
وس سن" ۲٢‏ س + اخ حي س ی 
س 


الحل 
0د( س) ٣>‏ س ۲+۲ س۲- ٤‏ س +ہ 
ل (س) =۹ س٢‏ + اس و 
)ص ےس (وس۲-و سس -۷) بفك الأقواس 
-۲س۲-) سا-۷ س 
ب ص = سن ۸-۲ سس - ۷ 
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اضتظام 
دس سین 
9 5 
و ۳-۲-۷-1 سا 


مقلع 


١ 
انا كانت ص 1 سی + سن لسن - 9سا‎ 1 


ال ی و 


+١‏ سس لس 
صح١س؟‏ + س ٢۔٢‏ س۴چ 


وس 


سبط رص دس 
مثال 


إذا كانت د( س) < س' 
عند النقطة (۱۱) 


7 
الحل بعد 


.الیل عند النقطة )١1(‏ =۴ (۲)۱- ۸ (۱) + 


آوجد قياس الزاوية التى یصنعها المماس مع الإتجاه الموجب لمحورالسینات 
ی 


۱ ۱ 5 
۳ ی( 
۱ بے ہہ بہں ہش کاس 


ع س۲ + ۴ س +۱ فأوجد ميل المماس تمتحنی الداند 


سں؟۔ وس +۳ 


سن ”سه سن - ل عند النقطة (-۳:۱) 
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0 
مض فا 

أ مين وول ماين ذدت0 متدقب بد و کت ۵۰ تكون 

إن دی للإشتقاق بالنسبة للمتفير س ويكون وش( دش ردك 


أن أن مشق یسل شرب ون تخت و 


منال 
زا کان د (س) = (۲ س + ۳) (س٢‏ -۲ س +۱) فأوجد د (س) 


خم أوجد (-۱) 


الحل 


= الدالة الأولى × مشتقة الثانية + الدالة الثانية × مشتقةالاولی 


رس 
<(۷ س + ۴) لوس -۲) + (س؟ -۲ سس +۷(۷)۱) 

سو س ٢+‏ س ۲+۱ سا - ع س + ۲-۲2۲ س و 

۱-5 

E‏ بمخن الندء باجراء هرب الدالتین أو ثم (یجاد د (س) كما يلى؛ 


د(س)ح (۲ س + م) (س۲-۲ سس )١+‏ 


يك 


لاس” - ٤‏ س +۲ س +۳ سن5- ٦س‏ + ٣ے‏ ۷ص٣‏ صس؟۔ ع سن +۳ 


.۰ (س) ٩=‏ س۲ ٢-‏ س - 4 وهی نفس النتيجةالسابقة 


60 

7 <(س۲ -[س)(وس! “+ س -جل) آوجد: کت مندماس = 
الخل 

(س- )سا( 


=( ساس #) (و سک سن ٭۔ م سس 1 


7  .ے‎ 
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1 3 +۴( 
وس س سڈ ٭(۸ سا 2 
3 


ناب س٣۶٢۳(‏ چس 


۱ 5357 
(Or Orte) (h(E. 
تی ا‎ 
-مفر‎ )7 ۱۱۳۲-۱۷ )۳0۳ ۱۸۹۵ 


إذا كانت ع » ن دالتین قاہلتین للإشتقاق بالنسبة للمتغیر س وکانت ۵ (س)م, 
کان اناد( ) تعون يا قابلة للإشتقاق بالنسبة للمتغير س ويكون: 


- ےب ہے ع 


21 بت 7 7 
بی 223 
موی مسعت ین ہٹ 


أن أن: مشععد .وبرج ررر وہ الثقام» مشتقة البسط < البسط »«مفتظة عام 


(المقام)؟. 
مالع 
e‏ کے گے ماف خم 
الحل 
سے لاس ۲۶٢۴۶‏ ۔ وس يه ٤وس‏ +۹۔وس_ ٩‏ 
raw) N E‏ (اس ۳ 
4ك 


Terex 
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وس نس 


یس 


(س+۲) (س +۳) 7 سا +هس بو 
سک کت وت ٢‏ 


و (س +04( سن +ه)-(سن' + و سن + ۱)١‏ 


وس (س +ع)؟ 
۲ سس + ۱۳ س + :۲ م۲ و س ع _ سنا + مس ۱٤+‏ 
۳ (س +6(" (س +4)؟ 
مثا 
س +۲ سس -و 
1 نحنى س ے ۴ ۲۳ ا عند س = 
سس سے 


اق 


میلالماس- 


سے (س +60( س +۲) -(سسآ ٢+‏ س ۔١)‏ ۱ 
اوس (س +۲ 


۷سا +وس +٢-سص٢-٢‏ س +۱ سا +۲ س +۳ 
(س +(" (س +" 
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3 اجب عن الأسئلة الآنية , 

© انا كانت الدالة د قابلة لا یا 

[غيرمتصلة م 5()غيرمعرفة أ د(|)غيرممرفة فى متمد 
اا عندما س < ۲ 


E E ہی رر‎ a i 


اقابلة للإشتقاق عند س - ۲ فان ۳ | 
[صفر م ۱۲ 4 ٩۱‏ ۱۳ 
() متوسط تغيرالدالة د حيثد (س)> | س عندما تتغیر س من إلى 
1 3 
9 1ك 4 د 4 
© معدل تغيرالدالة دحيث د (س) = س٢ ١-‏ عند س 


يساو ... 


۴ ماس > 
0 شد 
۱-۲ عندماس <۱ 
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N 


1( 
7 
مسال المستوى لول 
ت اهدر اإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة, 
هم [۷ ) صفر لم ١٢‏ غيرموجودة] 


[صفد 4 :6 ۵ 7 ق ق 


۹س 4 سا فى سا ي ۷| 


هس 4 سن قم ١‏ ي وس 


اح لے 0 3 
[چدس ۳ و س ا [wr û wr‏ 
بسک (س ۳ + 5 
سيد (س۲+۲س + ۷)= 
٣س‏ +۲ ې س٣٣‏ فى ٣سا‏ فى ٣'+۷س]‏ 


0 ساس" + م س + )= . 


[۷س+ ۳‏ مسجم فى ۷س+؛ فى ۰س] 
(ew0‏ 


[ ۷+ فى ابس فى ابرا ی ۷ ٦س٦-س!]‏ 
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[7] سا سین 


مسائل على مجموع دالتین أو عدة دوال. 
67 أوجد المشتقة الأولى دعل من الدوال الأتية حیث س ۶ : 
() ص < و س +۳ | 60 د(س)<۲س۲+۲س بو 


الما 
2 
3 


۱ = 0 
(2) صن ل سن” 4 س۲ج س + م1 () صن ح لسن" ۱ 

8 1 
Sa OE o) 


5 


۱ کی ہہ سا © س دوس 


© سم سيل موس | 234 Fw‏ 
3 


س : 
17 2 0 سس ؟ + ۷ص٢۔م‏ 
۱ 0 ص اس (وس؟+س؟) | درس سس لس 


کر 00-1-0 
و ووس كس + ¦ ووس ٤۔٣‏ س٢س‏ 
2 


0 ید ۱ 690 ص۲2 س + ملاس 
73 


03 
٣س‏ اس 
56 (اس + )لاس »لسعلا 


نص لسعم اوس۔ 
5 2 | © سد 


سو 2 


= سس + (س ۱4) سس +و 
3 آختر الإحابة الصحيحة من بين الإحابات المعطاة , 
() میل الماس للمنحتی ص = س ۳-۲ سن" +۷ مس + ۷ عند س <۱ یساوی ۰۰ 
[صفر فى ۱ 4 ۲۱۱ 
2) ميلالمماس للمنحنى ص < ۷ س” + ۳ س؟ ے١‏ عند التقطة(-۱) -۱)یساوک 7 
[صفر 6 ۷٢٢‏ 
لے عند النقطة(1)؟) يساوى--” 


س 
[صفر  ١‏ 


© 3 میل الماس للمنحنى ص = س . 


ا 
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`» 


ود( 
إرزاوية التی یصنعیا الماس لكل من النحنیات الأتية مع الإتجاه | 


الوجب لحور 


چا قباس 
1 
س إس*- 4 س عثد سن = اتساوى.. 
[ud wd ê û TJ‏ 
د (س) = س٣ ٤+‏ سس؟ + ٤‏ س عند س = - تساوی. 


]1 ل ۳ [Wwe d ٩۳ ٩‏ 
رج سے س٣٣‏ س + ه عند النقطة (۳۱۱) تساوی 


رک و سر کی رج مک 
© د (س) = س'-۲ عند النقطة(۳ ) - + تساوى.. 


[صفر؟ ۵ ۳ م ۵ 6 ۹ 
7 أنبتانالمماس للمنحنى ص = مس" + ل ١‏ عند النقطة (1) -۱) يصنع مع الإتجاه 
الوجب محورالسينات زاوية قياسها ع 


مسائل على مشتقة حاصل ضرب دالتین 

11 أوجدالمشتقةالأولى لكل من الدوال الآتية: 
© ص - (۲ س -م) (۳ س +6۱ 
()س۔(س'؟ +1)(س٤-٤)‏ 
© س=(س +۲)(س۲ + س -1) 
© س=(س -٣)(س؟‏ + ×س-٤)‏ 
(2) س = ۲ س +( (4 سن۷-۲س +1) 
©0 ص - (س۳+۲) (س ۳-۲ س + 
© ص = (س'-[صس) (س' +۲ سں) 
0 س۲ سن؟ - ۳ س + )٤‏ (سس + اس + 
©سءس (اس )ا( 


س > س٢‏ (۲ س -۱) (س نآ + م من -۷) 
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4 


المامر 
3 


إل أوجد المشتقة الأولى لكل من الدوال الاتية: 
5 
(0 جیپ 


۲ 


۹۔٦۷‎ 
O 


چا سے (س -۱)(س +۱ 


س +۱ 
ا أوجد ميل ادماس دلمنحنی ص سل عند س ے ٢‏ 
س +۱ 
مسائل متنوعة على قواعد الإشتقاق ‏ 


انا کان ص = س ۳-۲ س٦-‏ ۹ س فاوجد قيم س التى تجعل ككل - صفر ۳ 
لك 52 إذا كان د (س) = س ۴ - ه س +۱ فأوجد قيم س‌التی تجعل د (س) ۷2 [ 
]لا كان د (س) -(؟ س - م) (م س +۱) فأوجد قيم س التى تجعل د (س) -ه 10 


7ا انا کان د (س) گے 
e‏ 


فاوجد قيم س التی‌یکون عندها د" (س) = صفر ۰۰| 


[]اذا كانت ص = س” - | س +۵4۱ (1) = -۱ فأوجد قيمة | "0 


لل انا كانت د (س) =| سس جب س وکانت د (۱) -۱()۲) ے٠‏ 
فأوجد قيمةڪل من | د Ire‏ 


إذا كان ميل المماس للمتحنى ص = س؟ + | س +ب يساوى -۱ عند النقطة (1-01) 
فأوجد قيمةكل من | ) ب رط 
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5 
ود شیب كانت: 


ص 
يج أوجد ميل المعاس للمنحنی مد 7 سس" - ٤‏ عند نقعل تقاطعه مع محورالسینات 1-4 


زسں-1)(س +۱) (س' +۱) رس“ +۱) رس +6 (س ٢‏ + ) 


جد مل الما للمنحنى ص = س' - ۲ س + 4 عند قط تقاطع التحنى مع محور لت |-] 
[آرج ميل الماس للمنحنی س = س۲ - ٤‏ عند كل نقطة من نقط تقاطعه مع 
الستقيم ص +۲ س<٤‏ 1-4 
إا ددد نوع الزاوية التى يصنعها المماس للمنحنی ص< س" + ۳ س؟ -۱عندالنقط 
(۱ :۰6۱۱ (-۱6۱) مع الاتجاه | لوجب لحور السینات. حلا منفرجة 


وص 
وس 
عندما تتغيرس من -! إلى ؟ یساوی ۷ فأوجد قيمتى | نا 09 


ع نا کان س = | س” ں س؟ )نج ,م عندما س ١-‏ وكان متوسط تفر ص 


]نا کان ص (؟ سن + ) بم س ١+‏ أوجد ؛ حبك عند س ١--‏ 8 
[إذا کان ميل الماس للمنحنی ص -. 7 کس ب يساوى (-۸) عند النقطة (4-1) 


آوجد قیمتی | ) د ۳ 
8 أختر الإجابة الصحبحة من بين الإجابات المعطاة : 
© إذا کان د (س) = س؟ + | س + ٥< )۱( “۲٤‏ فان 
لم ٩ ۳ ٩‏ ۷ ۸ ۲۲ 
(7)إذا كانت د (س) = س” فان معدل تفیر د (س) عند س < ۲ يساوى ۰« 

[۷ 6 وس“ ل م ٩‏ کا 
فان (۳) 


0 


© إنا کانت د (س) 


س-۲ 


زد » ٩‏ ۶ ٹا 


© إذا كانت د (س) = (س -ل) (س + ك) )3 (۱) = ۴ فإن ٢‏ 
[۱ 4 ۲ ل ۲ i ٩‏ 
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مس + 


ساب تما سوم 


أي آوجد ميل الماس لنحنی الدالة ص = س | س - ۳ |عندالنقطة(۲01) (م 


3 أوجد المشتقةالأولى للدالة ص = اك 
]اکن ميل الماس للمنحنى ص ست شل عند القطة (761) الواقمة عليه -/ 
فأوجد قیمتی | )ں 5-5 


3 
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إذا خانت ص = [د (س)]" حيث د قابلة للإشتقاق بالنسبةالی س )ن عدد حقیقی 


ا )۱-۷ يروك 
فان 7د بن [د(س)] × (س) 


اون | مشتقة (قوس)۷ = ن (القوس)" ۳ × مشتقة ما بداخل القوس 
فمناً 

إذا كانت ص = (۳ س۲ + هس ٩)‏ 

فان ؛ (القوس)" × مشتقة ما بداخل القوس 


تشب و زم س + واس )” ×( س + )= ۹(٤‏ س + ه) ٣(‏ سن مهس 


ہے ويا 
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© إنا كانت ص دالة قابلة للإشتقاق بالنسبة إلى سس 
5 ت دص 
شا بك (ص )ان .عون “یی 
1 وص 
فمثلاً سک (ص )۲س ٭ وس 
یکن ملاحظة نها كانت ص = إ3( سس ] حیث د( س) > ٠‏ 


۱ فن کے × (س) 


r ۶ 


أى أن مشتقة الجدرالتربيعى سالة رید مشتقة ما تحت الین 


مثا 


1 أوجد المشتقةالأولى للدالة: ص = (۲س۲ ٩0۳+‏ 


الحل 
ص = (۲ سس٣‏ + ٩0۲‏ 


س 
کب 


مثا 
الحل 
=( س 30:۱ 


س 


(ruy) mr يد‎ (a t= 


۳ 
و( سا وس ےعے 


۲( س۲ +۲6 
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الل 
سا 
ل 


باس 
remane ۱‏ 


الل 


,اددالة الأولى “«امشتقة الثائية + الدالة الثانية × مشتقة الأولى 


س 
سكس زم س 14(" ×[) (۳-4 [fx (+ ۴( Fx (uw ۳- ۵( + ]۳- x "(w‏ 


دم (۳ س +۳-۸(۲)۱ سن)۳[- (۳ س )١+‏ + ۳ )۴-4 س)] 


زم س +۲)۱ (-۳سن)۳ (۸ -۲۱ست)) 


وص ع (س۳+۲) ٢×‏ سس - (س۲ -۲) ۲۸ سر 
(س۲)۳+۲ 
س٢-٢‏ )۷× ١س٣‏ + سن -۷س ۲ +4 سر 
(س۲۳+۲ 


اسن _ لاس (مست 0-۲ 
re) (r+)‏ 
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تم" ۳ 
o‏ 
المافر 
3 
TERR‏ = د(ع)»ع = (س) فان سے ۱ 
ٳذاڪان د )ر دالتین حيث ص 0 
0 ونشول أن ص دائةاندانة س ولإيجاد مشتقة الا یمک اتبا تس 
نظرية ٠‏ 1 
إذا كانت ص = د (ع) قابلة لإشتقاق بالنسبة تخیر 
وكانت عدى (س) قابلة للإشتقاق بالنسبة لامتفیر س ۱ 
فان ص = د( (س) ) نكون قابلة للإشتقاق بالنسبة للمتقیر س ۱ 
رین سے کی رک (تعرف هذه النظرية يقاعدة لسلسم ۱ 


۱ مالك 


الىل 


ا وا 
سم له وس 
یب عقف جع - e‏ 
سید ۳ ا 


کت 
مثال 

ERE EEE [‏ گا عند س 
الىل 


۲-۰ (س ۲ +۹)۲ ٣×‏ سا = س٢‏ (سی ۲ +۲0۷ 


بالتعويض عن غ س( سا-۴ س( 
س (س۳-۲سی) ۴ eer):‏ 


وس 
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6 5 


دسلا ۱ 
وس ۔م(×س -۳) اسآ -۳ سس 

و 

ين س حو يكين كك = ۲ (۴-۸) ٣۶۱٣-۱۹۲‏ عم يرود رم 


وس 
.وص ۹ع .سوت _ ۳(س-س«(س-۲) 
وس ۲(س۳-۲ سس ۷ (س؟- ٣‏ سس 


ے۴( س -۴) ع[ سآ مس 


ہے وجل عد س + فاوچد شش ۱ 
الىل 


يمكن الحل بطریقتین كما فى المثال السابق ولکن الطريقة الأسعل هى 


العسوحة | ب CamScanner‏ 


(تشتقها كدائةمثل (دانةفى میں 
رس" دم س٦‏ ہک سے م س' (احظ أنالإشتقاق بالنسية ای س 
(© سرس ٣)۲‏ س × 


وس 


EE 
سرس" وص" (نستغلى من ب ولانکتبها)‎ 


EE TE 
فارجد , مس‎ rîn 


الىل 


ص٣‏ = س٢‏ + ۴ س + باخ مشتقة الطرفين بالنسبة إلى س 


Tere 
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مت رسا ومس مج 


ال (س۳+۱ س +( ×( س م) 
3 


۲ س +۳ 


ewr) 


پاخازس- ۲+۲6 +۵۳ = س ۲+۲ فائین‌ان ماع 


ا 
الحل 


وس و 
ند س 


21 
کم« نک =[ (س ۴ + ۲) + ۱] عدم را 


=۲ س ۳+ ) ۳۷ س =۹ س 4 س٢‏ 


02 


س = ص* + اسآ - وا سنآ سے 


)=( س + ۰)۲ 
(س) 


:۵ (س) < و (س ٩۲+‏ 


رس +مادھ (جع] 


=+ 


اماس بو او س+عع۲ 


۴١ص‎ ۳ 


العسوحة ضوليا ب CamScanner‏ 


ع فاليافيك 


[J|‏ «سابلترست) ع 


ٹجھ 6ص کے 


1 آلا اجب عن الأسئلة اأتبة ٠‏ ۳ 
()متوسطتفیرالدائدد حيت د (س) - سآ +۲ س + م عندما تتغی رس 
٩ ny‏ ؟ هلكوم 


()میل ماس للمتحنى ص ا عندما س = ١-‏ يساوى. 
[۱ 4 << ¢ صفر ۾ | 

(ج) قیاس الزاویةالتی يصنعها المماس للمنحنی ص ۲ سس *- ۹ سس مع لإتجا 
الموجب لحورالسينات عند س ١-‏ تساو 


[ ھت “ لم 


العسوحة ضوليا ب )00086950۵8 


٥ 
رو نهد‎ 
ائ المستوى الأمل‎ 
: ید المشتقة الأولى لكل من الدول الأتية‎ 
(س)= س1‎ © 1 ٩۳+ س‎ ٩ = چ و د(س)‎ 
س +۱ 1 شرا‎ ۲ 

(tor) | ۱) 0س-(‎ 

1 
چ ص = س ٢(‏ س - 0" | سد ماس +۲ 


یٹ الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة: 
()إذاكانت ص = (مس + ١)‏ فان كبك - 
(+w)]‏ لم (few)‏ /م 


زا کان 4 - م كك ب ۷ فان مھ صا 
© نا کان مود ٣ء‏ کک ۲ فان 


۷۲ص +) لم (مسوم] 


٩۱۰ ٩ ۰[‏ چا 
© إذاكان د (س) = (۲ سس + ۳)۱ فان و( 


[ 4 ۷۲ 4 د 4 ۳] 
© إا كان د (س) < (ہ - ۲ س) فان د ) 


A 4 ٩ 4 - 6# ۸-[ 
0 © 


مس" 6 وس* 6 ٣(س+)‏ م 0+0۲ 
© کان س = ([۳س-7)* 


عندما س ٠=‏ 


ا 


تمدن م ¢ ° ¢ سم 
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وص 
© انا کان س = ۲- س فان ری > 


3 


زفت 


ع ف لريافيك 


وس 
()إذا كان (س + س )۳= ۰ فان و سن 


۲ 0 
© إناكان جرد کب -۱ سا 


|[ مسلووی 
|3 أوجد المشتقة الأولى لكل من الدوال الآتية: 
0 ص (۷+ه س | سد( مس" 
3ق س = (س ۲+ س-۹)“ | وؤدرس)۔(ء۔ پ؛ 


19 أختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة ٠‏ 
© مشتقة الدالة د (س) = آس۷-۲ عند س = 


© مشتقة الدالة د (س) <[ ا س٣‏ عند س = :یساوی: 
1 ¢ صفر 6 "| 
© مشتقة الدالة د (س)= س +۲ س -۲ عند س = ۱یساوی: 
[-۱ 4 ۱ 4 سف و ۱ 
© 22 مشتقةالدالةد (س)< |( س۴ ٤+‏ س + ۲0۳ عند س <۲ ساو بر 
EES‏ 

1 


آوجد المشتقة الأولى لكل من الدوال الأتية: 
© ص عاس۲-۱(۱س)۲ | 9 سے (س )مس 
(ج س = (۴ س +۹0 (س +۳۳۲ ! ()ص سس +۱ 


جو س-(س0+۱ ۱-۲ ! (6د(س)-(۱+س)۱(۹ 


س 
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ال 
:| بأولى لكل من الدوال الاتية: 
ةة الأول 
"e ۳‏ 


0 س >( س 1 


وج نا خان ص دع "وغ =۲ سس" ۲ 


زا زز نا کان ص<٤×غ‏ ۱۴ غ< ۸ س 00 


]نان س = ۲2۲ ع = ۲-۲ س +۷ فأوجد مل 


72ں 
| [إناكانص = ع + غ ٣غ‏ داس +۱ فاوجد كي 
وس 
8 (نا کان ص د ۳ 2۰۱-12 فاوجد , > 
ن 1 کک د 5 
اکا دا کان س = عا )ع = س +( فاوجد کت عندما سے٢‏ ]¥ 


8 7 
اسان بك - وس۔٣‏ کک ےس۲ 


فاوجد .4 مد 
وجد چگ عندما س ۷ 


آگانا عادس۔ س١‏ و س دع" بع و تماع ١‏ ا 
نا دس ع س٣‏ ا فاوجد ا عندما س د۱ 0 
گنا عات ص - ع× 


دس بل نے 
+۹ <س + فاوجد , ۶ 


8 كك عند سے سم 
اا اه خانتس سا و سام ری 
20-2 فاوجد ہے 


كارن كان 
اساھ س۔۱۷۷ع 


سا + موس وفاوجد مک [+] 
سد 


= سا فاوجد , ۶ ص 5 
سكو اوجد ,کک عند سے 
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لاد عدس اع مهو ع دسا + ف 


a Eretz "لال‎ 


ET‏ ۔ ا 


ا آوجدمیل انماس ننحنی ادا ص: س )عند النقطة (-161) على هدار 
ااذ اکان س رسب اوجد کت عند سدم 

]دا کان ص" و س م-. أتبتأن.ص' [کست + موس 
الا ادا كنت س-|س-۱ فائیت ان ۰×س گ٣‏ سح 


انا کاندس غا ع- گل قاتیتان,ص٢2۶‏ 
د حادس ع فائیت ان :س' يبك + , 


wT 


دا كان ص" ۱۰ س ١‏ حيث | دبتاوجد قبمة ,مس )| 


2 أختر اإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة؛ 
© [ذاکانت س = ع + لے غ = سآ + ۲۵ 
رت 


«عندس-صفر [-۱ م صفر 4 ۱ 4 +] 
© إناكانت س =[ عع = اچ ورن : ككك. 
[+ ۾ چ Rar a‏ 

© داکادت س چ سے کا وين :یی 
آے ٩‏ 
© إذاكانت ص٦‏ 1 - س فا 


[-۱ 4 درس 


العسوحة ويا ب CamScanner‏ 


00-3 


ان ص< س فإنا: و سن 
انا 
9 8 س وين 
اع 7ری E‏ 
و من 8 
رم بن تان ص < (س +۳۱ رس ۲ند سس = فا 
ege ٩ ۲ ٩ ۶1‏ 
چنا کان س 


۷ 4 صند ۸ ۲ 4 ۲] 
وج مب زیت بمعدل ٣۱۰‏ /ٹفی برمي ل أسطوانى الشکل طول؛ ۱ 
,وس فإن معدل إرتشاع الزيت فى بر دش 
û û r]‏ 


Cara 


7 
ھا اکان سا + سا + م س +۲ ص += فأوجد كك 


7 ETE 


أوجد كك عند س ۱ 
ادا کان (ص + 1)۴ = (س -۲0۱ فالبدان !221 
| ا الاعات س =( )ع = س۲ +۲ س فاوجد بی عند س۱ 1ا 


انا کان س = سس" +2۲۱ = | س 1-1‏ فالبت‌ان: 


۱ ااا کان سس" سس ع ۔ ھا ہیں گلا عند سه للا 


ا حادس( سد - 1 قاتا او 


ساس 
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۰ مدتفة دا لیس 
إناكانت د (س) ما س فإن: (س) معا سن تھا 
البرهان غير مقرر على الطالب : 


۔ب سس ات ما د - ماس 


اس ماع 0پ کنا 


ہا وی شل ہا سم ی ساف ۳د 


= متا س ۱۸+ ما سس ×= میا س 
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تس 


سے ۰ و إلى ای 


2 با ادا غ طب ساس 
۷ ردا ادما 085 


0 کیا لأس +2)۳ = متا ٢(‏ س +۳) ۲*۲۸ متا ٢(‏ س + ۴) 
ہس 


یا ات ص = ما( 4) فإناء 


ہے میا (سن؟ +4) بال سس ۲ سن متا (ص؟ +4) 


و تة دة جيب تماق تسس 


وبصفة عامة إذا كانت ص = متا (د (س)) فإن ,ص" - د (س) ما (د (س)) 
َقَ انا كانت ص = میا (؟ س۱-۳) فان : ص٠‏ اس" ما ۲ س5 -) 


7 سس 


وبصفة عامة إذا كانت ص = طا (د (س)) فان ,ص" - “(س) قا" (د (س)) 
کات س - نا (س۱+۲) .فان ص/٣‏ س١‏ نا (س0۳) 
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المامر 
3 


هنا سا ناماس 
باس 


میں ری تسام 


متا اس + ها اد سس و۲ 
ها 


مثال 


آوجد المشتفة الأولى لكل من الدوال الأتية : 
لاس =۲ ماس دم اس 
TE‏ 6 ص ح ما س متا اس 


الحل 

)ص۱2 ماس 

0س = متا س 

© س = ما س + متا ١س‏ 

9س = ها س متا لاس 
کات یا س ×۲ یا ٣س‏ + متا ۲ س × متا س 


=۲ وا س ما ١س‏ + ينا ۲ س متا سن 
مثال 


آوجد انمشتقة الأوتى نكل من اندوالالاتية: 
لوس ح ما 5س +) الگا ص اس ما ۲ س +۳ میا چٹ 
09ا س = طا )س +( الا ص < س٦‏ ملا ۲ س + متا اسن 


الحل 


متا (٣س‏ ۴2۳۷۸۱۶ ما ٣(‏ س + 


متا سن 


52012000 


335 


اوی > س ×( متا ٣س)‏ ۲۶+ ما اس :۲-۱۸ ما 


۲ س هنا ۲ س + ما اس - ھا چا 


3 
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للم 
ہے 
وس ے ی۲( س +۳) t= ٤×‏ )+( 
اوس 
وضو و من ولا ۳ سن + قا ۳۲ سن ×۴ »سا - مرا ۷س یرم 


نت 


وس للا ٣س‏ +۳ س' قا "٣س‏ -۲ما اس 


اوجدا مرت وی لکل من لد وال ات : 


(س-ما ۷(۲ ۳ +۳) ©ص د ما (۱س +م! 


الل 
(0س-(ما (۱س+۳]" 
ت۳ ما( س + ۴) متا 0س +۲) ۱۷ ۰ 
٦‏ ما ۷(۲ س +۳) متا (۲ س + ۴) 


لس میا( س +۵ ×۲ (۲ س +۵) ۲ 


مثلع 
۱ 


<)(۲ س + ۵) ونا (۷ س + )1 


باعاتس- ما"( +س) .. فالت ان رما اس 
الخل 
ا( + س )ما( +سن) 


ما (w+)‏ = ما (w+)‏ (لأناما اهنا (laz‏ 


۶-ما۲س 


ل سوير 
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+ میا ۲ س) ×۱ متا ۲ سن = سا ۴ ست ۲-۷ ما ۷١س‏ 


۱ ود (1 + ما )7 
)+ منا؟8) (۱ م۷ :)+۲ ها 7۲ Yl‏ 
)ا( ما۳1 ما71 مالتر ۱ 


0+0 5 


لیب 

11 ] 
الیل 
“اص = ما (طا ۵ س) بقرض أنع = لا هس 


فنص دماغ ؛ غعطاهس 
وس 


ا ۱ وس )سمج د +٩(‏ متا 107۲ 
ا 


ts /‏ 
کے ہد = ەا اس 
تكد شا بش« میا × ہہ س 


EF WF 
جك :نا١٥ س × متا (طاه س)‎ 


+ = ما إلا قس) = معا (طا ۵ س) بده قا هس 


العسوحة ضوليا ب CamScanner‏ 


f 
کس‎ 


ا ۷ ما(س۔ 


]عند سلا > 11 يصنع راوید 
چپ هسام الإتجاهالوجب لحورالسینان 


وڈ ما(س 3 وس - اهنا (س لت 
ق سا( 
سد وٹ رش .ميل المماس = لا م2 
و 


م0 24" 


1 إناكائت ص = ی٢‏ س أوجد معدل تخیر ص بالنسبة إلى س عندما س ے 25 


الحل 


:معدل تغیرص بالنسبة إلى س = ميل المماس - يلد 


.ص _ مالاس*.-١*اوا‏ ۲س 


۱ 
ھا ا سام دی وس (ما اس)۲ 
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© إذا کان د (س) = (۵ - ۲ س)؟ فان (۱) = 
٩ ^-1‏ ع osê‏ 


© إذاكان(س + ص)" - 


© إذا كان متوسط التفیرفی د - ۳,۲ عندما تتغیر س من ۷ إلى 01 
4 ۱ ع 


نے 
E N‏ تما ا 
بن +۲ عندما س >۱ 


متصلة مند س -۱فأوجد قيمة انثابت | ثم أبحث قابلیۃد للإشتقاق عفد ۳ 
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الإحانات المسطاة 


كغ" ۵ 
نسح طا سس فان وي 


[قاس ‏ قعاس 


أ قااس 4 فااس] 


پات هد (س) = ماه س فان ۵ (سس) 


[ہ لم ماس ي ۵متا سس أ #متا هس ] 


جإناكان ص = معا إن س = 
.3 4 صند 4 + 4 ۱ 
ڑڑ تا 4 ما۳ 4 صفر م پ] 


مها ۳)- 


(© غ اذا كانت ص = ما (۲ س + ) فان ص" 
[۱منا اس ) -۲هتااس فى متا (اس+9) م ۲منا (اس+ه)] 
(©إذاكانت ص = طا (۳ سس - 4) فان ص = 
(6-wr)lbr]‏ 4م (wêr‏ 4 

٣ضا"(٣س-٤)‏ فم ۳نا'(+س۔-6)] 

300 ذا كانت ص < ۳ متا (۲ - 4 س) فان ص = 
[4ما (4-۱) لم اما (ا-اس) 0 

df )س٤۔۷( la‏ -۱۲ها (4-۷س)] 


کانت د (س) = س؟ + ہا وس فان (س) - 
[۷ س۔-٤‏ ھا وس س١+1‏ ماس ل 
اس +)متا وس 6 ۲٢‏ س+؛ما؛٤ت]‏ 


02لا ضانت ص - ۲ س - ہیا ۲ س فان ص“ 


ها اس لم ۲ممااس فى ۴اس فى ۲-۲مااسا] 


كس 5 


العسوحة ضوٹیا CamScanner‏ 


المافر 
۲ +1 
3 1 ٠ئ‏ روس )اند( 
3 () وق إذاكانت د (س) جو ۳ TE‏ 7 
۱ 5 | 
فان( س 
ا ق 
Rr 0000‏ 


E 


[ه+اقا"كس م + قاس 


9+قا ٣س‏ ل [l4‏ 


(س نا'×س' م ۹ سقا' ٣سا‏ ن 
سیا مس" فم اساقا ۲سا 


كد و دع ۸۱ سم 


(aA O‏ =“ بس [صفر ‏ ا 8 ١‏ ل ۔ايا:] 


© ہے (ما ۹۵۲+ ما ا دس 
[صفر م ا م ری شیا 


0 
2 


(متا "س + ما" س): 


هه , 
[صفر فم ۲ لم ۱ م ماس متا سا 


اج (قا س -۱)< 


ڑا اس 4 اطاسطاس م اطاس فى ساسح 


ا 
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[لاس ‏ قاس 


پل (ا س 


0 
ارجا 


[ما اس ) ٣ا٢ت‏ 4 


وک( ما س متا س) 2 سس 
9 [ متا اس ا ھتاس ي 


دناس ما 4 س)= 
[هس +۲ ماس 0 
متا ٤س‏ + ما ٤س‏ 
ماس - ما 


من -] 


0 


ا[ أرجد الشتفة الأولى لکل من الدوال الآتية: 
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4 نخاس م -قا١س)‏ 


[منا ۳-۱ 6 كس هيا ۴۷سا ل 
متا  )۳۲۳-۷(‏ ٦س‏ ھتا (۷-٣ص٢]‏ 


]س١٢اھ۔‎  تساام۲-‎ 
]س٤ام٢‎ ) س٢اھا‎ 


۸س متا كس +۲ما ٤س‏ م 
ا ۸ ٣‏ ھنا؛س+ما٤س]‏ 


[-ها! 4 هاا ك تاا 4 -مااا] 


()ص< یا ۲س | )ص ء مالس 
© ص × متا چ ۔ 00 88ص < ما( س+۷) 
سما (س!+۳) (rewe) = AO ١‏ 


6ص ٣‏ طا (۷ سس +۳) .۰ ۱ 0)ص-طا (mewe)‏ 


© ص = س ما س؟ | O‏ = کار 
© = س'ما (س؟ +9 | هس ھا۲ متا وس 


۔ طا ١‏ 6909 سے 
© س ا 01 بے 


531 م ص _عاس 
وعد 238 یش 


|[ أوجد المشتقة الأولى للدوال الأتية: 


0 سے لاس (ما' اس +متا اس) ! 0 ص-قا اس - 
RO‏ سوس میس وس > سما سء 
609 ء× طا لس" | لصح ما سوم 


ما (پ) 0 "سمي 
5 1 
لا سص< ما٣‏ ٣س‏ | 8262 ٤٤۷‏ ا س 
ہے را | 6 ۳۰× ھا (منا س) 
ا اوجد امشتقة الأونى نكل من الدوال اتید 


ہہ إووس.وجد 
0 یاس ما ۱ TEYO‏ 


اق اوجد تدای عل من ادرال یج 
٤ ۹‏ 
0< ھا س هنا + منا سن ماک ١‏ © سما ما + ما ما 
5 
طاس+ اگ ! 
60 سس | طا سر 
لطا سس با AON‏ رت -طا اس" 


العسوحة | ب CamScanner‏ 


1 
لت 

پیب اعد 
1 یاس | © ساس 

۱ 0 

3 اس دما اس طاست 1 © ص دس طلا( س -) 

س دل لاس0۳ - ماهس | (0) س۲ ما چس لس متا اس 

1 ۲ 

3 س- ها لد | (0) ص دس" واس 

م س =( س +۱) طا سا | سس +۲0 ماس 
ی المماس لكل من المنحنيان : 


0ص ما اس عندما س = یساوی 
[۱ ۰ ۲ 4 صفد ‏ ۲] 

© س = ما (۲ س -:7) عندما س = ۲ یساوی 
[۱ 4 ۱۰ 4 صفر م -۲] 

© س = ما س + ما اس عندما س = ج یساوی 
[صفر م -۲ م ۱ 4 ۲] 

© س۲ ما ۳ س + 4 باس عندما س = چ یساوی ۰ 
٩ 4 ۲-[‏ 44 ۲] 


6 ص = س متا ٢‏ سس عندما س = لگ يساوى... 


© سح متا س طا س عندما سس 


© سء علس مندماس 9 
r]‏ و ۲ 
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۳ تعاس نات 
١‏ ا س = سس ما باس عند النقطة[ د ) يساوى ... 


۱ تر یرہ 


©) ص یا س - س عند النقطة| 
زم 4 ٩۳ ٩ ٩۳‏ ۵ ۳ 


هتا ؟ سن عند النقطة( ۱-3 ) یساوی 
کاس مامت )۱۵ م 


7 3 أنبت ان انماس دلمتحنی س = ہیا س عند س = يصنع مع الإتجا ویب 
لمحورالسينات زاوية موجبة قيسها كبك 


کانت ص - (م| ۲ س + متا 4 سی) ۳‏ فأوجد , كك 


]دا كانت س = مت *(۲ -۳ س) + ٣ص٢‏ فأوجد ,کک 
إذا کت س م1 + ونا ؟ سي فاوجد ,کک متدماس ا 


ITT 
= أوجد شت إذا کا س ےا عل عندما س‎ 5 


]دا كانت ص = متا (7-7 س)" 
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زرد وس 1 
Theo‏ ع = ما ٢س‏ عند س = 7 سس 
28 س-(۱ 6 +۱ 3غ متا ۷س عند س =£ 7 


و ات س = ما' س - متا" س أبن أن ' وس =۲ ما اس 
جوع إناكانت ص - (ما س + متا س) أثبت ان ہیں٢‏ میا اس 
رع إذاكانت ص ×۷س ما سس متا سس 

وانبتأن, كسلا یا لاس ٣+‏ س معا ۲ س 
ع کات سس هایس ابت ان رلب 


89 إناكانت س - أثبت أن :(۱+ متا س) ١-2‏ 


ما سر 
۲+متاً س 


دا كانت ص = ریا ۴ س أوجد معدل تخیر ص بالنسبة إلى س عندما س = 


اه 


3 
گ3 انا كانت ص = تا ۽ س أوجد معدل تغير ص بالشسبةالی س عندما س = ج 


ألأأختر اإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
عنم ؟طا سن 
0 فا و و 


لاس بقااس الى قاس ي ٢ئاسا‏ 
0 ما س متا )د سسس e‏ 
سر ہر ور بے ہت 


i کہ‎ 0- 


العسوحة ويا ب CamScanner‏ 


0 (ما"س)- 
[ما+س فم متااس 4 ماس م .- 
0و (قا ساد 
[قنا س [ تاس 4 قا س‌طاس 4 
بوص 
©)إذاكان ص = میا ٢‏ سں۔ ہا "س فان :و تسم 2 
[- ماس فل ۰٣ات‏ م -هاكس ىم 
دا کات ص وا س ( ہا س + متا س) فإن؛ كن 
لاس ي ۰ اسطااس ل وار 


0 کانت: 


سی سر 
[صفر ‏ ۱ 4 4 لاس 


5 مسان تقس مستویات علياف افر 


دا كانت س ]٤ع‏ +7)غ = مدا س أوجد , كك 


ااذ اعات سے عات عت قالیتن زوم یا اس فض 


اذا كانت ( ۲۰ ) تقع على منحنی الدالة ص - | ہا س میا س + ی وکانت دا 


2 


المماس له عند هذه النقطة هى ۲ ص + ع سن + م -. فأوجد قيمتى | )ب 


ااانا کان س = ما یماس البت‌ان: بت ییا اس 


: 


العسوحة ضوليا ب )090056950۵6 


مبل الماس لنحنی عند أى نقطة (س ) ص) الواقعة عليه هوا لشتقةاألی لدالة هذا 
التحنى حيث ص×د(س) 

اوان 

میل اماس للمتحنى ص - د (س) عند النقطة. 


اس ص ) الواقعة عليه = [ ر ]رس ) 


گا ۷د “ساس 


,لحورالسیناتد. 
تجهالوجب: 
حيث و قياس الزاوية الموجبة التى یصنعها الماس مع الإتجا 


العسوحة ضوليا ب 00056950۵80 


الماد 
3 
3 


تن ۴٠۱‏ میلی: 


) ل // ل إذا وفقطإذا كان ٤‏ >۴ سب 
٥م‏ لي" نا ونصدلتا كانم بج-٠‏ لشرط التعامي 


ونستنتح من ذلك آن 
ميل العمردی على النحتی س < د (س) عند النقطة الواقعة عليه ہے 


إذا كانت (س, ) ص ) نقطة تقع على متحنى الدالة د حيث س - د (س)ء )میں 


المماس عند هذه النقطةفإن: 
() معادلة المماس للمتحنى عند النقطة ( سي ؛ ۸) 


ھی 


ص۔ ص = م (سس - سا 


ن معلومین ل, ال فإن : 


(شرط النوازی) 


ساس 


([6 معادلة العمودی على المنحنى عند النقطة (س, ) ص ,)ا 


ص۔سص 


ات إذا كان الماس يصن زاوية موجبة قباسها م مع الاتجاه الموجب محورالسینات 
فان ميل ماس = طا و 
ت إذا كان المماس یوازی المستقيم | س + ن ص + ے ے٠‏ 


فإن ميل الماس = ميل الستقیم العطی = 


آما إذا كان ماس عمودی على هذه لستقیم فان ميل اہی _ معامل ص 
© إذاكان المماس يوازى محورالسینات فان ميل الماس = صفر 
ت إذا كان المماس يوازى محورالصادات فان 
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معامل 3 
ج ری ایانم 


معامل سن 


میل المماس غير معرف ای آن: 


0 
نمی العشتقان 
پیٹ مه 
تی يمريانتقطتين ٣(‏ + )جس 


اص ]میدد۔ ٦وت‏ گر 

.8 لیم قرو ہک 

ن بل یراس موجبًا فان الماس يصنع زاوية حادة مع الإتجاء وجب ور 

: الماس سالا فإنه یس زاوية منفرجة معا ایا 

ڪان ميل وف د مع اگتجادالوجب احورالسینات, 
سی زقطةتقاطع منحنی مع محورالسینا: 
"ی تتاطع منحن مع محورالصادات نضع 


مال 


رید النقط التی تفع على المنحنى ص = س٣‏ - ٤‏ س +۲ والتی عندھا ميل 


.ل ص2 (-4-۲)۱(-)+۱-ه 
عندما س5١‏ ص< (۳)۱ -0(4 +121 


| التقطهى 1-7 9) 00-6176 
مثا 


أوجد النقط الواقعة على متحنی الدائة ص ب سس ۳-۴ سسا - ٩‏ س والتى يكين 
الماس عندها موازيًا لحورا لسینات. 


الحل 


دص تنبا ةين 


المماس يوازى محورا لسینا 
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مسآ رب 


مس کا ست 


بر ص د (-۲)۱- ۱-۱۳ ( یر 


ص-(۳)۳ - ۱-۳۲( 


0 موازيًا للمستقيم ٦‏ س - ص - 
|| دی 


الخ 
5 
20# ہا 


(0) :۰ المماس موازيًا للمستقيم ٦‏ س - ص - 2۷و 


ميل العمود - ٣‏ 


کی سمدم 
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0 
یں فا 
یل الواقعة على المنحنى ص = ہیں ےج والتى عندهاالمماس للمن 
ون وںسٹقیم ص = سس + 4 
5 


فصني لس ذا ۷ رس )يرد 


۳ (س 0 


مقلع 


آوجد معادلتى المماس والعمودى ٹلمتحتی ص = 
التحنى والتی إحداثيها السينى ١=‏ هل النقطة | (-4)۳)تقع على الماس؟ 


س+ ٤‏ من النقطة الواقعة على 


یب اهر 
رت عند س۱ ا ساد + 
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_ س+۱- سدم 
(س +۲0 


(ميل المماس) 
(ص - ص ) = (س - سم 
(ص -۲) <- رس -۱) سے 
a‏ | 


معادلة العمودى ھی (ص-صم 
اص -۷-۷(س -() 


جا (س-سم) 


بالتعويض بالنقطة (-۰۳ 4) فى معادلة المماس 
ہ(-۳)+01اسدوے .:. النقطة (-۳ ) 4) تنتمی تعادلة الماس 


مالع 


أوجد معادئتى المماس والممودی للمنحنى ص = س ما ۲ س عند النقطة ( 15 


الحل 

× ص = سن ما ۷س تس 1۷ میا اس + ما سانا 
وص 

کسی 
ات ]بج عه )سا( 

ميل المماس (0) ۱2 

EAE‏ (ص - ص ) دم (س- سا 


۲ سن متا ۲ س + ما ۲ س 
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1 و ی ات 
يساوى ه 


النقطة (1) ۳) تقع على | 
++ 
ميل المماس للمنحنى عند أى نقطة عليه / يفا 
دص 5 
“نامه 

بالتعویض فى الممادلة (1) عن قيمة | 


أنبت ان مساحه لت الحصوربین الماس لمنحتی ص = حل (حیت ای > 
عند ای نقطة عليه ومحورالسینات ومحورالصادات تساوی ۲ وحدة مریعة 


اح 


أو 
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(معادئة المماس ی 


١ص‏ در 


معادلة المماس عند النقطة (-1؟) هی (ص- ۲) لجس +1) 


1 
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زا 


هنن تطيقات على لهشتفات 


بر سس - ۴ ص + 


وص وح س +1 


لإيجادنقطة تقاطع الماس مع محورالسينات نضع ص 


301120059 
معادلة العمودى عند التقطة(-۲)۱) هى: 


(ص -۲)--۲ (س +۱) 


۱- ے ص <- سس‎ ١ 


لایجاد نقط تقاطع الماس مع النحنی : 


ص = سن 44 مسآ - س ع صن = سن 1 
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کی 
باص دودح -؟ النقطة ۱ -۲) 


سے با - ۰-۱ التقطة(-۰:۱) 


لاعس 


(ص+۲) = (س-) 


معادلة العمودى عند النقطة () -۲) هی : 
اصن +2۲ سن -۱ ای ہے جیب 
| 


12 
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78 
لا على لهات 


[ماس - متا سس متا س-ما سس ب 
ھا س + متا س -ها سن متا س] 
© جك یج [صفر 6 ۱ 4۵ ۲ 4 ۲] 


5 
© جره س + طا ۲ س 


[ه+طا كس فم +انا ١س‏ ¢ فهنا!اس ¢ و+اقا'س] 
© معدل تخیر س٣‏ + 4 بالنسبةإلی س عندما س = 
Iw d r û ¢ û ۷[‏ 


© إذاكانت ص = ع۲ +۴ ع +ه» 


وس 2 7 
فاوجد ,شك بلط 


(5) صفيحة على شكل مريع تنكمش بالتبريد محتفظة بشكلها المريع 
أحسب معدل التغير فى مساحة الصفيحة بالنسبة إلى طول شلعها عندما 
يكون طول الضلع ۸ 
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ثانا مسائل المستوى الأول 


۳ الإجائة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة ٠‏ 
© 3 ميل المماس لنحنى الدالة د حيث ص = د (س) عند أى نقطة عليه و E.‏ 
وس 
22 4 وس ٩‏ ی 
() میل الماس للمنحنی ص - (۲ س - ۳)* عندما س < ۱ هو 
هع ۳۵ رج 
)ميل المماس للمنحنی ص سگم عندما س = ٠‏ هو 
$a ۲۰ ٩ ۱-[ ۱‏ 


أ صقرا 
© 2 میل انماس نلمنحنی ص = ما دی ی 
۱ (3 ه ع و 
(2)ميل العمودی للمنحنى ص = داعسا ایس 
۱٩ ¥ ٩ ۲ 4 +[‏ 


سورس بت = ما ۲ س عند النقطة التى تقع على النحنی 
واحداٹیھا السینی = يساوى .. 
8٢ ۱‏ ۱ م صفر فم غیرسرف] 

© )ذا كان المستقيم ٤‏ ص -۲ س + - , مماسًا لمتحنى الدالة د عند النقطةالتى 
إحدائيها السينى ۲فان د 0) [+ 4 ؟ 4 5 مغر 
© 63نا کان الستقیم ص < ۸ - ۳ س مماسًالمنحنى الدالة د عند النقطة(8)-1) 
فان د (۱۳ ۲ 4 صفر لم -م ۱4 
® ذا كان الستقیم ۲ س - ص + ۷ = . عمؤديًا على متحتی الدالة د عند الثقطة 
(-۲۰۱) فين (-0) [-۲ ٩‏ ۷ 4 + 4 ۲ 
© اماس للمنحنى ص -(۳ س - ۳)١‏ عند النقطة (11) يصنع مع نج 
الموجب محورا نسينات زاوية موجبة ظلها 


له ۵ مضأ 


العسوحة ضوليا ب CamScanner‏ 


9 المماس للمنحنی (س + ص)۷ ۱ عند النقطة (. )١)‏ يصنع مع الإتجاهالموجب 
لحورا لسینات زاوية موجبة قياسها = 


(ہٴ 4 ۲ 4 d Mo‏ يض 

9 ميل المماس للمنحنی ص = س | س | عند س = ۳ هو 
[٭  ٩4 ۳ 4 ١٠‏ ۳ا 

()میل العمودی للمنحنی س = س | س -۲ | عند س > -۲ هو 
û +- ¢ ۱]‏ ا ت] 

© 3 معادلة المماس للمنحنى ص ب (سس - ٢)١‏ عند النقطة (15) ھی 
س- ۲‏ ص-عس-۲ في س-۲ص- ۳‏ صداس] 


835 آوجد قباس الزاوية الموجبة التى يصنعها اماس للمنحنی ص = س! + ۱-2 


مع الإتجاه الوجب لحورالسینات عند س ۱2 el‏ 


[# أوجد قباس الزاويةالموجبة التى يصنعها الماس للمنحنى ص س مع 
الإتجاه وجب تحورا نسينات عند النقطة (66+) زا 


أوجد قياس الزاوية الموجبة التى یصنعها المماس للمنحنی ص = س (س -۱) (س )١+‏ 
مع الإتجاه الوجب لحورالسینات عند نقطة الأصل. اس 


ع آوجد قباس الزاوية الموجبة التى يصنعها العمودى على النحٹی ص = ۲ س؟+ ۷ 
مع الإتجاه الوجب لحورالسینات عند النقطة (-۳) «) لأقرب دقيقة. (rata)‏ 


أأوجد قياس الزاوية الموجبة التى يصنعها المماس للمنحنی ص = ما ۷س مع الإتجاه 
الموجب لحورا لسینات عند النقطة (17 ۰4) ۳۳ 
؟ + ۴ سس -۱والتی يكون عندها 
ميل الماس للمنحنی یساوی1 10-۱۳۸۱ 


لع آوجد النقط الواقعة على المنحنى ص = س ۲ - 1 سس 19-۲ س +۲۰ والتی یکون 
عندھا الماس موازيًا لحورالسینات:" 1000۱۰0۸-۸ 
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اع وجد النقط الواقعة على المنحنى ص = س٣‏ - 4 سل + ۴ والتی یکون 
للمنحنى یس ای موجبة مع اجه لوجب حور سینت 


ع ف ليافيات 


!)69 وجد النقط الواقمة على للنحنی س ۴س 11-7 س + ف والتى يكون نی 
© موازيًا للمستقیم ٢‏ س + ص - مر 
© عموديًا على المستقيم ٢٢‏ ص + س ٦×‏ 
© يصنع زارية موجبة مع الإتجاه الموجب لحورالسینات ظلها ١=‏ 


۱ [آوجد النقط الواقعة على منحنى الدالة ص = (س - ۳ -1 والتى عنده بر 
۱ يوازى الستقیم ٢‏ س + ص - ۱2۳ 

17 آوجد النقط الواقعة على المنحنى ص = 
ا موازيًا للمستقیم ص = س +4 الو 


ا 


أوجد انق مد الواقمة على متحنى الدانة س - جح والتى یکون عنددا امد 
عموديًا على المستقيم ص + س -۷ اس 

[] انا كان س د[ [ فأوجد النقط الواقعة على المنحنى ص ادمااس 
ویکون الماس عندها یوازی الستقیم ص + س ٠=‏ ان 

!3 أوجد انتقط الواقعة على منحنی الدالة ص = ما بس + متا سس والتییکون عندها 


اماس موز لحورالسینات حیث س 3[ :۳ 5٤‏ 


[] وجد معادلةالماس للمنحنی فى كل مما ياتى عند النقط المعطاة: 
© ص -۲س۲- 4 س5 ٣+‏ عند النقطة التى [حداثبهاالسینی۲ 


© سدس + ل عند النقطة( ۲+ 

© تناس ءاس حك عند النقطة (4)4) 
اس 

© ص<(س' + س)(س۵+۴) عند النقطة (-۲)-0) 


0 سء جب عند النقطة )۲٢۱(‏ 


© من د (س۲- ٩۳‏ 


عند النقطة (161) 
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امسر ,$( 
عند النقطة (۱:۰) 


عند النقطۃ(7٤۱)‏ 


عند النقطة(۱ع۰) 


6جٹ عند النقطة(۵4۳) 


عند النقطة (44) 
مد اتتا( چ( 
عن اتتا( ۱( 


0 س۲ ما س + مدا س عند النقطة(كك 12( 


3 أوجد معادلةالماس لنحنی الدالة ص =( س -۲) (س +۱) عند نقطتی تقاطعه 


مع محوراسینات. 
اد معاددة انماس للمنحنى الذى معادلته ص -(؟- سس عند نقطة تقاط مع 
ایم سس جج 


معادلة العسودی على النحنی ص س ٦+‏ عند نقطة تقاطعه مع الستقیم 
E‏ وسا 


83 بت ان ناس لرسوم للمنحنى ص = سس" + س عند النقطة (١١١)يكون‏ 
مودي على انماس اٹرسوم تلمذحنی ص ٢‏ - ]سس عند نفس النقطة. 


الماسات لنحنى الدالة ص = س٣‏ + س + ۲ عند اى نقطة عليه تميل بزاوية حادة. 
محورالسينات ثم جد معادلتی الماس والعمودى للمنحنی عند النقطة س <-۱: 


118/473 
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تا کٹ 5 
بت انی وں نے می - با عند ای نقطة على النحنی 


منفرجة مع الإتجاه الوجب لحور 


ناریو 


ع فالريافيات 


جد معاد اماس والعمودى نی الدالةص <۲ ھا ست + ۴ متا سن عدر و 
تقاطع النحنی مع محورالصادات ٠‏ ا یی 


أً انا كان النحنی ص ےم س ۲۔۷ س + ٤‏ يقطع محورالسینات فى النقطتيز, 
أثبت أنالمماسين عند | »ب متعامدين. 


۳ 


1 


[]وجد النقط الواقعة على المنحنى ص = س٣‏ والتی‌یصرالماس| اللمنحنى عندى 
۱ بالنقطة (64,) mel‏ 


آوجد مساحة سطح الئلٹ المكون من محورا لسینات وال اس والعمودی عر 
اللمنحنى ص = س؟ - ٩‏ سس +۱۳ عند النقطة (6 ۵) الواقعة عليه ۲۱۲۸۱ رسامريم 


[] دا كان متحنی الدالةد هو ص = (س - م)" + ٣‏ أوجد ٠‏ 


(1) معادلة المماس عند نقطة تقاطعه مع المحورالصادى. eem‏ 
© إحدائیی نقطة تقاطع هذا الماس مع المحورالسينى. ۳ 


(©) مساحة المثلث المحدد بهذا المماس ومحوری الإحداثيات. سايم 
2 ادا كان المماس للمنحنى ص = عند اننقطة ى فى الريع الأول يقطع محوری 


الإحداشیات فى النقطتين م ں فأثبت أن مساحة ۸ م و ن ثابتة ولا تعتمد على 
موضع النقطة م الواقعة على منحنى الدالة, 


مكيب یساوی-۸ عند النقطة (4-0) 
آوجد قیمتی |)ں تھ 


إذا كان المتحنى ص = | س٣‏ + سب س٢‏ يمس الستقیم ص =۸ س +8 
عند النقطة (-۱) -۳) فأوجد فیمتی | ) ں ۳ 


إذا كانالمنحنى ص - (س' 5-1 س) (] س + ب) يمس محورا لسینات عتدالنقطة 
(٥ء)‏ ویمس المستقيم ص =۲ س عند نقطة الأصل فأوجد قیمتی()د ‏ [4:] 
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5. 


نیتم المشتقان 


ذا كان اماس لنحنی الدالة د حيث د (سن) - | س۲ + ب س +۵ عند التقطة 
و م) الواقعة عليه يصنع مع الإتجاه الموجب لحورا لسینات زاوية موجبة قياسها 
هع" قأوجد قیمتی | )ب Ir‏ 


مسائل تقيس مستويات علیافی التفکو 


سن وس + عتماسن ۱ 
نا كات ان حیدہ (س) - [. 


٣س‏ عندماس > ۱ 
فابلة للإشتقاق عند س < ۱ أوجد معادلة الماس لنحئی الدالة عند هذهالنقطة ‏ (س-سیم 


این قيمة | د م التى تجعل محورالسینات مماسًا للمنحنى: 
اس = س۲ - | س + | - ١‏ ثم عين نقطةالتماس. leew‏ 
7 
2 اوجد معادلة المماس لمنحنی الدالة د حيث د (س) ےک هند سن ٢×‏ (و س س )| 


ا 

]بت ان الماس متحنى السادة ص = س | س | - ۲ س عند النقطة س ےپ 
يوازى العمودى على منحنی الدالة عند النقطة س = ٠-‏ 
0 9110 

لیت ان مسادید اماس سدستی کپ" سج - ١‏ عند النقطة (س » ص) 


[ااوجد معادنة المسودی للمتحثى د ١س٢ ٣-‏ سس + ۵ عند كل من نقطتی تقاطع 
مع الدائرة س٢‏ ۔ م سس + ص٢س‏ ۷۵ سس ۶ ٣‏ مس اس ۶ س م امن 
أل جد قيمة | التى تجعل استقيم ص ٤=‏ س + | مماشا فلمتحتی ص ب سب 
اوجد معادلة الماس للمنحنی: 
ص +8 [س ص - س" عند النقطة (4)1) آ۸ س + موود 


۹8 
كانت(" ) تقع على منحنى الدالة ص - | ما سن میا سن جاب 
الگانت معادلة المماس له عند هذه النقطة فى ۲ ص + ع س + م 


فاوجد قیمتی | 3 ۳۰ 
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إذا كانت الدالةالمشتقة للدالة ص هی فان العملية المكسية لها وهى إيجادس 


إذا علم حبك تسمى المشنقة العخسية: أو عملية التكامل. 


وص 


3 ۳ ف 0 
فمثلاً إذاكائت ص = سیفن ہے = و سس وإذاكانت وس دس 


فان الشتقةالفكسيةفى: سرا أو سس" +۱ أو کر او ہیام أو 


ان جميع هذه الدوال «محموعة المشنفات العكسية للدالة, تکون مشتفتها :سس" له 


1 ۵۹ 
یہ سی بالرمزث لیدل على هذا العدد الثابت فان س = سا 


تكون مشتقتها سح و سره 
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أن بصل للتعريف التالى , 


۳ 
(س) = د (س) دک 


يقال أن الدالةت مشتقة عكسية للدالة د إذاكانتت 
فى مجال د 


مجموعة المشتقات العكسية للدالة د تسمى التكامل غیر ال 
بالرمز | د (س) و س [ ويقرأ تكامل دالة س 


0 
كرس" + ه) ماس" .+ س٦‏ واس = س٣‏ اث 


گنه 5 5 
شب (س )= سا ]سک و سن = س یٹ 


0 ۷ 0 1 ان اة 
چش (۷ سن!) < ۱۵ سا [٤١س٦و‏ س۲ س۷ +ث 


ولتعیبن قيمة الثابت ث یلزم معرفة قيمة التکامل عند قيمة معينة للمتغير الستقل سس 
وهذا خارج نطاق دراستلد. 


مثال 


أثبت أن الدالةت حيثت (س) = س۹ هی مشتقة عكسية للدالة د 


حیث د (س)- م س* 


الحل 
نوجد مشتقة الدالةت فیکون ت) (س) حل ×۹ س۹ ے مانس" 
أى أن اند لت مشتقة مكسية للدالة د 


ت (س) = د (سس) 
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المامر 
| سا“ و س = اش حيشاث' 
الا نضيف للاس واحد ثم نقسم على لأس الجديد + 


خایت) ں عدد تسبى ) ده ۱-۶ 


= | س + ث حيث | عدد حقیقی ثابث 


فا مو سوس مث . [ وسس سم سن بت 


ال 


تحقق من صحةكل مما ياتى: 


سوس سامت ©[ سيوس 


:تسوس توبن 
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٥ 
هنن لتكامل‎ 
منال‎ 
اوجد 60۰[ س٤ء س @] س“ وس‎ 
0س وس 0وس‎ 


إذا كان كل من د » م دائة قابلة للإشتقاق على فترةما فان 
©[ درس) و س<۱[د(س) وس حیث) دع* 
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مثال 


س + صسصص 00 
©1س'(وس مال مت 


الىل 


© (۳س۲+س-ه) وس 


]۴ س؟ وس + ]سس وس ]ووس 


0 3 


مزا 
ماعل عب وین واه 
۴ الاك ای 


© سا + س +۳) وس 


0-7 

<[|سآوس+[ وس وس+[۲ وس 

= ]ساس +4[ س وس +۳[ وس 

0 ۲ 

کسر رہ م س اث 

سس ٣+‏ س' + مس ون 
©1س'(وس -حل) وس 

] (۲س۲-۲س) وس ۲2[ س٣و‏ سن -م] سوس 
+شعس؟- چ س۲دث 


© (س-۳)(س +۳)وس 


=](س'-۹) و س=] سن" وس[ و وس 


١ 


۲ 

س 
ےا یت ۳ 
ہی۔۔۹ س + شع سس ۹-۲ س + 
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چا (۱-۳س)۱ +۳ س مث 
(یجاد (داكة)* × مشتقتها مثل : (س۳-۲ س +۵) ۷7 (1 مس -۳) و سس 
فإننا نلاحظ أن , 1 


و (س) = س5 مسن + 6۵ ۵ (س) ٢‏ س -۳. 


:| لسن ؟ م سن + )۷(۷ سس -م) وس 


(س؟-٣‏ سیخ ق ےج س ی + ھ) مث 
اا = چ (سآ-۲ س + م) 


[(س-۲۲ وس ©[(س+ )وس 


تیج 3 
يسكس عرس و دوس 
س٣‏ 


E 
الىل‎ 
اہی ۲۲ و س - ]رسن ٤۲س + 4) و سس‎ 100 


العسوحة ضوليا ب 00056950۵0 


ا 
]ادوس -[ساوس - ]4 وس +[ س ٣وس‏ 
5 


لاس۲ -س - س +ٹ 


اس +۲)(س۷-۲ سس + )ا 
(س +۲) 


= [ (س۲-۲س +4) وس 
= ] سء سس -۷ ]سن وس + ]4و سن 


موب دسا نوسي 


مثال 
أوجد :109( س -م)” و س ٤س‏ )»+ ]س 


0 8 
اسر 1 (س -۳) (سس۲- ٦‏ س +۹ 


الحل 
وس "وس عل وان بن 


لے( س -۴)ا+ٹ 
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دگل 
|1۱ ++ ]س 
] (۲ س +۷)* وس + ]۹ء س 


۰ 
لب وس بن 


x= 
0 0 علد‎ 
س +ث‎ ٩+ )۷+ ےج (۲ س‎ 


۰ 0 


میں 
(۷ س +306 


پر سخا بن 
ےہ د 


-«[(۷س + )وس د لك 
3 


موس + + عسطلووث 
(۲ س )٩+‏ 


68[ (س -۳) (س۲ - ٦‏ س + و) وس 
= | [(س -۲)(س-۲)۳] وس 


< | (س-۲)۳ وس حل (س -۳)٩+ث‏ 


مثالع 


اوجد+0] س*(١‏ + ل )"وس 


09| س (س+ ۲)۲ و سن 


[ (س + ۳)*و س = ا( س + ۴ )اث 


ير 2-00 ويم 
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حش رهس +۲) + ٹ = چیہ س +۳) ۷اس ۲ ہن 
62س (س +)* وس بإضافة ١‏ وطرح ۲ من س 
>[ (س +۲-۲) (س +۲)*وس 
= [ (س +۲)(س +۲)* وس -۲[ (س +۲)* وس 
-] (س +۲)* وس -۲] (س +۲)*و سس 


e 
5 


0 شش 


+ ث = (س + ۷)۷- (س ۲4+ 


0 
(سجی) > 


1 د 
=|( س +7)4و سن - [زس +4)-7و سن 


۷۳ 
رش 


5 (سیبی3 ۶ 
2 2 ےک ہہ 


37 
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مال 


أوجد ٠‏ 
۱0 س(۲ س )۳وس 


0( س-۲) (س۲-۲س + )وس 


الحل 
دس (۲س۲)۵+۱ وس 
و (س) ت ۴ سس جوع (س) ددس 


iî 
سی رعس ویس لالع شك نے بے ہم یی‎ 


as 
سکپ وس | سس۲( سس +۱) ۳ وس‎ 18 
س"‎ ٤= د (س) = س» +۵0۱ (سن)‎ 


رس؟ 


.]٤س٣‏ (س۳)۱+۹ و سس = 
© ]۲ س -۳)(س۳-۲ س +ه) وس 
د (سس) ص٣س‏ + )دا (س) لاسن ۳ 


]س -۲) (س؟- ۳ س + )۷ وس = (س؟۔ ٣‏ س + ۹)۵ +ٹ 


بد (س) دوساو 6 ا(س)= ۷س 
1 
:| س (ه سس۲ +۹)آو س = ]اس (ہ س۲ + )و س 


ED 0 


0 
و (ه س + ۳)۹ +ٹ 
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6 ما (اس +ت) وس - ما (اس +ب)+ث 
0 متا (اس +ت) وسح اما (اس + ت) +ث 


©1قا"(س +ں) وسح لطا (اس+ن) +ش حيث ث تابت! 


ف [(س۔ ما )ی س = س + متا س +ٹ 


وأنضًا ][4 معا سء 


0 
)وس 
<] (4 متا س + نا س +۱) وس ٤<‏ ما س + طا س مس وٹ 


كما أن ]ہیا («س +م) وس = ما (اش +۳) +ث 


ھا نا" س - ما اس ے 
٢-9‏ ما س دمتا ۲س 
ہا" س = میا اس 


ما س متا 
6 منا؟ سلپ + 


تب ي ‏ 2 کا 
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0۰ت + سا سائت ©( ہا س + )وس 
0 س۔نا'سا؛وس 10(ا ۲ س + 6ا۲ س)وس 


©0 ](س'+ متا س) و س ل س٣‏ + وا س +ث 
(6| (ہ ما س +۳)و س < -۵ میا س +۳ س ث 
60[ (۳ س - قا" س) وس = س۲- طا س +ٹ 


)1 (ما ٣س‏ + قا"م س) وس < - متا ۲ س + چ طا ۲ س +ث 


7 


ها )وس ءا (هس-۳) دس 
ھا" س+ متا" س) وس طاآساوس 


8 
10 ما ۱۰د سے۳ ما (س+) جن 
© ]ما (ہ س -۳) وسح يمنا (ہ س-۴)+ث 1 
2| (ما اس + متا ")وس [١وس‏ سين ۲۲ 


8)] (۱+ طا س )ی س =| ئا س و س = یلاس +ٹ 
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مثالی 


اوت مت 
09ما س+ یا )اء 9گ ساس + ماس 
0 (نا + منا اس طا اس 


8(متا اس + متا س) وس 


الحل 
© ]ما س + میا )وس 

| | = (ما اس ۲٠‏ ما س میا سس 

+متااس) وس 

= ]+ ما ۲ س) و س = س - متا اس +ث 


19 ھن اس وین | متا" س - ها سیا و 


"ها سن متا 


ھا سس +ها سن متا سن + یا سس ۶ 
ے | لمعا سا - ها س) (منا سس + ها سا ور 
(متا س + ما س) 


= [ (متا س۔ ما س)ء س = ما س + متا سس + ٹ 
(108 (متا اس + متا س) وس 
=|( + چ متا ۷س + متا س) وس 


دل س + ما ؟س + ما س +ث 


©( + متا ۲ س طا اس )وس 


= ]+ ما ۱س) دس 


دوس متا ۲ س +ث 
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اة لنکامل 


لد 


9 
جج 
5 


| لت 


ر اسا 
aE‏ تا نسح 


اجب عن الأسللة الآنية 
© الماس للمنحنى ص = (۳ س - ۳)۰ عند النقطة (۲ ۱6) يصنع مع الإتجاه 
الموجب لحورا لسینات زاوية موجب: 


| منز‎ 6۱ ۵ ٩ ۵ ۰-1 
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| التحنی وإحدائيهاالسيتى - یساوی سسب 
۱ عدج حك ب و ١‏ 
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© آوجد النقط الواقعة على المنحنى ص = م س۲ - 1۱ سس + ه والتی یکون 
عندها المماس موازيًا للمستقيم ۷س + ص ۵-, 


() أوجد معادلة المماس والعمودى على المنجنى ص = (س٢‏ + س) (س ۴+ 6 
عند النقطة (-5-21) 
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3 أختر س بين 


(7) الشتقة العكسية للدالة (؟ س - ۳) هى 


او 
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© 44 المشتقة العكسية للدالة (۳ س؟- ٢س )٥+‏ هی 


[ س٣س‏ + ہس ا سا وس 
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سے مس عوسي 8 كنا > هس من 
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[چس+چمتاەس ‏ لس متا ەس ت 0 


سن هويا وس ) ۲ من - 8 میا سا 
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ت ۲ م۲ انا 0 


س۲-(+ث 6 س'۔٣ے‏ 
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سا( )ەت ۵ سار 
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الوحدة الرابعة : 
والدرس © : رواب لقاع والاتحقاص: 
والدرس © : الدوال الملنه لمحموع وفرق قباسى زوبقن 
مالدرس © ؛ الدوال المنلشة لضعف الزوية 


والدراس رق : صغة هب ردنا 
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بصنت ۱ 


درسنا فى العام السابق زوايا الإرتفاع والإنخفاض کتطبيق على حل امثلث القالم. 
الزاوية وأمكن إيجاد إرتفاع البانی عن سطح الأرض دون أن یاس الفعلى لاغز 
هذه المبانى ويعد دراستنا لقانونی الجيب وجيب التمام فإنه يمكننا دراسة تطبيقات اکٹر 
عممًا على حل المثلث تشمل زوايا الإرتفاع والإنخفاض بوجه عام وسوف نتذكر فيما بل 
مفهوم زاويتى الإرتفاع والإنخقاض, 


إذا رصد شخص | نقطة م أعلى من 
مستوی نظره الأفقى | ب ضبن الزاوية 
بين ] ب ] هد تسمی زاوية ارتفاع م عن 
المستوى الأفقى لنظرالشخص| 
9 
إذا رسد شخص ] نقطة و اسفل من 
مستوی نظرہ الأفقى | ب فبن الزاوية 
بین | ب ]و تسمی زاوية إنخفاض و عن 
المستوى الأغقى لنظرالشخص| 


العسوحة | ب CamScanner‏ 


سس 


: 
زیر ی ا بے 
٠‏ انس هوقياس زاوية خاش بانب 
ا انس ماما متبلائتان من 

ك 


1 - 
ما 
من دقطة ملی سطلح الأرض رصدت زاوية ارتفاع قمة برج فوجد أن قياسها ۹۳٣‏ ثم 
مارا الراصد مسافة ه٠‏ مترًا فى خط مستقیم آفقی نحو قاعدة البرج قوجد أن قياس 
وی إرتفاع قمة البرج ۵۳" آوجد إرتفاع البرج قرب مقر. 


المل 
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۳ 

مثال 
من طائدرة هليكوبتر ذابتة على إرتضاء ۱ متر صن سطح الأرض قیست زاوي 
انخفاض سیارتین | ى علی ب ملع الأرض فکانتا ۳٢١۵‏ أوجد ربمت 
بین مقدمتی السیارتین۔ مدا الطائرةوالسبارتين | )ب فى مستوی راسى و 


وان مسق الطائرة فى مستوى سطح الأرض 9ق 1ن 


الحل 


"۰ La ٣ 
ما = ۷۳متر‎ ۳9 
ا‎ 
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نامه مر مقام على صخرة من نقلة على سطح الأرض فی المسترى الأفق 
ہو خرة فيست زاويتا إرتضاع قمة وقاعدة البرج فوجدتا "۲٠°۷٩‏ على 
رترتیب أوجد إرتفاع الصخرة قرب متر۔ 


من سطح مبنی يرتفع ٠١‏ متر عن سطح الأرض قیست زاوية ارتفاع قمةمئذنةفکائت 
۶ وقیست زاوية إنخفاض قاعدةالمنذنة فعانت مم" أوجد إرتفاع المنذئة علمًا بان 
قاعدة المنذثة والمبنى على مستوى أفقى واحد. 
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ے ما ٩‏ 
ھک واا 
ر ا 000م 


من نقطة على سطع الأرض وجد أن زاوية إرتفاع قمة برج هی ۰" ومن نقطةترتن 
ض بمتدار.) متر وتعلوا الأولى مباشرة وجد أن قياس زاوية رتفاع ھر 
اع البرج إلى أقرب متر. 


البرج ,۳ أوجد ارت 


الحل 
| بغرض أن | ب إرتفاع البرج 
فى خ ت وه :ی (ذه واب) 2 


0 یب ہپ 


ما ۹۱۳ 
ددم لطي 


= هتر 


سے يوون یراق ۔ تعفر 


ما ما" 


کی رمیا می 
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0 
مث سرت سوت .ه مترفوجدآن 
یہی زاويتىانخفاضهما . ٦٦ہ"‏ على الترتيب فإذا كانت الطائرة والمحطتين 
هی مستوی: راسى واحد وكان مسقط الطائرة يقع على الخط الستقیم الواصل بين 

ری ماتين فأددسب السافة بين المحطتين لأقرب متر. 


لحن 1 


بغرشان| موضع الطيار» د ؛ موقع محطتىالرصد هت زج 


“ا کف la‏ 8 
ی ررے۔ + مات مر 
a a‏ ا E‏ ای 


بت و + هت ۵۹8۸۸ + ۳۳۷,۲۵ ۹۳۳۰۱۳ 
., المسافة بين محطتی الرصد لأقرب متر = ٩۳۳‏ متر 
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تسیر سفینة بسرعة و٠‏ كم /ساعة فى إتجاه شرق الجنوب بزاوية قباسها ۰" رم 
ركابها هدف ثابت فى إتجاه الشمال الشرقى وبعد ساعتين وجد الراکب ان انیدف ار | 
فى إتجاه ۱۲" غرب الشمال أحسب بعد | لهدف من || 


الحل 

بفرض أن الوضع الأول للسغيئة هو | 

والوضنع الثانی للسفينة هو وموقع الهدف د 
1 " السافة التی قطعتها السفينة فى ساعتین = ۱۵ ٠۰ ١‏ کم 
۵ (دت| )=+ 
ف (د ھت !)=4 - (۹۷+ ۴۳۰ = 
ں (EA + ۹۷۵(- ۹۱۸۰ = (a>)‏ باه" 


تحرکت سفينة من نقطة معينة فى |تجاہ "٠,‏ غرب الجثوب بسرعة .٠كم/ساءةا‏ 
وفی نفس اللحظة تحركت سفينة أخرى من نفس المكان فى إتجاه. 
بسرعةه كم/ساعة أوجد البُعد بين السفینتین بعد م ساعات 


بفرض‌ان النقطة التى تحركت منها السفينة 

هی | وتحركت إلى ب والسفينة الأخرى تحركت إلى م 
.'. المسافة انتی قطعتها السفينة الأولى فی 

۳ ساعات - ۲۰2۳۱۰ كم 

والمسافة انتی قطعتها السفينة الثائية فى 
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Ve متا‎ ×ھ1×ت1٢-')ھ1(+')ت1(<')ھدںنر‎ 


Fo x Y= (le) + (rs) =‏ ×۱۵ × متا ۰۹۷ ۸۷۷۰۱۱۸۲ 
رت ھ5 کم 
.بين السفينتين = ۲۸:۵۹ كم 


رسد رجل من نقطةفى الستوی الأفقى الماربقاعدة تل زاوية إرتفاع قمة التل فوجدها ٩۲۸‏ 
ثم تحرك الراصد جهة الل على مستوى يميل على الأفقى بزاوية فياسها ۸ مسافة 4 هتر 
ورصد قمةالتل مرة أخرى فوجد ان قياس زاوية إرتفاعها ,۵" أحسب إرتفاع التل لأقرب متر 


الحل 

بفرض أن] ب إرتفاع التل وان ھ ؛ ؛ نقطتا الرصد. 

دو )عت ف (داته) = 

نہ لدو هم ی (جدات ه)- ف (جهات ی 
٩۲-۲‏ 

لذت وم عر" 
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لی زوایاالرتقاع ولاتتقاص 


فى هذا الکان من کل تمرین ستجد 
حار اکى على ما سبق دراست يتم الإجاية تی فی ۾ 
الجديد وهذا يجملك کر ما درست باسرار ولا و 
سك السابقة ما يمملك فى تواصل مع ما درست 


أسئلة مراجعة ما سبق فى صورة 
الورقة قبل أن تدخل فى الدرس 


۱ 

۱ ل م 
ويجملك فى مراجعة مستمرة ادرو ۰ 

۱ يمردك على النذكير بطريقة بيكرة وه لب دبا لك کاب ا ماهر فقطء 

1 

۱ | مسال امستویلال 
[] غامد شخص قمة مدذنة فوجد أن قياس زاوية إرتفاع قمتها ٠‏ أوجد إرتفاع شتا 

كان البعد بين الشخص وقاعدة المنذنة .0 متر 7 


لا من نقطة على سطح الأرض رصدت زاوية إرتفاع قمة برج فوجد أن قياسها ۳۸" ثم سار 
الراصد مسافة ٠‏ مترًا فى خط مستقيم أفقى نحو قاعدة البرج فوجد أن قياس زارية 
إرتفاع قمة البرج ١ه"‏ أوجد إرتفاع البرج لأقرب متر. 2 
232 من نقطة على سطح الأرض رصدت زاوية رتفاع قمة برج فوجد أن قياسهاه؟"' 
سار الراصد فى خط مستقيم مسافة ۵۷ مترًا فى المستوى الأفقى نحو قاعدة! 
فوجد أنقياس زاوية إرتفاع قمةالبرج ۹۳۰ ۵۲ أوجد ارتفاع البرج لأقربمتر ( 
ا من نقطة على سطح الأرض رصد رجل زاوية إرتفاع قمة برج فوجد أن قياسها ا 
سارمبتعذا عن قاعدة البرج فى طريق أفقى مسافة ١ه‏ متر وجد أن قباس زاوية ال 
قمة البرج ۲۰۴۳۰" وجد إرتفاع البرج لأقرب متر. 


العسوحة ضوليا ب 00086950۵80 


ہے وو رسد رجل قیاس زاويتى إنخفاض قمة برج وقاعدته فکادتا ۹۲۷ء۳۰ 
ا كان إرتفاع البرج .ه مترًا فأوجد إرتفاع التل لأقرب متر علا بان 
رتل والبرج فى مستوی أفقی واحدد. ۳ 


تل وجد راصد أن قياس زاويتى إنخفاض قمة برج وفاعدته هما ۹۲۹)۹۵ 
فا كان إرتفاع البرج ۲۰ متر فأحسب ارتفاع التل لأقرب متر علهابان 
والبرج فى مستوى أفقی واحد. za)‏ 
اعه وہ مترًا قيست زوایتا إنخفاض النقطنین | ) ب على الأرض 
رتيب » فإذا كانت و تمثل قاعدة البرج ) | دب و 


وتا ۹۳۲؛ ۹۱۲" على | 
وأدسب طول | ب لأقرب متر 
يج زتفاع ,۷ متر مقام علی صخرة؛ من نقطة على سمح الأرض فى الستوى الأنقى 
]6 الاربقاعدة الصخرة قيست زاويتا إرتفاع قمة وقاعدة البرج فوجدتا ۵ » ۳۳*علی 
ا تیب أوجد ارتفاع الصخرة لأقرب متر. ا 
ا منارة إرتفاعها ٠,‏ متزا مقامة على تل بالقرب من شاملن بحر قیست زاویتا إرنفاع 
| فمةرقاعدة امنارة من قارب فوق سطح البحرفوجدتا ۹۷۰) 4٠‏ على الترتيب 
أوجد إرتفاع التل عن سطح البحرلأقرب متر . Lia)‏ 
من نم برج إرتفاعه ۸۵ متر رصدت زاوية إرتفاع قمة جبل وجدت ۲۹۰" نم رصدت قمة. 
الجبل من قاعدة البرج فوجدت ۲۴١‏ ه”أحدسب إرتفاع الجبل لأقرب متر. _ (مغا 


امتا 


على بعد ٠.١‏ مترمن‌فاعدته فوجد 


1 ليست وية تفاع متیر الم يكتمل بناؤه, 


اباسها ٩۳,‏ )کم منرًا یجب ان ترتضع قمة البرج حتی یصبح قباس زاوی إرتفاعها من 
نفس النقطة يساوى وغ اس 
ا بخارى يتحرك فى اء فى خط مستقيم نحو صخر بسرعة منتظمة..؟ مت دیق 


وعند لحظة معينة رصدت من القارب زاوية تفع قمة الصخرة فوجد أن قیاسھا ۳رد 
دقیقتین ومن نفس القارب تم رصد زاوية الإرتفاء مر أخرى فوجد أن قياسها ۰" 
إرتفاع الصخرة لأقرب متر . 


عوسيل 
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2 افلا ۲2 من همه منزل إرتفاعه و٠‏ متزا كان قياس زاوية إرتفاع قمة برج ۷ ور 

3 إنخفاض قاعدةالبرجوم"أوجد رد انبرج قرب متر مد بان دس ابر 
المنزل فى مستوأفقی واحد. 

610| 23| من قمة جبل إرتفاعه ٠٠١‏ متر فوق سطع البحررصد شخ زاویة انز 
صحرةفوجد أن قياسها ۲۹۰۷ آوجدارتاعلصخرة عن سطح البحرا سود 
عن الجبل مسافة ۲۲ مترًا علا بانهما مقامين على أرض أفقية واحدة, 


أل رصد قائد طائرة عمودية هدمًا على الأرض فوجد أن قياس زاوية | اضه فى لسو 
۳۰" وما هبط قائد الطائرة راسيا مسافة ٣‏ كيلو متر وجد أن قياس زاوية إنخفاض پر 
أصبحت ٩۲,‏ أوجد إرتفاع الطائرة عن سطح الأرض لحظة الرصد الأولى للهدف. زبس 


فی الشخل المقابل ٠‏ 
بالونان | ع ھ إرتفاعيما ٠١١‏ إ۲ » .ه مترًا 
رصد جسم على الأرض (ح) یقع فى الستوی 
الراسی ا ماربالبالونینفإذا كان قياسا زاويتى 
إنخشاض الجسم و4" ؛ ,م" على التر 
أوجد البعد بين البالونين مقربا لأقرب متر. 5-8 


ا اسافة الأفقية ب برجین .ه متر وقياس زاوية انخفاض قمة الأول عنذما تشاهد من فی 
الثانى ۲۰" فإذا كان إرتفاع البرج الثانى ٠.١‏ متر فأوجد إرتفاع البرج الأول 
(عثما بان البرجين یقعان فى مستوى أفقى واحد) n‏ 


امن قاعدة فنار إرتفاعه ۳۰ متر قيست زاوية إرتفاع قمة مبنى فكانت ۳۸" ومن قمة اف 
قیستزاویة إتخفاض قمة المبنى نفسه فكانت ,"أو جد لأقرب متر إرتفاع المي 


(علخا بان قاعدتى البنی والفنارفی مستوی أفقى واحد) ید 


© من نقطة ما على سطح الأرض وجد أن قياس زاویة إرتفاع قمة شجرة تسرد 
ومن نقطة أخرى على إرتفاع ٤٤‏ مترًا من النقطة السابقة وفوقها تعاها وجد نيم 
زاوية انخشاض قمة الشجرة تساوی ,۳ آوجد إرتفاع الشجرة لأقرب متر. ‏ ( 


العسوحة | ب CamScanner‏ 


ای 
ہی ملح أرض أفقية رصد رجل زاوية ارتفاع منطاد يتحر راسیا بسرمة دای 
ای متزاربقيقة فوجد أن قياسها یساوی ۳۵" وبعد ثلاث دقائق أعيد اب 
او وجد أن قياس زاوية إرتفاع المنطاد أصبحت ٠‏ 
ری ب انرجل عن مسقط النطاد على الارض لقرب مثر 
اود 


پا" 
الرصد من 


ام 
ة | على شاطئ نهر رصد رجل موقع منزل عند نقطة س على الضفة يأخرى 
چت پیا فى إتجاه»؟” شمال الشرق؛ ولا سار لرجل بعحاذاةالشاطئ فى إتجاءالشرق 
ےہ٢‏ متر حتی وصل إلى نقطة هب وجد أن نقطة ‏ فی تج 9 شمال الشرق, 
ہے مرض النهر قرب متر علا بان ضفتى النهر متوازيتان وان النقط | »نس ؛ م فی 
يتوى أفقى واحد. ا 
:تتحرك فى إتجاه الشمال الشرقى شوهد منها هدف يقع فى جهة الشرق ویعد أن 
ولعت السفينة ۱۲ كم نوحظ أن | لهدف أصبح فى إتجاه ٩۳۰‏ شرق الجنوب 
یدبع الهدف عن السفينة فى تلك اللحظة. ادس 


#تإثلاك مدن] »ب ؛ ھ فی مستوى آفقی واحد حيث البعد بين | ؛ ب یساری ٦٦‏ کیلومتر 
ں تقع فى إتجاه يصنع زاوية قياسها ۲۵* شمال الشرق من | والبعد ہین د ؛ ى يساوى 
:۸ كم ى تقع فى إتجاه يصنع زاوية قياسها ۰" شمال الغرب من ب 
آوجد البعد بین الدینتین | ) هد اس 


ع ثلاث قرى | ) ب ؛ ھ تقع القرية | غرب القرية ب حیث | د <۲۰ كم وتقع القرية 
ھ فى |تجاه 4۸ شرق الشمال من القرية | ۰۰" شمال الغرب من القریة د. 
آوجد المسافة بين القریتین د » م لأقرب کیلومتر م 


تحرکت سفینة من نقطة فى إتجاء .و اشرق الجنوب بسرعة۸ کم/ساعة) فى نف ساللحظة 
ومن نفس النقطة تحركت سفينة أخرى فى إتجاه :۹" شمال الشرق بسرعة ) کم ساعة 
أوجد السافة بین‌السفینتین بعد ساعتين, 2# 
مرک ت سفينة من دقطة معينة فى إتجاہ ۱۲" جنوب الشرق بسرهة ١١‏ كيلو مت سم 
ی نفس اللحظة تحركت سفينة أخرى من نفس الثقطة فى إتجاه "٠‏ شمال الشرق 
بسرعة ٥ر٦‏ كيلو متر /ساعة أوجد المسافة بين السفينتين بعد مضى ساعتين من 


لحظة تحركهما ممًا. ۲۳۸۳ سم 


العسوحة ضوثيا ب CamScanner‏ 


سام 
مقربًا لأقرب رقمين عشريين. 1 
ل 2ھ تسرد هخصان من نفس اننقطة وفى نفس الوقت الأول فى إتجاه م خر 
جنوب الغرب بسرع۲۸۸ متر ریں' 


بسرعة ۳۲ متا / دقيقة والثائى فی إتجا 


بالستقیم ]ب حيث | 

وقیاس زاوية إرتفاعها من د هو »)۳ وانسقط الرأسى للطائرة 3ب 

آوجد إرتفاع الطائرة عن سطح الأرض لأقرب مت ۳۳ 
اٹل 88 رصدت سفينة فى عرض البحرمتارة فوجد أنها تقع على بعد.ه كم نعوالشن 

ثم تحركت السفينة فى إتجاه شمال الشرق ویعد سا: 

تقع فى إتجاه.ه" جنوب الشرق لها أحددبا سرعة السفيئة 

3 تسيرسفينة نحو الشمال الشرقى بسرعة منتظمة مقدارها ١+‏ كم / س 

راكب فیبا نقطتين تابتتين فى إتجاه ۳۷" غرب الشمال ویعد ۲ ساعات وجد 

الراكب أن أحدى هاتين النقطتين أصبحت فى إتجاه ۲۶" جن 

والأخرى فى إتجاه ۹۱۹ شمال الغرب بالنسبة له أوجد البعد بین النقطتين اقب 

متر علما بان النقطتين والراكب فى مستوى أفقى واحد 


قباسها ۱۵" وجد أن قياس زاوية إرتفاع قمة التل ۳۱" آوجد ارتفاع التل قرب" 


العسوحة ضوليا ب CamScanner‏ 


جع من نقطة فى الستوی الأفقى اماربقاعد اتل رصد رجل زاوية ارتفاع قمة التل فوجد. 
إن قياسها ۲۷ ولا صعد نحو التل مسافة ۲۰۰ متر على طریق يميل على الأفقى بزارية 
جياسها "٠4‏ وجد أن قياس زاوية إرتضاع قمة التل ۳۸ أوجد ارتناعانتل لأقرب متر (یہ مت 


مسنویات عليامن التفکو 


]من قمة برج ارتفاعه ٥:‏ متا قاس شخص زاوية انخفاض هدف ما فوجدها ہ۷" ٹم قاس 
اض تفس |لهدف من قمة منزل إرتفاعه ۱۲ متر فكانت ٩۲۵‏ فإذا كان | لیدف 
يقع على الخد الأفقى اثار بین قاعدتی البرج والمنزل فأوجد السافة بين قمتی البرج 
والنزل وأيطا السافة بين قاعدتیهما ء 1 


سفینة تسیر بسرعة منتظمة ۱۲ کم / ساعة فى إتجاه “٣‏ شرق الشمال شاهد راكب فبها 
نقطتین ثابتتین فى إتجاه انشمال الغريى وبعد ۴ ساعات وجد الراکب ان إحدى النقطتین 
اصبحت فى إتجاه ۳۵" جتوب القرب والأخرى أصبحت فى إتجاه ۱۵" شمال الفرب 

آوجد البعد بین النقطتين علها بان النقطتين والراكب فى مستوى أفقى واحد [:ء عہ 


أشاهد طيار هدقًا وهو على إرتفاع ۱.۰۰ متر عن سطح الأرض فوجد أن قياس زاوية 
انخفاضه ۹۸ "4٩‏ ويعد ثلاث دقائق من الطيران علي نفس الإرتفاع متجهًا نحو الهدف 
وجد أن قياس زاوية إنخفاض الهدف أصبحت :17م" 

فما سرعة الطياربالمتر/ دقيقة ا متر /مقیقۃ] 


أسفيتة تسیر بسرعة منتظمة قدرها ۲۵ كم / ساعة فى إتجاه ۲۷ شمال الغرب شوهد 
فيها عند الساعة العاشرة صباحًا فنارفى إتجاه ۲۰" شرق الشمال وعند الساعة الواحدة 
ظهرًا من نفس اليوم وجد أن الفنار أصبح فى إتجاه الشمال الشرقى 

أوجد بُعد الفنارعن السفينة فى تلك اللحظة. [nme]‏ 


رتكزسلم ] ب بطرفه | على حائط رأسى وبطرفه ب على أرض أفقية بحيث كان السلم 
يميل على الأفقى بزاويةقياسها "١‏ فإذا تحركا لطرف ب للسلم مسافة ١,٥‏ متر بعيدًا عن 
الحائط حتى أصبح السلم يميل على الأفقى بزاوية هم" آوجد طول السلم (۷سترز 
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آل من محطة تلرصد رصدت طادرتین » ب تقعان فى مستوی رأسی واحر , 
الرصد وفى جهة واحدة متها وم نفس ارفا من محطة رس و 
زاويتى ارتفاع الطائرتین هما د » ی علی الترتیب 


فاه ۲ 
قاثبت ار ری دس ہے حيث ف اسف + مولع 


ن = .مه متر و وم ی = ۷" فأوجد ارتفاع الطائرتين لأقرب‌متر ا 


العسوحة ضوٹیا CamScanner‏ 


۵(د))<ه (دع ںے) 
ھا (ا +ن) ‏ لسن 6 سیر 
لد 


(لاحظ آن,ع ص = م س) 


(البرهان لايمتحن فيه الطالب) 
لاضع (-د) بدلأمن ن ينتج أن, 
]= ما | ما (-ت)+ هنا اما( 
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یں ۳ 


فيكون,[ ما (-ت) دما ابا ما اما 


ووإستخام نفس تشخل يمكن قاتا[ ا (۶۹۱) “متا تا - ها اما 


ونستدتع أيضاان ,[ متا (0-ن)- ميا !متا + ها اها ت 


ما (ا+ب) _ ما امتات+ متا اما ت 
وحیٹآن: طا (0+ن) ‏ شا ”ما امتا ت-ها اهات 


ويقسمة كل من البسط واثقام على متا | متا ب ف :ايكون ؟ 


_ طا اخطات | وعند وضع (-ب) بدا من ںفان: 
طا )+( کی مات وعند وضع (- ت 


۳7 3 28 
بت (۱ هن +۱) اب 3 
E‏ شاب چ شس رت 


طا (۱-د) -. 


فى أى مثلث] ناه : 
ها (/+ت)ما ھ متا (|+ت)-متا ھ؛ طا (1+ت)<- 


مغال 
اد کان 1ء ب قياسًا زاویتین وكان ما | - حيث. < | < ٤‏ متا - 77 
حیت 5< ب < ۲ فأوجد قيمة :ما (| +ب)؛ متا (/+ت) 


دادح | قياس زاوية تقع فی الريع الأول 


2 ید 
متا 1= 


العسوحة ضوليا ب CamScanner‏ 


پپ ولد 


Rus,‏ ں قیاس زاویةتقع فی الريع ارب 
۳ ود۶ 
ہیا تہ“ دحا 

رما ([+ك)<مااھتات+متاامات 7 

را 1 

ع 5 ۳۹ 


وكانه؟ متا د -۷=. حيث ب ]۴ 
فاوجد قيمة کل من ما (1+ب)ء قا (|+د)» 


Ferat:‏ | تقع فی الريع الثانث 


2 
ھا = 


.دب تقع فی الريع الرابع 


العسوحة ضوليا ب CamScanner‏ 


یا( + ن )= هاا ما ت + متا لھا“ 


5 


ع 


یا (+ب)× متا | متا ت< ها اها ت 
وان ۸ 


وت 


الحل 
متا )طا ت موجبتان 


... | » ب تقعان فى الريع الأول 


العسوحة ضوٹیا CamScanner‏ 


0 
يرون استخدام الالةالحاسبةآوجد قيمة , 

0ا "يا + متا ھا ٩‏ 
Vr.‏ ما YY‏ ما ۶۷۹۷۰ 


)القدار- متا (۳ نت 
03 


©اللقدار- معا( + 


()القدار- متا ۲۵" 3 ۹ 2 o‏ ۴ 
= متا (۳9* +۰) < متا ‰۵ 


تحول الزاوية إلى طرح أو مجموعه زاويتين 
ما ۹۵“ ما (*-60) وی متا ما ها 


36,0 5ھ 
وس 


العسوحة ضوليا ب 00086950۵0 


0 سا 2۳۷۵ متا (۵۵ +۴۰( 
= متا 0" متا ۳۰*- ها ٥ا"‏ ها ٩۳۰‏ 


ع ف لريافيان 


HE HE 
8+۳ ّ ٦ 


ے طا + طا 


١ 
«۳۲-۱ tel ةءاط-١‎ 


Fret ۱۳۲۸۲‏ 
2۲ ۲ 
مثال 
أوجد قيمة س اللحصورۃب 
ھٹا سن متا -*۳٣‏ یا س ما ۵ 


الىل 
متا (س + ص) = متا سن متا ص - وا س ما ص 


... الطرف الأيمن = متا (س + وم*) - 4 


0 


۳ "والتی تحقق المعادلة: 
3 


:. الزاوية تفع فى الریع الأول أوالرايع 


«تمامها لل قياسها .+" (الريع الأول) آو ٩۳,»‏ (الريع الرابع). 


أو س+ه 
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وأوجد قيمة س حيث س 3[ ۴[ 


الحل 


٦ 


ا 


ای 


بک (موجبة) 


.٠.‏ الزاویةتقع فى الریع الأول أوالثائى 


زاو( + س ) التى جیا يكون قباسها.:*[ )انا كانت تقع فى اريخ 


الأول او ۷"( -) إذا كانت تقع فى الريع الثاتى 
تقبس 4ش( 
سد 04 7-0 


مثالی 
برهن على أن قيمة المقدار: 
ما (س+ ۹۹۸) متا (581- س) + متا (س + ۹۸۸) ما (581- س) 
لا تتولف على قیمة س 
الحل 
هاا هتا ت + متا عات دما (/+ت) 
بضع |= س + ۹۸ء بت 8" - س 


القدار- ما [(س + ۹۹۸) + (۸۳*- س)] = ما 
... المقدارلا يتوقف على قيمة سس 


العسوحة |i‏ ب 908695080 


مثا 


بدون! 


3 
استخدام الآلة الحاسبة ثبت أن ٠‏ 


متا متا ۹۷-یا ھا ۷+ ھا ٣۰‏ ھا ۷+ تا ٣ئ‏ × 


۳ 


۱ (0) اسرد الأيمن- ا (ہ*+ ۷+ ما ۴۷+۴۵ 
۱ 0ر ae‏ 


= متا ۷= الطرف الأيسر 


ما ۹+ 
اک سپ لت متا ۱ كه 


مثا 
أثبت أن ما 0۰۳۳۵ + سا ۰+۱0 = ما 0-50۵ 

الحل 

الطرف الأيين > ما ۳۰" متا | + متا ۴۳۰ ها | + هنا | متا ۷ ما اما 


3 
کچھ )+ كما + من 


الطرف الأيسر- ما (:9*-1) - هنا | 


+ الطرفان متساویان. 
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ما (ا+س _ 


SE‏ طا)+طات 


ھا اھٹا ت + متا اھائے مامتان 
الطرف الأيمن = 2 ھا امتا + ما کے ما امن 


۳ 


+ ها اما 
خااھتات متا امات 
ماا 


عطا +طا ب الطرف الأيشر 


مثا 


إذاکان طا ۰۲-۱ طا ب = حيث| ء ب هما قياسا زا یتان حادتان 
قائبت آن,) -ن = °۵ 


ہر رر عو 


٦ 


| 
1 
2 بدون استخدام الال ادحاسبة أثبت أن :يلا +٩۳۵‏ طا + طا هم" طا ۱-۹۰ 
۱ 


طا + طا 
lb.‏ (۹۰+۶۹۳۵)ت ملا ما يا 
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ف اريافيات 


مثالع 


إذا كانت شدة التبارالكهربى ت تعطی بالعلاقةت = متا 3۲۸۵ 
اعد كتابة العلاقة السابقة بإستخدام فرق قياسى زاويتين. 


(uf + ute) 


ما ( +۴۰( 


ےس 
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آمجمو: 


[( ۱ )من قمة منزل يرتضع ٦٦‏ متا من سطح الأرض قیست زاويتى إنخفاض نقطتین 
س » ص على سطح الأرض وفی جهة واحدة من المنزل فکانتا 6*۳۵ 4۲" على 
الترتيب فاذا كانت قاعدة النزل على نفس الخط الأفقى الاربالنقطتین 
س » ص فأوجد البعد بين النقطتین. 


(ب) من نقطة على سطح الأرض رصدت زاوية إرتفاع قمة برج فوجد أن قياسها 


۲۰" ثم سارالراصد فى خط: مسافة ۷ مترًا فى المستوى الأفقى نحو 
قاعد: فوجد أن قياس زاوية إرتفاع قمة البرج ٩۵۲۳۰‏ 


أوجد إرتفاع البرج لأقرب متر۔ 


(ج)من قمة منزل ارتفاعه ۸ أمتارعن سطح الأرض كان قياس زاوية إرتفاع قمة 
شجرة ۱۸ وقياس زاوية انخفاض قاعدتها ٩۲۹‏ أوجد إرتفاع الشجرة ویعدها 
عن المبنى. 
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لكك مسائل المستوى لول 
[فلااخٹر الإجادة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة ٠‏ 
© ما ۷" متا ۰+ هنا ۹۷۰ ها ۲۰ و [مفد 6 ۱ ar‏ 
(6 2 ما 6۰" متا ٩0‏ - معا :4" ما "٠١‏ 


© متا س منا ص + ما سن ما ص = 
[ یا (س-ص) )متا (س+ص) 0 ما(س-س) ي ماس 
| © متا ۷۰" متا 0*- ما ۷۰" ما ۷۰ 


[صفر 4 +4 ¥« 
[صفر ۾ ١‏ ۾ ٠١‏ ۾ ۲۳ 


[صفر م ۱ 4 2 4 [n‏ 
© متا (۱+ب) متا تپ + ما( +ت) مات 
[ما! 4 هاا 4 طاا 4 -هناا] 

© ما (س + ص) متا س - متا (س + ص) ما 
[ماست م متاس يم طاس فم -ماس] 

۲ 4 5 ) ۲ (û ۱-[ ۰ 


[۱ كم الى صفد 4 ۲ 
(0) إذاكان ماهتا س + هنا ما س = چ فان ہیا س سس 
صفر 4 ۲ 
۲ [۱ 4 ۲ 4 
۔ لاح حطاہ یہ 
بھی تی ہے 


ہل f e‏ ںہ متا 
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تس 
یه بيحة من بين ال(جابات المعطاة , 
خن 


وبا ما + ما ما7 


ا ما ۹+ ما ۹۷۵ ھا ۵* 5 
a‏ 
9 [صفر 4 + م ۱ 6 ۳ 


ایا ہس ما ٣س‏ + متا ٥‏ س متا ٣س‏ 
[متا اس 4 ماهس 4 ما۸ س80 ما۷س] 
()ذا کان ما ۲ س متا ۷“- متا ٢س‏ ما ٩۳‏ فان ۵ (دس)) : 


ایور عد ل رر 


[ما ۵ 4 -ماه۵ 4 متاه 4 -هنا6] 


رما ۴+0 ما6۵ 4 (متا 0+ما۵) 4 
+710 سا ۵+ما۵) 4 TD}‏ متا ۲۲+۵ما [o‏ 
9 ما (۱+)+ ما (ا-ن) 2 
ها امتات 4 نااعات 4 ۲ماامتات 4 اما اعات] 
میا س (متا س۔ طا سن ما س )ع سے 
[فماحت 4 ماس ي -مناس 4 مااس] 


اقم ١‏ طا سن . 
طا س 


7 4 طا(ہ۹+س) م طا (میاس) ‏ طا (اس-0] 
تا ا + ما متا 


0 ما ۵ متا + با ۲ مه 


العسوحة ضوٹیا CamScanner‏ 


FFA 


ما =e‏ سي 


=e )ما‎ 


(F-1) ما‎ 6 
ہم‎ û ۳۲-۲ dû ۳-۲ ٩ Ter) 


ا دون إستخدام الآلة الحاسبة آوجد قبمة ٠‏ 


© ها ۹۰ متا ۰+ متا "ها 


© متا 4" سا ۵*- ها "ھا 
© ما ۷" متا ۸* + متا ۹۲۲ ها ۸* 
طا - Ab‏ 
ات طا ۷۸ 
© ما ۲۵" متا ۲" + متا ۲۵ ما °۲۰ 
هتا ۸۰ متا ۳١‏ + ما ۸۰ ما ۳۵ 
۱ )4ا (جاظطا ہ۹ (د)مهنا 


[9 أختر الإحابة الصحيحة من بين الإجابان المعطاة, 
© متا متا س < ما ”ھا س = 
[ها “+ س) ل ما (-س) ‏ ها 

© ما امنا (3۴+۱)+ما اها |ا+ كا 


[صفر ى ۱ ن + 6 پا 
© متا (۱--)- هما (ا+ب)عسست 

[ماامات ك اھااعات 8 امتاامات ل ؟مااضات] 
© ما (10+ث)-ما (۱-ب)> 


[ما اماب 4 اهااهات 8 امتااماب فم 'امناامنات] 


العسوحة ضوليا ب 00086950۵0 


قيمة متا ( - س) بدون إستخدام الآلة الحاسبه. 


3 


دی ۱ 1 


حیٹ ۸ < ۱< قاس 


پدون استخدام الآنة الحاسبة قيمة كل من : 
ما وہ هط( 


74/473 


العسوحة ضوليا ب CamScanner‏ 


1 
۷ ملا "ان تش حيش ب و ]رو 


مو ره حیث | 
يا مويب فیچ ییا( )ها( 
)فى اخثلث | ں ے إنا کان ما |۱۳۵۳ ها 
6ں مت حلدالواافي ما اکچ متا 

آوجد یا () +ب)؛منا هه 
اقا أخدرلإجابة الصحيحة من بين لإجايات لمع 
ما ہہ رش 
ما ى صا" 4م ماصفر 0 مالاق 


¥ u ما‎ 


lia û ما‎ û ما۳۱‎ 4 la) 

0سا ([۱۰) سا (5-!)-ها )ما ۱ 
زناه 4 ما 4 سا ۵ سا 

0 سا ۷۵ متا + ما ٩‏ ما = 
۰پ کب 4 طا] 

8) ها ۱۳" ها 6" - متا ۱۳۰ متا ۳5۰ : 
٩‏ 4 متا 4 ما" 4 - ما۹۸ 


ا ما ي تا 


العسوحة ضوليا ب 00086950۵80 


٦ ظا‎ ۳۵-۲ 


[طاه؟ ل طا چپ رجہ 
م ئ ۴۵ا ها (-6:*) - ها )٩۳۶-(‏ نا ٥‏ 8 
9 اما م متا" 4 ما" 6 ما 


ا“ متا" لا ها" م ماه 
جز إناكانطا 0> فان ظا )+0( 


اوجد فيم س المحصورة ب 
© ما س متا 4۰" - متا سل ھا ٭ ۳ ۳۳ 
6 متا اس متا اسف + ما اس ما ؟ سس ے ۳ maw‏ | 
8 تا ۲ ھا ۸*-ها ۲ ما ۸= ھا س ۳۳ ۱ 
طا اھ اور 
+١‏ طا س طا ٦٦٦‏ 
بردن على آن‌قیمالقادیرالت! وقف على سس و 


© متا (س + ۹۷۵) متا (س + ٤۵‏ ) + ما (س +۷۵ ما (س +40 


لبون استخدام الا الحاسبةأثيت أن , 
0ئ 
2سا ۹۰-میا e‏ 

ما ۲ س 


9 متا ×٣س‏ - متا ٣س‏ ما ٢‏ سے 
درو رت چو ۳ سی رابت < ھی 


! © ها +٦‏ متا 9۱ 
ھا ¦ طا ۸“ طا ا ۳۸۰ طا ۵ 2 


العسوحة ضوليا ب CamScanner‏ 


لكآ بدونا دا ا 


0 5 
م ف الرياضيات 


| هنا 1۹۵+ 


| ۲۵ (٠“-0)۔‏ 
: یط 


اما (۳*-۱) + هنا (۰-۱ 
اون عھا! 


(ا+)متا ا+ها (۱+م) ما ا 


دون إستخدام الألةالحاسبة أثبت أن , 
(0 متا (س ۴٥۵+‏ ما (س +۹۹۷) ھا (س +8 متا (س + لل 
© متا (۰ + س) + متا (5*- س)- متا سن =۰ 
© (س- هط (س هم کیت 5 


س١‎ 


© متا + متا رف 1۳ 2 


| كان طا س = طا (س - ص )ل حيث س ؛ ص قياسا زاويتين حادتين 
أثبنان: طا ص حل 


27ا 2ئ انا کان طا (0 + 40") = أوجد قيمة لا ۾ إل 


27ا انا كان لا =١‏ طا 


» طا حعل حيث | ) ں) ھ قیاسات زوایا3] 


العسوحة ضوليا ب 000056950۵80 


57 


و ززز نا خان ما ۲ ما ہت لچ متا | ما ب ل حیث | ب قياسى زاويتان حادتان 


ادد قيمة كل من متا (+-)؛ هتا 


)- 


متا (۱+سا ١‏ 7 
روچ وبع إذا علمت ان ی رمي" ل فائبت ان:۲ ما اما متا اهنا ثم 


إثيثان:؟ طا ۲ = ملعا ب وإذا علمتأنطا 2-١‏ 
واوجد ملا ب ومن ثمأوجد طا ()-ت) 


]با کان | »ب قياسًا زاويتان حادتان حيث | - ب = 4۵" 
چو چو بے ا ین 
الیتاف:(0) طا 2 NA‏ ےج 


لا کان | + ب + ه = ۱۸۰ حیث | » د » ه قباسات زوايا ۸ 
أثبت ان: طا | + طا ت + طا ي = طا !طا ت طا ع 
۴ إذا کان | + ب + ھ = ۹۰ حيث | ) ب ) ھ قياسات زوایا حادة 
قائبت ان؛ طا طا ت + طا ب طا ه + طا اطا هد 
اکن ۳ متا (] + ت) ۲ میا (1 -ب) آثبت أن: طا | طا ت ع 
تیت ان:زیا س + ما ص)' + (معا س + متا ص) ۲+۲2 متا (س - ص) 


نا کان ۸ | باح فيه لا ۲= طا ت = فاوجد :ی ردم) 
بدون إستخدام ال لة الحاسبة. ۳ 


#إتبتان, ھا( = تا , هالت حه) ین 
977 و سی 


نا كاد ۵۔ سأئبت ان: س۲ - ۴)۲ س -۱=. 


3 ذ کانت شدة انتبارالکھربی ت تعطى بالعلاقة: 


)اعد كتابة العلاقة السابقة بإستخدام مجموع قباسی زاریتین. 
©)أوجد شدة انتيار نكهريى بعد انب واحدة (دون استخدام الحاسبة) [ع3] 


العسوحة | ب 908695080 


أخترالإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 


(2)ذا كان س ص ع مثلث 


دن ما ( سید ) ما جه 


9010 


©إذاكان میا ( 1تت ) متا ھ+ما ( متت )ماھ 
[صفر" ٩‏ جا 4 ۱ 
© إذاكائت س 3 [۰) ۲ 7۲[ فان قيمة س التى تجعل قيمة المقدار 
ھا سس متا ۱۵*+ متا س ما ۷ اصغرمایمکن هی 
û Ve]‏ فيد 4 me‏ و 
© إذاكانت س <[۰) 77۷[ فان قبمة س التی تجعل قيمة القدار 
متا س متا ۳۲۰+ ما س ما 0۰*اکبر مایمکن‌هی 
٩۰ 4 1‏ 4 
© ذاکان ما س + متا صا دنا س + ما ص = 


فان ما (س + ص) = 


1 ۳ 


© إذاكان ما (ا + ت) = ما حي فات ما (1۱+س) < 


41+ 7 ۷ ی اجه و نت 
0 ۳ ۳ 


8)إذاكان ما (۱ + -) > ما (۱-ص) = فان ما | متا ت 
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هه 


بي نی الشكل القابل: ۳ 
عرس اهعم 1 
5 5 3 
7۳ 2 
1 ۷ 7 5 ۴ اه 
له ې كك ې لاه ې ٢ا2‏ 
e ٩ e]‏ 4 ذف 


و لدت وه)ء 6 
فبنطا 6 


ف (ذزه قاع سس 
ن (ذات )= صن )= 
١ 6۱2۲۹۰۲2۹ ۵۱28‏ 
(دال )۵0۱2 (دول ر)دس 
بت 3 


العسوحة | ب CamScanner‏ 


)ی الشكل انقابل : 
aT‏ 
N= sa‏ ی (دا و ه)< ۱0 


A= 


و (دو ت)=۵ 


© انا خان گآ ما س + میا س ١×‏ فان قا (۳۰*- س 
٢) 0‏ 
9 اذا كان س ص ع مثلث فيه ۳ تا س < 4+ طتا س ۶ ۷ فان ئا (<ع۱ 
زم" فى هه ور ہے 
9 إذاكان | وب ء ھ زوايا حادة وكان طا | ۲ طا ب = اطا عط 


فان ی (3|) + ن (ذب) + ی (ذه 


© ذاکان؛ متا (س + ص) > ۳ من (س - ص) فان طا س طا 
٩ ۲ û ۷[‏ ۱ 1 پا 
9)إذاكان| + ب +ى - :۹" فان طا | طا ت + طا ت طا ى + طا د طا = 
[+ 4ه ۱ 1 
کنر ہنا( +س) منا ها ( + س) ما 


|ذا كان | ؛ ب قیاسا زاویتین بحیث | + ت ۲4۲۱۲۰ متا | -((۳ -۱) ما د 
فأوجد قيمة كل من | ب 


اتحدأقنتاذة يك لام وا ته 
ی د۱ دا ڳا چ + ملا ليطا + ی لج طا 


اب ھ إذا نهنا 2۱ 3 
الکاف ۸ اب ها كان متا ۱< »متا ه = لی فأوجد ,1 


العسوحة ضوليا ب 09086950۵80 


((+ ناما ھ-ما (ت+ هاما اما تما (ه-ا) 


١ھ‏ + ها ٢ھ‏ طا ٥ھ‏ طا ۷ھ + طا ٥ھ×‏ طا ۷ھ 


- ص ) - متا (س +ص)۔ ما (س-ص) 


|إذا علم أن طا ١|‏ طا ب هما جذرًا المعادلة س؟-٢‏ س- 
قاوجد قیمة: طا () + ب) ا80 


ا ثبت صحة المنطابقة الأتية: ہنا (س + ص) متا (س - ص) = متا " س + ما "ص -۱ 


]| ھ مثلث؛ ]1ل نه يقطعه فى وفإذا كان | ت 1 ٤ٴ‏ ٣١ں‏ ودام )زم ده 
م وكاذى (دت | و) = س ؟) ن (دى | و) دص *فاوجد قيمة: طا (س + ص) [] 


العسوحة ضوليا ب CamScanner‏ 


تعلم أن 

ما (/+ت)-ما امات + متا اما ت بوضع ت | 
ما (/+)- ها امتا ]+ ھٹا اما ا 

“.ها ؟21اهااعنا الكلادع 

بالمثل بځون 


متا دما"( عدردے 


-۲منا ۱-۱۲ 


-۲-۱م۱۲۱ 
٣طا٤‏ 
۱۳۱-۱ 


ےچ 


طا 2۲ حبث طا | معرفة ) ا "| ٠۶‏ 


العسوحة | ب CamScanner‏ 


ی 


رة ورۃ القوانين السابقة إذا ضاعفنا الزاوية ؟ | لتصبح) | + 
0# وو نينا الزاوية ١‏ | لتصبح | شما يلق , 
ما 


«ايمكن 


ها ۲<۱4ها۱۲ متا ۱۲ 
هنا ۱4 > متا ۱۲۲ -ما ۱۲۲ 
+١‏ هنا = "| 
-١‏ هنا ۱<۱۲ما۱۲ 
۱+ ما ۱۲*(ھنا !+ھا ٦)!‏ 
۱-ما 2۱۲ (متا |-ما ۲۱ 


زار 
سق وان علمت أن میا ٢۷-۱)‏ ما ۲ (متطبقة ضع الإو 
اقل .ىا" -١-+‏ متا ۱ امن خواص دی سیوا 


(بقسمة الطرثين على ؟) 


01 
۳۳۳ حال ١١‏ - مت وبامئليمكن إيجاد الدوال المثلئية لكل من میا ) طا ل 


-١‏ هنا 
5 اف ىن وا سس لخم ع Ea‏ 


حیت معا | # ١-‏ يتم تحديد الإشارةوفقًا ريع ای تتع فيه ی 


العسوحة ضوٹیا CamScanner‏ 


وبمك تذخر كيفية إيجاد الحل العام للمعلدلة فیما بلی , 


0إذا خان حل المعادلة ؛ ما و = ك فى الفترة[:12 7[ هو 


ا ۳ 
قان انحل الم للمعادنة هو[ 0 > a‏ +27۲ ]و ٢٣ب‏ ) 5 


35 
مع ملاحظة أنه إذا كانت ما ۰2۵ يكون الحل العام م دن پر 


0 إذا كان حل المعادلة : معا 
فان الحل العام للمعادلة هو 


دك فى الفترة[ »7:۲ [ هوم ی 
٢ ۲+ +=‏ ]حیثن وس 


مق ملاحظة أنه]ذا كانت معا ٠١-0‏ يكون الحل العام م كم نم 


9 إذا كان حل المعادلة :طا أ = ل فیالفتر2[: 77[ هوه ع وم 
فان الحل العام للمعادثة هو[ 0 = 6 + د :7 ] حيث ن 3 سہ 


فمثلاً 
لإيجاد الحل العام للمعادلة ما = فإننا نلاحظ أن ٠‏ ما 0 موجبة 
أى أن | و تمع فى الريع الأول اوالٹانی 


٩۳, الزاوية الحادة التى جيبها = قياسها‎ ٠.“ 
وحيث أن م تقع‌فی الريع الأول أو الثانی‌فان 6 < .اوق‎ 
(r+) + اوان "و او‎ 


للحظ آن ۵۰۰(۰ =( 


ويكون الحل العام معادلةهو: + إن 7 او 


چ +75۱ 
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07 
١-طا‏ ہت 


طااںے ۲طا۲ 


۱-طا۲۲ن 


العسوحة | ب CamScanner‏ 


انا کان ما |= حید, < | < متا < ا حیت < د دوم 


+4) 


فأوجد قيمة کل من: متا ۲ ت» ما (1۲+“)) مثا 


= قياس زاويةتقع فى الريع الأول ما‎ | ٠ 


1 - © ب قياس زاوية تقع فی الريع الرابع »معا‎ ٠: 


ا ار 
متا 1= E * == aa‏ 


“ها lalla t=‏ اع۲ کح 


ها ۲-۱2۱۲ ما۱۲ ۲-۱2« كل 
ما ۲-۱2۱۲ ما۱۲ 2۲-۱2 f‏ 


.ما (۱۲ + )= ما ۲امتات+ها ۲اها ت 


rr 


السسوحة ضوليا ب CamScanner‏ 


يرون إستخدامالألة الحاسبة أوجد قيمة کل من 
NOE‏ ۹ 3 
0 ما علا بان ما ۵ ¢ ٣۷<٥<۸‏ 


٩۱۲ 


(T4) << 


4 تقعفی الريع الثائى 


Ces 0) ما‎ Ko) 


۲ چاو 6 ۲۲۰ تقع فی الريع الأول فالقيمة موجبة 


العسوحة ويا ب 09086950860 


ما ۵۰ هنا ۲" - متا ۵۰ ها 
اا 
ها دس )مانس 


و کل 


ما 


۲ 


- 710 -(7 > الطرف الایسر 
© ترف يمنا :(--) دسا وس 
= متا (:۲-۳۹س) = ما ۲ س < الطرف الأيسر 


© انطرف الایمن =۲ -طا ۲۲۴۰(۲ 
-؟-طا ۱2۱-۲2۴۵۵ الطرف الأيسر 
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© 


۱-٢ھا'‏ ۷۳" 
ما ۱۷۳۰ متا ۹۷۶۷۰" 


الحل 


ما 


uk 
نگ‎ 


(0)متا 5۷۵۲ - ما ۲ 2۲۷۵ متا (۲ *۷۵) = متا ۹۱۵۰ 


= ما (۹۸۷- ۴۳ے 
929 لاس م3 
=r =x‏ 


NO) 


۱۱۲۳۰۸۲ lia ___ ۱۱۲۳۰۲ ها‎ 


تا لگ 
۲ 


جات 


متا ۹۷۷۰ 


ھا ۱۷۳۰ متا 5۱۷۳۰ ما ۹۹۷۶۷۱۰۲ ما ۳٣‏ 


ما (۸*-60) 


العسوحة ضوليا ب CamScanner‏ 


مال 
رن صحة المتطابقات الأتية: 


© ضا ۱۲-طا ۱۱۲-۱۲ 


ع ف الرياضيات 


۲6 ما۲۲ س + متا 4 س ۱2 


(la ۱-۱(-۱ ۱۲ ما‎ ۱ 
lalla ° rl 


اا 


لا 


اما = الطرف ايأر 
یط تی 


© انطرف الأيمن-؟ یا٢٢‏ س + (۲-۱ ما ۲۲ س) == الطرف الأيسر 


ما ۷ب -۱ما ۲ت معا ۲ت 


(ج) الطرف ایت“ ها وب +1 ما ۲ت متا ات 


ے۲ ھا۲ ت (- متا ٢نا‏ ے ۲-۱-۱ ما آت) 
۲ها (la + Vur‏ بیجیی'ں۔) 


7 
ے تھا ان دندیسر 
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بتربیع الطرفين تا |-ها =1 


مت la +l‏ ۲-۱ها اهتا = ھا امتا =+ 


۲مااعتا اما ۱۲ ما 1۲ 


سا بر ای E‏ 
٦ ٢‏ ا ا ا 


1 
العط اف رگ 
ے ۲(متا اما اک 5 


الطرف الأيمن ٢ھا‏ ]جا 1 04 7 تفت 


هاا ھا 
ے ھا اھا١٠-٢ھا‏ اھنا"۱+ھا١ے‏ مال_ 
ما اهنا | ها امنا | 
= = قا |-الطرفالأيسر 


العسوحة | ب CamScanner‏ 


ای r‏ 
ارف الأيمن لک بح وم اما "متا 


مثال© 


رر شش 


0,7 


الىل 


Ilr 
55 
انا‎ 


۲+ لات 
OG ehr‏ 


0 
لطاب 


3 
الات 


۱ 


0 
bulbs. 
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,۱۳۱-سا اها" !ها اهنا | (عتا!۱-ما ۳ 
ما ۲| متا ۱۲ 
== 


مثا 


اسان + ں< ۱۳9 حيث | » ب قياسا زاويتين وكان طا اخ 


طا ب موجبة ومجموع الزاويتين 5870 
دن تقع فى انويع الأول 
ما ٢‏ ها تمتا تھے 


The 
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مالع 


أوجد قيم س الحصورةب 
متا س + متا اس ٠=‏ 


لت 


+ متا س ٢+‏ متا اس -۰2۱ 


.بج واتی تحقق المعادلة: 


بج متا اس + ما س-جے 


۱26۱+ متا س -۱)(متا س‎ ٣( 


ابا متا س = آومتا س۳ 
تقع فی الريع الأو لأ والرابع 


میا س = (عدد موجب) 


... الزاوية الموجبة التى جيب تمامها یھی 


* (الريع ادرابع) 


+ س -.4" (الريع الأول) اوس =۴“ 


وات 
ب قیم س التی تحقق المعادلة هى ٩۳۰۳۷۸۰۵۹۲:‏ 


حل آخر 
نوجد الصورة العامة س - ۲+2 ن ۲ آوس< 7 +01 71 


نوجد القیم التی تحقق المعادلة 
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52/473 


آل اجب عن ااسنله اآتية 
(0 ما ھتا + متا ~m la‏ 
[ ۱۰ 3 

ما س ما ٣س‏ + متا ۵ س متا ۳ 
[منا اس 8 عتاهسن ) ا۸س م ماكس] 

0نا (6+7)< 


ما“ 4 -ما۵ 4 هام ك -هتا0] 
9/0 کات ما ؟ سس متا ٩۳‏ - منا ۷×س ما 2-800 
me d Fd YJ‏ 


© مثرة إرتفاعها ۰ مترا مقامة على تل بالقرب من شاطئ بحر قبست زاویتا 
ارنفاع قمة وقاعدة النارة من قارب فوق سطح البحر فوجدتا :۷ :4" على 
الترتيب أوجد إرتفاع التل عن سطح البحر لأقرب متر. 


العسوحة ضوليا ب CamScanner‏ 


لكلا سا 


أا بدون استخدام اند الحاسبةأوجد قيمة: 
میں ۱۰۳ 


Ye" la O ; ١ wra rO‏ = ما ٩۷۵۲‏ ا 


٢طا‏ م۹ ٢طا ٢٢٢‏ 
یہ لک n TE‏ 
0 1ئ0 متا ۳۷" + ما EF‏ ها FY‏ 
۱ ما ۲ la‏ 


31آ نا کان لا = حیت. د | < £ فاوددقیمة: ما ١۱ء‏ مت ۱۱۵۰۱۲[ 


<< 0 
cas 
<< ۰ ۰ 
razr ٠ 


ا سمت << 


0 

۳ 
0 سا 0-+ + ید 
ما 3-0 ¢« ۱ دوج 
0اه ¢ دود 
3 د<2۱ 
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له 
یر بإجابة الصحیحة من بين اإجابات المعطاة , 
امتا" ا ماب" 4 طا فى تام 


(la ۵ Wla 4 Vila} d Wla} 
ل ما ا متا لم هنا"|‎ * 


lala 
۲۱۸۲-۱۵ 


ا ما 4 متا ا ما 


#طا" ۾ طا ۸ شا" ۵ فاد 
٢طا NF:‏ ۲ 
سے دہج 
لا E]‏ و اه م قافو Feb‏ 
530 ما ۲۵ سا ٣١‏ - هنا ۲۵* ما 6م". 5 
[-ها“" 4 ما لا ما ك متا 
| 0سا ھا *+ها !“ما ١٦‏ 
ا ھا٣ û‏ ھا١"‏ ئل ما۳" لم (rela‏ 


[طاء" ي طا فى طا 4 فا 


لا فى طا م فا" فا 

۱۱۱ +6۲۱ 
تی 
(طا۵ 4 طاه ١ا‏ ماه ك فا ۱۵ 


هو ۱سا ماو _ 
#۱متا۵+ما 0 


0701+ ا 4] 


العسوحة ضوثيا ب CamScanner‏ 


ع یل 


GI) 7‏ 
ا ختر الإحابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة ٠‏ 
۲-۱ ما۲ 5" 


اا | ا ما ك4 طا ا 
© ما ۳۲ س - یا ۳۲ س= 


ما٥“‏ ۵ نات 
© انا کان ما 0= فان منا ۰20۲ 


©)إذاكان ما س = حیث س[ | 


طا 0 
00 


لیا مہ تا سک ری ہت 


۱4 
07+ ار ور ٩‏ ۲ 
هارت ل امتاس ل ‏ ا٣س‏ فلم اسا 
3 أخثرالإجابة الصحيحة من بين الإجانات المعطاة, 
ہما ٦دت‏ (١ا!‏ 4 û lato‏ آماامنا ۱ ۵ مالل 
© متا اس - ماس < 
٦‏ عااس ل متااس ل ما سا 
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جما"( 4 عا"( ل عا"( 4 ها۲!] 


[If ۵ ۱۰ ل‎ ۱۲ 4 + 


ا٣س‏ كم مادس ‏ صفر ل ماهست] 

© إناكان را س = س 0:13 [ فان ما ۲ س =.. 
li ٩ ۶ 12[‏ 

ما لاسا o f] selav}‏ لج T û‏ 4 چٹ 
9 وا " کور رڈ ۲-۴ d ۲-۳ d‏ ۳۲۲ 


دی سس - فان رف 


ے] 


0 ۵ 
ما ےس وو درو و6 
(١-طا (e‏ + طا ۹۰) r FF‏ 
8 اھ ا٢ھ‏ ست 


[ماے ا متاه ل ما'ى ل طاھا 
۱630+ متا )| سس 
Cla 4 ۱۷١اس d Hla]‏ 4 ما۱۱ 


اس سسكا 


CamScanner ب‎ |i العسوحة‎ 


lber ۱۳ کو‎ 


5 ا 


للا ۴4 انا عدمت أن متا | = ١‏ 
الحاسيتقيمة ی دما ۲ ۱۲۵+ 


ال انا کانت» لا س -م» س 3] 15502[ 
أوجد قيمة یا ۲ س ) متا ۲ س )طا ۲ سد 


اتا ادا کانت ما م = حيث م ]13۴7 


أوجد 9۰× ما ۲ھ +۱۲ ماه 


قله متا ۷ هد 
نیک مھ 
آلا اإذا كان ہیا ں حك ج < ں < ل بدون إستخدام الآلة الحاسية 


سس وت 
]دا كانه ما | <۲ حيث | د].) 1[ فأوجد بدون استخدام الال الحاسبة 
قيمة معا (۹۹۰+1۷)) متا ۱۲ چپ 


إل انا كان طا | عل طا دح حیت|+ب3]: ۴[ 
فأثبت بدون إستخدام الا الحاسية أن طا (| +لات) =۱ 


أي اذا کان | »ب قياسا زاويتين حادتینوکان ۳ طا ]٤٤ء‏ طا ب = 
أوجد :طا ٣ب٤‏ طا (1-؟ت) متا لات 
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حيشب ]7:3[ 
فا (۱۷- س)+ شا (۱۷+م) [س eo‏ 


]ك1 
١‏ زأوجد قيمة لا ب » طا 7 


]زا كانت متا سس ب حيث س 3].) 145[ 
زاوجد قيمة؟ متا ١س‏ + ما (۲ س - ۴۱۸۰ 
ا إذا کان | قياس زاوية حادة» میا ۲ | = جل بدون استخدام الآ الحاسبة 


آوجد قیمة ما ٤|‏ متا ٤٤‏ طا ۱۲ ¥ 


8 انا کان ما +- ل دون استخدام الآلة الحاسية 
أوجد قيمة متا ؛ ها ٤٤‏ متا | 7 
بدون إستخدام الالة الحاسبة أوجد قيمة كل؛ 
Tal wr. LO | ]‏ 


١‏ طا سن + ملعا س١۲‏ قا اس 
کا عقا ھ ! وا متا ؟ه- ما “ف د متا 1ه 
©(طا س+طا ص) ما ۲ سس۲ | ©) فعا ۲ (۱- متا ۱20۱۲ 
ما۱۲ ١ا٢٠‏ طات-طاتداطاات 


60ا ٢‏ س + میا ۲ س = ملعا سس ثم إستخدم ذلك فى إيجاد قيمة طا ا 
بدوناستخدام الال الحاسبة. 
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متا ١س‏ 

ES 
تم ل _ _ ما"! ھا (۲-7ح)‎ 

۱ یہ ہیں توب ۱۳۳۳3 


وم لا 1-6 عتا رمن ذل اوجد قيمة. 
AO‏ وت یت ی 


۱- متا ه + ما م مو ۷ 
ial TO Fla ۱‏ 


| ما( )-۱+ ما ×س 
| | 20۵ مت = ۱+ میا ۱۱ ومزذلك أوجد قیمة میا ۹۸ بدون تدا 


= متا س + ها س 


e 


این 
۲ما ا- ها ۱۲_۱۲ ھا۲ س 1 
مد هیاس 


لا کان» میا ١ھ‏ -٣ما‏ ۷ھ 
طا ى حیث ى قياس زاوية حادة موجبا 


,فأوجد بدون إستخدام ان الحاسبة قبي 


ٹ8 
هرد كان؛ ما ھ +۳ متا = م فأثبت بدون إستخدام ال الحاسبةان, 
علا #- بي حيث ور قياس زاوية حادة موجبة 


ال آوجد قيم س المحصورة, 7۲٤۰‏ والتى تحقق كل معادلة مما پاتی: 
0 ما ۷س-ما س إ )ها ۷ س 2 متا س 


7 


© متا اس ۔ ھا سے !۱ ! - متا س 
9 ما ۲۲ سن +۲ ما اس +ے ليا" اس -7 متا سياه 
© متا ٣س‏ +۳ ماس و ١‏ ما 009-9 

(6اطا س +۴۲۲ طا سے إ 6 ط٢‏ +۲ سا 7= 

© متا س -۲ ما !سے 


ھا 9 انا کان ما ؟ = فاوجد بدون إستخدام حاسبة الجيب : 
قيمة ھا ٣س‏ متا سن + متا ٣س‏ مرا سس )8 


العسوحة |i‏ ب 908695080 


اا 
پا اذا 
ےن + ہیا ؟1) ومن ذلك ويدون إستخدام الآلة الحاسبة 
۲ 


اد 


یتآ معا ٤ں‏ = صفر 
طا 


نا كان لا 
فابتان:۱۲ + 


ا کان ظا علطا (۱۲+ ب) ١‏ آثبت‌ان:طا ب د 


ياب ھ من فيه طا -1غطنا ب = أوجد :طا ھ طا ٢ھ‏ 


انا كان | قياس أصغرزاوية موجبة وكان ما | 2 فأوجد قيمة کل من: 
طا (۱۴-۹۸)ء ما (1۷- ۹۹۰)ء سا (۴۳۹۰۰-1۷). 


اکان |< طا اسب = طا سس فائیت آن؛| (۱-ب) ۲ں 


3 3 ركل لامب كرة القدم بزاوية قياسها :م" مع سطح الأرض ویسرعة ابتدائیة 
مقداره ۱۵:۷ م/ث إذا كانت المسافةالأفقية ل التی تقطعها الكرة تعطى بالعلافۃ 
۔ .1غ" عار عتا حین و عجدۃااسقوط الحروتساوى 61۵/۹۸ 
السرعةالإبتدائية. 

() ضع العلاقة السابقة فى أبسط صورة. 

© أوجد لنسافةابأفهيةن انتی تقطعها الکرڈیالٹر 
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|3 أخنر الإحابة الصحيحة من بين الإجابات المع" ' 
© اذا کان را ہمہ ۶ فان معا ۷۲ 0 
, 2 

پچ وش 


© لا نت هد مٹلٹفید ]۱| + ما "ت<١فإِن‏ متا اه 
1 ۵ صفر م ل ى 


© إذا کان طا ۲ س = فان ما سن 


© اذا كان ملا ×س + ما ۲ س = ۷ فان ما ٤‏ سنا 


[ ؛ + 4 
© إذاكان ما ھ - ما و = فان ما (۲+۹۱۸ه)< 

و ے 

[ 4 
چ اہ .سے [مالج 4 ھا 


© اذا کان ریا "س - و اس = 


51 إذاكان ما | - منا 1= 


فأوجد قيمة كل من ما ٤٤‏ متا ۱۲۱۲۰۱۲ 


]انا كان سا | = » ما ب = ج حيث| ) ب هما قیاسا زاویتین حادتین 


فاوجد قیمة کل من متا ([ + د)۲ میا اجك 
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wU ۲ 


ی اة کہا داو سس 
۱+طا"”ھ ۱+ وا 
ما ا+عا یی ون ای , _ ما +٥٠‏ ما 
ہہ ہے ری ۲۳ ۳ ا + متا 
2٦‏ 
FN,‏ 
علا ما 1۷ دماوجد: کا 
lb‏ الا 


١-طاا‏ 
+طا! 


انیت ان, هات ات 
هات قات 


نبت ان:( - یں )۲ ۱- ها 1۲ 
متا ۱۲ 


انیت ان: ہیا ۸2٩‏ ۸-۱۲ متا ۱+۱۲وذا كان ما | ع 
اجد متا ۱4 


ا بدون إستخدام الحاسبدانبت آن :لا ۲5۵۲ ما 7 


تسس -۲ص< ۷۸ وکان ملا ص = أنبتان: طا س = ج 
ثمأوجد ای رس ب ص) 


قاری ۳ ه۱۱-ما ۱۳ 
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چا 


1 


بفرض ان1 ب“غ ح“هى أطوال أضلاع المثلث | ب ح حیث: 
+ب + ها ١ع‏ (حيثع نصف محیط الثلث) 

٦٣ 8‏ ں٣‏ ھ۴ 
من قاعدہ میں تمعن یا ہے للش مكاج ها 
ومن متطابقة فيثاغورث ما ع-|۱- متا" هه 
الحظ آن: < ع< ۱۸۰ فیکون ما م ٠>‏ 
بالتعويض من © » (3) فیکون ٠‏ 
ری[ كلاه عي م 

ار 


گے TTT‏ رح چچت 
شب دلبل 
سسب [[(1+ن)!- م ازم -(1- ہآ وم سرد م۳ 
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ما 
يالا سس 
ل ا( + +ه)(ر OD‏ 
ره 
مس حلي جم بين وري 
YET EA‏ سے سن 
® 


بسح سے سے + 
سد در سر رسس 
نت 


at 

لب 0۱-۷( -6()۵ Ca-‏ 
- 37س سو سس 

يكب ٤-۔)-۔ت۷)(ع۔م‏ 

ارت 

جب 6002-8۱0-221 - مج 

ولکن م (۸ ۱ب ج) لب ما ما 


بالتعویض من (۳) فى ©) : 

سر 
۱۵۸ بھ)ے € -۳-8()۱)(ع - ۳ 1 
كان سام تحت لی أطوال اضلامدمی »ری 


سس 
۸( )= 6۱-۱۷( -)(6 - ه) 
gus‏ البرهان لا يمتحن فيه الطالب 


5۳5 إيجاد طول نصف قطرا الدائرة المرسومة داخل المثل وتمس حمبع ماع 
تستطیع | 


علطم أن نسستج آن, 
تھ( 


حیثع, تصفمحید ات 


7 0" 
= انی ججح داد ما جات 


سس 
مرن ہس xy‏ 
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-8 ف الرياضيات 


([6إذا كانت إحدی القیم ع ۔) أوع - مه وع - هه سالبة فين لهمي رر 
تحت الجذر غير معرفة فی ع وبالتالی لا توجد مساح للك و ا 
إحدى القيم تساوی صفرًا فإنه لا یوجد مثلث من الأساس. 
©إذاكانت ع < احد أطرا ل ضلاع ثلث اه یوجد مش يمك نليجادمى .. . 
ویکن استخدم مین لت لکد من الك قبل الحل حيت مجمي مر ١‏ 
أى ضلعين فى مثلث أكبر من طول الضلع الثالث, 
فمثلا ,إذا كانت أطوال الأضلاع هی 1١ 0۷ )٦‏ من السنتیمترات فان , 
۲ ۷۸ ریکون ع = ) حيث أن ع < طول احد الاضلاع فان لا یوجر رر 
یمکن ایجاد مساحته وبالفعل إذا إستخدمنا متباينةالمثلث نجد هناان و + ۳ 
أى أن مجموع طولی الضلعين أصغ رمن طول الضلع الثالث وبالتالى فإن و 
الأطوال لا یکن أن تكون أطوال أضلاع مثلث ولذ له لا يوجد مثلث يمكن ای 
مساحته. 


مثال) 


آوجد بإستخدام صيغة یرون مساحة سطح ۸ | ب ھ الدی فيه: 
اسم )داع لام ماد ۴ظ 


الحل 


۳۰۱۳۰۱۱۵۵ 


4 6۲۱۷-۱۵2-6۱۲۰ - کے 
:,مساحة 6-۵( -1)(-0)(ع -۳2) 
-۲۲۳۲۲ ۲ 


۳٣۰۱۳-۵۶۱ 
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رمع 


ماه 
اوجد تفا الأتية (إن أمكن ذلك) 

رت |طوال اضلاعه ۱۳۰۹۰۲ من السنتیمتران: 
لي رين او شام ۳۱۳ من السنتيمتران 


(= مساحة۵‎ 
N= 


© بفرض أن > 
MNE‏ عله 


يبينقطعة أرض أبعادها 
کما هو موضع بالشکل 
أوجد مساحته لأقرب ۲۳ 


العسوحة | ب CamScanner‏ 


ET 


دلوو مهاه کر ند Fru‏ 
۸ب ده 
=a‏ ما ۱۵2۹۳۰ 2 
2000500-0-867 3 


مساح3ق | ں ے = ا حاصل شرب طول ضلعيه × ها الزاوية المحصورة بينهما 
۲ 


تہ ×ما ۳ 
لدو |" ما ۳۸۰۶۴۲۲۷ 
یکو زؤریدسخاظامدہ 
Fe‏ 


مساحة ۸ إت 


۲ 
.: مساحة الشکل| ن هد و 


مثال 


آوجد مساحة الشكل اتریامی | ت هد و الذى فیه ی (<د) 


يوم +۱۹۵ 


fe =‏ تدم 


=a‏ زوع ه و۳۱۳ 


۳۳٠۷۹۰۶٤٥ 


7۱۳-۲0۱ +۲)۵((- af, 


فى ۵ | ود 
Axara‏ معد مول 


مساحة A‏ | ى 5 = (NF -۱۹۰۵( (NF = 8) (T= Meo‏ = ۳۷۳۸۲ 
,+ مساحة الشكل الرياعى اب ه و 
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ے Ther‏ سید 
e‏ ۲۰۱۰ 
الطرف الاسر 


المسوحة شوٹیا CamScaner‏ 


elk سے‎ 


اجس 


lara 
ماژا+ب)+ما(12-1‎ ۳ 
الطرف الايمن” پت‎ © 
ے مااميات دهان متاادهاامتات-متا اماد‎ 
متا امتات+ماتماا+هتاامتات+ها امات‎ 


ما انا ہے ھا1۔ ىا | 
ے كه اتا نے ام طا -١‏ الطرف لایس 


OD الاين ما (۳*-۱) سا‎ a 
ها + متا متا ۰+ ما اما‎ ٩۳۰ عماه۳* متا - یا‎ 
سا - لما اما ۱+ لها اعضاا‎ 
1*۳۹ ارف الایسر= ما‎ 

جھا ا ما ما 

LETE 
انطرف الایمن = الطرف الأيسر‎ 
٩۳: ها اما‎ PY. تشرد الأيمن = هنا ما‎ © 

ع ما امتا هنا اماه 

سا ما | + ما | - لها دعام 


© الطرف الأيمن = 
متا ۷" متا س + ها 
لج مھا سن + میا - هنا اس شقو» ایض 


معا طاه۱۳ 
١+طاس roll‏ 


اه مات 
عتا ۱۶" - ما ھھا :”متام - ما ه- متام 
× مدرد ارف الأبسر 


اس سا یل 


whe 
5 


1 


لام یو + 
2 ها و + طا سر 


ا تقع فى الريع الأرل 


۲+( -۷) 
وي 
دوس 
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متا( +ت) متا امتات- ما امات 


هنا (1-ب) = متا ا هتات + ما اما 
متاامتان-ماا مات _ ر 
0-10 

۴ متا امتات ٣٥‏ ما | جات منا | متات ها | مات 
متا امتات - متا | متات ۳2 ما !ها ند + ما اماب 
۲نتا امتات عاها امات (+) 

:اما اماب دسا اتات .+ (متاامتات) 


© 


و پم ے طاه* لات ےاعلامد 
کا( ٠‏ ۔طا 9 لحان اسطامہ 


+= 
طا(1+ب)عطا (۱۸*-ع)ع - طا ھ 
. عااءطاب 
ا-طااطات 
كا ا+طا ب <-طا هه طا اطات‌طا هه 


طا ۱+ طا تنا معطا اطا ت طا 
(a= =u» DUE‏ 


عد طا مہ 


االات طالطابے ‏ 
الكت ام 0ل كات ام 


طااطاے + ات طاعه١-طااطات‏ 
طااطاتء طات طا + طا الاه 


© ۳( مات - ما عات) 
اما منات + ما مات 
:متا منات - "ها مات 
اما يتات + اما اماب 
امنا فنا :هما اماب 
بالقسمة على ۵ هنا | هنات 


“لطا لطاب 


]شرف الايمن ما اس + ما اص ۰٥عاس‏ ماص + من اس 
+ متاس + متا س متا ص 
۲۰۱۳ ما س ها ص۲۰۱۰ متا ينا ص 
×۰ متا س متا عن ۲۶ ها سن ها ص 


وم اهاط ها 


” متا اهتات هت متا 


پر هاب مناعہ _ متاب ما 

چ ہو متان ماه 
عا , ماب 

ا حا اد عاف 


= ا فا یه 
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t~ ۰8 


کنا (1+ ت + ه) ءا :14" صقو 
سا رس ا م 
سس + مع" ما 
© اللقبارج متا ( س - ۱)۲۰ (أكبر قيمة د ها) 
اصفر نیج 
جس مو سے سا 3 -() 
کاو ہے + 1 متا سن ها ص = ہس 
بجمع(()+(0) 

۱ ما متا ص + متا س ما ص)٭ پچ 

۲ ما (س+ص)م پا 


اس" 


KELE 

جانا له ت) + سا اما ا »یم 
3 

وس وو 1 


© ها يتاب + ھا (ماںء 2 


۳ 
ما امتات - متا اما بت m=‏ 

(eee 
(+ + اما اما تم پچ‎ 


ها امتاتء چ 


ع جم 
لمعم 

اھا( رداون 0(ددھھ)) 
a>) ۲‏ ب)] +" ده (د٤ھھ)]‏ 
رد 

اس عزوو 

ماس = ما )٦+1(‏ 

ها امتا + هتا اماو 


1 
پل بر 


بغرض ان لول ضلع الریع < 7 
+ ۵-۲ ل 


0 + س دم" 


5 
طا ہ2 


9 


ہت 
یقطع آه فی و 
دعر ھخارماعن 1نو 
ب (جمرھ)٭0 (دع) + ۵ (دص) 
-۔(ع+ص) 
سا س دسا [۹۰*-(ع+ص)]دھا (ع+ص) 


امنا سح 1 


یں : 


-(۱+د) 
كنا س ع طا [ ۳۷۰ - (۱+ت)] 


نا روج طاافطات 


؟-طا اطات 


© نم ملم +)۲: 
کے ںہ 

10م م)دن (دارو) + (دھمں) 
سای 


ما (۵ مع )دما ۵ ماه + متا 0 ماي 


2 
© لم ما س + متا س ۱2 
۳۰" ماس + متا س ۱2 


7 
شاچ ما س + هنا سن د 


ها "۲١‏ ما س + متا :۳" متا سح من 
متا ٩۳‏ 4 


اس جسن + ع ہر“ 
اس + ص۱۸ ن 
طا رس + ص)طا ملا" ع) 


عاس+طا 
ماع 


لاع 
69 پدرش ان سسب( + ن 
طا س دطا زوحت 
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ھا( + ت + )لاسء طا حہ 


20ٌْئ 
متا (س +ص)۰٣‏ منا (س -۔ص) 
اهنا س متا ص -٤ھا‏ س ها ص 
”متا س متا س + ۳ ما س ها ص 
لاطا س‌طا سر ا سلا 
وب بہت 
اء )سا( م( 


۱ ره‎ 7 E 

بح ا 
نظا اطا ھ + طا با مه - طااطات 
طا الطاب + طا لطا ف + طات طا مده 


هب ۳ 
عا اما (۰»*-۱)<حا[۹* 
ما 
مت Cruel‏ 
> الما ب متا“ متا ت ما ۴ 
ار لچ مات - متا )* ۴۲ ماب منات 
مات متا ت(۱-۳۱)مات 
مان - متا =۳ مات - هات 


عادو 


ا( برض أن ۲ ٤س‏ ؛ هد فیاست زوايا ۸۵ 


زوم تلا 


-(0*س] 


اطا + لا ما 


es:‏ چاچ ا إا 


« و ا — 
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| )اسار = متا( + س + )= متا( + س)-- ما سر 


© مات = ھا (۱++) ۳ 
دو یں ا سے ا 
4.7٤‏ 
Saba‏ او وہ 5 
سو لس 


یلت 


اس سحعع ۱۳ 
ای 


۷۳3),ہ) 
Trl ۲‏ 


× طا (۱-1۳)× طا(0+۱۴) 
303020 

(8) (ما متا ت + متا اها ب) ما هد 
- (ما ت متاه + ھتاب ما ھ)ھا | 
دما امنا ماھ + متا اما ها ه- ما امات 
فتاه - ما متا ناما مہ 
> ھٹا اما ت ماھ - ما اعا بعتا ها 
«مات(منا اما ه-ما | متا ه) ما ب عا(ھ-1). 


لكا انضرف الايمن = 


۲ + طا هھ = طا اه - ظا اه طا هه ط۷ھ 
طف + طا اه طا هم ۷م + طا ید طا ۷ے 
۲ ما 44" متا س-ما 40" ما س) 
× متا ا متا ص + ما 19" ما ص) 
× جاب (مياس-ماس)» چچ( متا ص +هاص) 
متا س منا + متاس ماص -هاس متاس - هاس 
ماص 
=( متا س متا سن - ما تما 
+ متا س ماضن - ها سی هنا ص) 
متا (س + ص)-ما(س-ص) 


() مجمو الجدرین 


= ساطت إ۱ 
معامل س" 


“(e be‏ تسج 


| (متات مناص - ما س ماض) 
»ناس متاس + ما سن ها سا 
> متا اس متا" ص - ها سس ما ص 
متا "سس متا "ص - -١(‏ متا 'س) (۱- متا اصا 
متا اس متا اص -[۱ - متا اص - متا اس 
اس عتا١ص]‏ 
متا اس متا اس ۹٦‏ »متا اص + متا است اس عتا می 
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اکر رڈ 
ما 


ما۱2۵۲ما ٥‏ سا ۲-۵ 
ما ۱-۱-۵۲ ما ۲-۱-0 


نے علای۔ 
سا 

0O 

سام 2 


پا 
ما و 


لیم جرد 


زس رہ 


ط ءا 
lela t= a‏ 0=« 
متا ۲0۲ ا 2)۱ 


اا =( 


پا و 0 


ھا ۲-۵ ما ہر کت 
laa‏ 0ع امنا" ۲2۱-0( 
۰ دہ 
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۱۷+ ط۸*ء شا۸* 
۱-(۱-۱ه۱ 6)+؟ها ٥۵سا‏ و 
من ۲۹/۱-۵ما #ننا 8 

ے اما lalate‏ 

متا 6+اما متا 

"ها 8(ها6+ها 0 . 


ھا 0(هتا قم +ها 19 
کے 


= 


© O ۳۰۳۰ 
۲۵ ۵ 0۵ 
۲۵ ٩۵ 0غ‎ 

8 متا ۲س 
زج ۲۵0 ما | تا 0۱ متا اسر 
وا ۱-۵ ھجلا 

"۳۵ ۳۳۵ KO 
+۱۵ 3+۵ هماس‎ 
FO + ٦-9 

0ھ ٢٦۶۰۵‏ 
الثامااء 1۳ 

| نع فی ادریع اداد 
ما ال 


ها داع اما اما ۷۲۳۱ 
متا ھنا'<ھا'١<(خ‏ 


المسوحة شوٹیا CamScane‏ 


: تقع فى اٹریع الأول 
3 

ما 3 

تا اج لااد 

xl «ref ماما امنا‎ 


ما اس ۷۶ ما س مدا سء ال حو ب چا ِل 
ما اس معنا" سس - ۱-۱( )2۱-۱ يو 


e طس‎ 


۲ے تقيض قري انان ما 
“متام عط 


اقتدار ۱:2 1 ۲ ها ماهتا ى + لطا 7 
س بحي می 


٠ EES 
TNT BEC] 
كيد ۳سا 'ھ-ماص)‎ 


۳ 
n 


عتاات× #منا'ب-0-؟(ج1-1)4. 


ماوت 
مان 
]ما ۳-۱ » ما =١‏ 
٠‏ اه زر 
(e+)‏ == ما ١1×-٢ھا(متا1‏ ' 


E‏ و لد عل 
۳ 


ها 207 -۸۲ ۲-۱۳۱۲( 
ا(ج طا (۱+بر) - عادطالیر 


SIS 


عجان شاي 
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5 
 . ::7‏ 0۵ 
لوس جج 


Taft ے‎ 


۵۱ م( 4 
ے ۲+۶۹ھاامناا ہس 3 
ھا 

×٠۱‏ ےی بن 
E‏ 

:تت ف ار ال 


سو دہ 


ماما گ۔ 


رما ۱× ھا اها ۲-۱ دیع 
5 


×٦ 


ای 
زود ین ٦‏ 


معا فا ۲ متا ت - ما 1۷ات 


: را 
قا ٦‏ 


اا 
73 

ھا۱ - )= ما تا ث - عا ۷ا مات 
0 


۶ ظا بے موا ar‏ 


=a I= hr 


0 بو دوه 


۰< 7۱۲۳۰ < ۹۰“ تقع فى الريع الأول 
فيمة هتا + موجبة 


المسوحة شوٹیا 0 


© الطرف الأيمن( هنا" ف + ما" )زمنا - ما آو) 
۱۶× متا امد هنا او 


“اها سن متا س 
52( ما اس + منا'س)-؟ 


© الشرف الأيمن- سلج (۲۰۱-۱ما۲/)-۲ 


© سرد الأيمن 12- اما اهنا ام 


عا ما۲ ا-ها ۱۲ 


لا الطرف الأيمن = تنا اس + لیا۲ سس 


۱ ھتاس _ ا+متااسر 

عاس مااس ‏ مااس 

۹ ھا" س-۱ _ _ متا اس  _‏ متاس 

اماس متاس ۲ آماس‌هناس ˆ ماس" 

:تا س > الأيسر 

برا شس = تا اس +طنا اس پوشع س0" 
( 


ز ظا ۱۵× تا( )+ طا 


0 شدای ا 
ما اما اس (معاس-ماست)(مناس ماس 


ات آس- هاس 


ا ها مسر 
٦ساد‏ ۱-(۱-۱م 0۳ 

TTF ay > الطرف الأيعن‎ © 

ایا لے سالب مال 

(ae Plate >‏ اا1 


ارف الأيسر 2 
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rte. E rone 


61146 مثا سس 
حیث۱×ھا؟ ۵+ نا" 8 ؛ ما۲ ۲0 ما 8نا 0 


_ (ھتا0-ما0)(ما0+ما0) 


الى E‏ 
> ہچ 


ما چ یں 
ا 2ماما 
٢‏ ماج (lele)‏ 


۱۱ ما ۱۲۲ + متا‎ ٣< امرف الأيمن‎ 
N= (late tla t= 


0سرد الایمن -۲ ها"( ] 
= متا ( ہے یں (r=‏ +۱ 


= ما ٣س‏ +2۱ الأيسر 
© الطرف الایسر= ج (۱ + متا ۱۲) 
را مار 

٢×‏ ما" ينا 'ادافاین 
ما۲ ۱- ۱(۷ ما0۷ بوضع ٩۵-۱‏ 
یر رک رتا 
سی( rls‏ = ار لك دي 


© سرد میس = ماهلا" 


هادي امد اھاالا تا 


ا(ت؟ھ -ماام) دم ×۲ مام متا مد٠‏ 
متاه - اما تام - امامت (4) 
اه ۲ ماھ تاھ -۲ ها هت 

تاھ + ها ھ)(متا ھ -1ما ع) ده 


]ما ھ +۴ ما = 
-اما(۲()) +۳ ما (۷(ج)) 
عم ما" ۰4 متاك ) 
ما متا + ؟(منا' 2 - ما" ) 
are flar‏ 
۸ما منا مج + اهنا" 
معنا" شد 


5-272 ما 


زاوية حادة موجبة. 
(5ما س متا س< ما سن 

۴ ھا سن متا سن - ما سس ۰ 

ھا س (امنا سن -() سه 

اماما سن ده 4 ساس پچ 


۵ س 4 س4 


ش5ه 
.فيم سس التي تحقق اما هو 
٩‏ عد 

اما اس 2 منا سا 

۲ ها س متا س - متا س۰5 
متا س (۲ ما س -۱ 
ماعا س٠‏ 


Faun 
س کچ 4 س‎ 4 
اقيم س التي تسق نصدنہ: € 2€ گا‎ 


متا اس - ھا اس = غلب 


هنا اسح لبك 


اما متأ اس < متا ( ۲۵ں ۴) 


1 سا (للكك+ )501‏ حيثل صم 


المسوحة شوٹیا 4 CamSeanne‏ 


یس Rusk‏ 
یک 
جم کے 
مت رمع 


rv 


Rules 
» = مان‎ 


١ سمحي‎ 


٦۵‏ ساس م 
.هنا س = عد 

اما متا ١س‏ = متا ( 2۳ + 1ن 7) 
4 معا اس متا ( ٥+‏ ×) 
اس د ليم و ہیں 


متا اس تچ 


حيش د 3مہ 


=v‏ رر 
Em‏ 
ہے 
بسن اس و 4 ان ۲ + 
۳ 


=u «¢ 


سیا 


TEI 
=) (ما اس‎ 
اوس‎ 

(Ruts HE) la = wr ما‎ 


O تسوه‎ 


سم چم 


کت 


تھا اس جع 


r 
۰ س‎ 


Ee 
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٭ ماود ھا 


© متا ۲۲س -۲ متا اس +21 
(متا اس -۱ 
اهنا ۲س = مثا (صفر+ ۵۲ ) 
ونع (O)‏ 

عتدمان =۰ 


متا اس = 


0 متا اس +۳ ها س ۲2 
٣-۱‏ ھا اس +٣ما‏ من ۲2 
جما اس ۔ ۲ ما س جلدم 
(٤عا‏ س -۱)(ها س -۱) ۰2 


أماماس ع4 ١‏ وھاست+ 
اماما سء پچ 
ما سما ( دكن 5) 


ure $= 
7۱۰3 سح‎ 


سج وسح ۲>۸ (مردوض) 
ماس دما ( 122+ (rut‏ اس 
ماس 

ماس = ما( r+‏ 

سح +7۱ 

عندمان 2 اوه ۱2 

سح س = ۲ > 7۲ (مرفوض) 


free‏ م5 


0۵ ما چ سا چ) ۰2۳۰ 


slat ‘Fhe لماكل‎ 
ا‎ 

اماما سن دما زگ ۲ں ئ) 4 

ما س = ھا( (r+‏ 
سوه rut‏ 


اند وتو 
سل ع س» 1 > 21 (مرفوض) 


055 


¥ 1 
س = > ۲× میں 


اسن +771 للا سن 92 
لطا سا طا اس 


کیہ 


ا موجبة فى مسل من انریمین الأول والڈالث 
ھی الریع الأول سس کچ (+۲) 
فى الريع الثالشة اس دم + 


ا اس 


۳ 


سپ 


( طا سی موجب ھی سل من الريمين الأول وائادہ) 
فى ايع الأول سی = 

ھی ريع تاد س =× + 
تیمس التي تحقق اسادلة هي 435 8 
(0 متا س-؟ ها" چس 
١ا‏ لت وی چس 


١-یا‏ کی اما کک زوم 


س ما کچ 


+ من عفر عن تا 
٠‏ چب 
٠‏ سه ۲ میس 
سود اوها چ 


عاش رلك م وبع ع گنو 
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rue. 

۸۰ معا 

لو چم 

سے ۱ سس >2۲ (مرقوض) 
ا سی 


ھا۲ س متس + متا ٣س‏ ها سن = ما (٣س+س)‏ 
ها ٤‏ س×٢‏ ما اس متا اس 

تست ۱ - ما ۲س 

تا اسن د 


الاير + (۱ +۱۲۵۱ -2)۱ ها ۱۳ 
کا وو سر ون 


سای ا 
أ lr‏ 


1 و‎ 
ELE 
la مامتا‎ 


اعات متا ب (ھتا ن - ها اف )= 
EEE‏ 


۰ ها ٣س‏ ما 


كص تط+طات جلا 


ا٤٤‏ نه قياسات زوليا ۸ 


000000 ات ةنم 


عالطا لش سنا 
وت Gr‏ 


| تقع فی الريع الارل 
ا ۴ 


۹ 


008 ن 6۱ مساو 


268 ننه 


0 
ب ماه 


۳ 


ما 0سا ۵) 
7 


لع 

© ماع ۱۷۷۶م ٴ 
(ro) lax" Ot.)‏ 
نس سس 


< 6امتر 
Ea)‏ 
© ا + مات 

ھا ۱ - متا "نذا 
ھا" = متا ات 


sual: 


لطا سس -۳طا اس +۳ 
۴طااس +۸ طا س مده 

(۳طا س -۱)(طا س ۰)۴۰ 
اماما سج 4 طا س ۴ (مرقرض) 


ماس 
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000 
lae‏ 
© متا اس - ما سی ما ۲ س 
ھا س متا ٣س‏ + متا سن ھا ٣‏ منج ها ٤‏ سن 
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